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L I T E R I S 'Kegijs caumnu efijoanni Tonufio, 
Neoiuts tnmjfu in tom qalliamnu ditione has. lacohi Te- 
letarij Cenomani "Demonftrationes hinc adfextuvfu^vfque 
annum^ impnmM, neue ^fj^ianu imprejfas ^enda4r. Glui 
fecusfecerit,f(£nis ex fanBione mulubitur. Dadunu Fonf- 
hellaquei, mi J^n.oMaias u. D. lv. 




Qu32 ad hos fex libros Elementorum 
conculimus prxcipua. 

N o V A s Demonftrationes paflTimadEuclidem adiecimusrqiiasex fir- 
piffimis probationum fundamentis , Re£lo & ^quali , maxime ex 
Circulo, totius operis Gcometrici archetypo, deprompfimus. 

Dcmonftrationes nonnullas Theonis & Campani, quum non fatis 
probabiliter,aut non fitis appofite confirmarent,emendauimus:cx- 
teras concinniores clarioresq^ reddidimus. 

Improprias Demonftrationes a Geometria exclufimusrillas fcilicet,qux 
Figurarum, quas vocant, fuperpofitionibus nitebantur. 

Demonftrauimus ad decimamfextam Tertii , quam nos decimaquin- 
tam fecimus , nequc linex redx cum Circulo, neque Circulorum 
inter fe contad:u,quantitatem cfreildq^prxter Euclidis fentcntiam. 
Et paralogifmos indc ortos a Geomctria depulimus. 

Ibidem exphcauimus quanam ratione dux hnex in eodem plano noii 
paralleh, concurrcre non poflint : tum ex quo genere cffet altcra 
illarum oftendimus.Dubitatio fcihcct iam tot fecuhs inter Geome- 
tras indilToIuta. 

NouasPropofitioncs a nobis demonftratas fuis locis appofuimusinul- 
las tamen in ordinem redegimus. Seriem enim Elementorum ab 
Euchde collocatam fux integritati rehquimus :nifi fiquando Cam- 
panum fecuti fumus,quum in varietate nonnihilcompendii depre- 
henderemus. numerum tamen Theonis vbiquc fubfcripfimus.lllas 
autem potiflhmim de noftris addidimus Propofitiones,qux ad efFe- 
dionem Geometrix pertinebant:vtadfcientiavfum adiungercmus. 
Principia Geometrix nouis meditationibus illuftrauimus , Pundum, 
Lineam,Superficiem,CircuIum ipfum.Sed & Anguh naturam,con- 
formationem,conftitutionemq', hadenus non animaduerfam expli 
cauimus ad duodecimam Definitioncm Primi , tum ad decimam- 
quintam Propofitionem Tcrtii. 
Quinti Libri Definitiones Geometrice declarauimus , earumq; fufpc 

6tam difficultatem fuftuhmus. 
Rerum naturam in Geomctria tanquamin fpeculo elucere, eamq^ c 
Geometricis fpeculationibuspetedam effe docuimus:quod paflim 
aenofcent qui commentationibus noftris operam datuii funt. 
Euclidis verba non rehgiosc, fcd fententiam fidehter fequuti fumus:& 

A % latine, 



rulimusverborum.Aperrameiiim> v j ^^.^ 

q„im n--tf'™-^^;^^ ru^&tSwu?^^^ Geomerria 
hoc argumcn um '^^^ ' 5 iam apudeos iacJret diceudi 

Ouon.umtoono„;^^^ 
ftudiom. Quod <li""" '. vlniano iccepram , Cap te 

duram illam quidem ^ > ^gXs c2 mulras. ^ux 

ponendam efle duximus. 

Qnx vero i nobis adiedx funtPropofidQnes/ic habcnt. 
LibroPrimo. 

AD XV PROPOSITIONEM. 
Si au.tuor Une. .1 .no punBo exeuntes,c^u.tmr angulosfecermt,^uorum km ofpo- 
ftti ^quales fuermt: Un^ aduerf^ in reBurnfiU erunt & hnea vna. 

^ato Triangulo Triangulurn .ciuJe^ .jml^^^^^^^ conptuere. 

du. reB. line. ^u. duas faralehs fLt, tnter iffr ad.numfunBum courint 
fu s tanZos Ikernos /^uales fecennt, aut angulum exter.remmer.rr fk 
tZZiademParte /^ualem, aurdem^ue duos tnter.resex alterutra fartc^ 
uUus reBrs a^uales : e^ du<e Ime^ m continuum erunt & Imea yna. 
^ AD XXXIIII. 



7 ' J //«.^ tnterminatas ad angulum datum coniunBas, lineam dat^ Ime^ 
^"""^ T olZe cum akera tUarum factat an^ulum altertdato angulo 



namdmUar. 

AD XXXIX. 



ftans. ExCampano. 
^ato farallelogrammo a^uale THangulm lonflnuere, hahens angulum angulo da 
to dc^ualem. 



A D X L 1 1 1- 

Sinrdelozrammuminduo Supplementa ^qualU, duo^ quantacunque Complc 
menta imfum fuerit : duorum Comflemmrum dmetientes m contmuum erunt, 
eir y^na totm Tarallelogrammidimettens. 



KT> XLIIII. 



Super data reBa linea dato TaraUelogrammo ^quale Triangulum roJlituereMeni 

angulum angulo dato aequalem. 

AD XLV. . 

fropoptls Lahm Superjiciehus reBilmeis m^qualthus.excejfum maiortsfupra mim^ 

rem cognojcere. 

Qu. arca Viametrum Quadratt^arAkhgrlmma^fua lat^ra Quadratilatcrihm 
a^uiMnantia habuermt , Quadrata ejfe ofortet. 

AD XLVII. 

2)uoQu4dratain^^ualiaadduoQuadrataa^ualUreducere^ , j._ 

StduoTnangula reBangula .^uales fukenfas hahuertnt, Qudr^ta d^orumr'^ 
^uorumlaterumJus,ermt a^ualU ^uadrath duorum reh^uorum latoum 

alterius. . ^^n^^rrfiv^ 

Trofofms duahus Imess in^^ualihus,potentiam maior^fupra mmorem cognojcere. 

Data 'Diametro, comfonere Quadratum cuius efi 'Diameter. 
Quadratum T>iametri,duplum efi Quadrati cuius efi Diameter. 

Trofoftisduoh. Quadratts, ^l^rlhlllmlc^^^^^^^ 

Et eft Campam:quam tamen nos compendiofms demonftrauimus. 

Secundo Iibro nuUas Propofuiones interiecimus. 
Libro Tertio. 
AD VII. 

Si dua line^ reB^ ah aliquo punBo Viametri exemtes , angulos ^^uales cum Du- 

metro fecerint: ipfe funtajuales. 

AD xv,qua:eftTheonixvi. 

ContaBus duorum Circulorum interior,^U4ntitas non efi. 
Contaclus Imea reffa cum Circulo, c^uantttas non efi. 
ContaBus duorum Circulorum exterior, (luantitas non efi. 
[j,gult^utfiuntk7)tametro<sr'Pertfhert.,fiuetntrafiueextra Ctrculum . reBt 

junty & reBis reffilineis (cquales. 
Line. reB. ^u. Circulum fecet ^ZjreL ^u. Circulum tang4t faraUelum 

ducere. XXX 
Sttn Qrculo Triangulum reBanguZ kfcriptum fuerit : latus reBo angulo oppofi- 
tum, Diameter erit Qrculi ^ ^ 



A D X X 5C V. 

Sidh eodem punffo extra Circulum Jtgnato ^lureslinea Circulum fecent: qtu ex 
y^ndtjUdque in juifdrtem extimam funt ReBanguUy inter fe funt icqudlia. 

Sidua linea db eodem funBo duBay Qrculum tetigerint, ipf^e inter f funtaqudles. 
Atque \ix du^ pofteriores funt Campani. 

Vno ffunBo extrd (jrculum ftgndto dua tdntiim Hnete ad contdBum Qrculide- 
mutifojfunt. 

Libro Quarto. 

AD V. 

^er tria ddtdpunBd in direBdm linedm minirne cohBitutd,QtrcuIum ducerc^. 

AD IX. - 

Quddrdtum Qirculo circunfcriptum , duplum ejl Quddrdti eidem Qrculo infripti. 

AD X. 

Sufer ddtd reBd linea Tentdgonum ajuilaterum cSr aquiangulum conBituere. 

AdLibrum Quintum nulIasPropofitiones addiclimus,co- 
dem quo neque ad Secundum,confiIio.QiLix enim cum 
Numeris tam coniunda habent rationem,licut Secundi 
& Quinti materia, prxter modum ampliari polTunt, ac 
fine vfu.Quinetiam ab hoc Quinto refcindendx potius 
cffeat Propofitiones^quam vllx adiicienda: :quod &: nos 
'^^ illic monuimus. 

Libro Sexto. 

AD IX. 

7>dto Medio proportiondlijn ddtd lined duo extremd reperire, Ofortet autem Me^ 
dium datum dimidia parte linea dat<£ non effe maius. 

A D XXIII. 

^ropo/itis duohus TaraMogrammis aquiangults , fed non Jimilihus: dh ^no ihrum 

^drdhelogrdmmum alterijimile refecdre. 
Inter duas Superjicies reBilineds medidm Superjiciem reBilinedm inuenire. 

AD XXXII. 

Siy cmdt dh \no Idterum Tridnguli fit Species ,ajUd Juerit i/s ^ua d duohus reliquis 
' Idterihus fiunt Speciehus Jimilihus fmiliterj^ defcriptis :^eBdnguIum efi ipfum 
Iridngulum. 



AD CAROLVM LOTHA- 

RINGVM, PRINCIPEM, 

CARDINALE M'Q^V E 

AMPLISSIMVH, 

lacobi Peletarii Cenomani in Eudidis 
Elementa Geometrica 
Praefatio. 




Olent, (juidocendi mmui froftenmr, Cardinalis arnpltft- 
rncmultade argumenti tffm dtgnitate afferre-M conftlij 
fufceptt rationem exponant, &■ animos homtnum factlttts 
- fbt adiungant. Sgo ycro ad Ceometriam accedens,prater of- 
I fictum <T dignitatem mihi facere Viderer, f adeim com- 
mendatione,nimU ex^uiftum artificium adhtberem. 'Ham 
« yyy -y-^, .i^ J ^uum Cittera artes probabili ejuadam ofimone confent,cer- 
ie geo'metria{tnter 'Mathematicas pflatiftma) yeritatis confrmattone feiffam 
tuetur &■ commendat. Quumj^ res omnes aut ornatu amplificare,aut tefimcnto de- 
primere, aut denia circuttione tnuertere poftmus : hac ipfajuo innixa pr^fdio, per- 
petua,ftmpkx&' >niufmodt ef.-Hulla huc controuerfia, nuUa dtfceptatto tnctdtt, ^ua: 
nonfa6m ad y>erttatis fidem probationemj^ refratur.Eius ^utpperationes nonper- 
fuadent,fedcogunt: etiam ordme ipfo , immo adeo 'Natura duH-u^uodatn. Utenim 
abexiguis imtijf,T^atura adoperts perfeffionem <(sr abfolutionem fenfm peruentt:it<t 
geometrta ab infmis ad alttftma,reBe (^'grddattm fefe extollit. Quid funBo ftm- 
plicius?^utd Ctrculo abfolutius tat ex tllo omnia emanant, in hoc omnia concludun^ 
tur.Vtne^PunBo qutdem deft infnitatis admiratio.Quid enim tam miraii/e,^uam 
k medtj Ctrculipunao,eiuod (entrum^ocamus ,totltnea5 exire ^quot adTeriphe. 
riam defnunttlam Veri, Troblemataipfa & Theoremata, ijuum aha ex alifs con- 
fectuantur, rerum agendarumferiem nobis opporttme referunt: monentj^ '''f^^P^/- 
poiiere, nihilfne conflto aggredtendum, fed omnia ad rationts normamefk^dtrt. 
genda.Udhac,ficm T^atura noui^uipptam aftdue mohtur, tta geometria femper 
ahmidegregium dtj^icit,exquirit,excogttat.Quamobrem parum intelligentt funt ludt 
cio, md Mathematicarum autoritatem eleuare conantur,tawjua e<e adammidele- 
aationem,non etiam ad )>it^ vfum confituta: ftnt.-Nthtl enim in rebus humanisfre 
ahudef Lodexpedtat aut iuuet,prater ordtnem proportionem : idef, in omni- 
Im mderMionemVbic^igiturUtet Vtscpu^dam geometrut:ciux\trum plut natur<e 



hdhat 4n drtijtcify non fatis p^rjficl fotefl : nijt tjUdtentis explicdt ipfd exercitatioAn 
ijua meditdtione quanto mdiores frogrejfus fecerimus, tdnto propius dd Deum dcce^ 
dere Videmur.xAc quemddmodum Mens illd aternd,prateritorum meminit.prapn- 
rid cernityfuturd perJJ^icit,Jimuhero omnid dmpleBitur (sr moderdtur : itd fracU* 
rm (Jeometrid^ drtifex fuds cogitdtiones in ynu coUdt/u.ddrem fudm couertit.etfuUm 
quenddm Mundum yniuerfd ^ecuUtione intuetur, In diuerfts dutem Figurdrum 
jormis.c^Ude rerum 'Vdrietdtem eximie referunt.tncredibilem concipityolujptdte.Qud^ 
rum qu<€ ffeciem hdhent cocinnitdtis,rerum ^fum et opportunitatem exhihent: qu<t 
ohfcuram pr^e fe ferunt compojitionem , earum incommoditatem arguunt, ^ mole- 
jtiam. jN>^ tamen in (feometria tjuiccjuam tam anorme aut inuolutum exiBity^uod 
ad reguUm dirigi non poJ?it,Jt ddftt vis ingenij:Sicut in rerum ndturd nihil tdm dtfft^ 
cile aut intempejliuum yidetur ejfej^uod non dd yfum conuerti pof^ity modo non dejtt 
dnimi jolertid, Omnid juipp^e dut ddvtilitdtem, dut dd pulchrttudinem, aut denique 
dd exemplum accommodantur : yt etiam qu^e ad perniciem generis humani compa-^ 
rata funt^ hella^ yenena, morhi, c^teraj^ exitiorum genera, cautiores nos ejjicidnty O* 
rerum expetendarum yfus reddant fuauiores, TorrOyCeometric^e poptiones.cjtu ope- 
auxiliaridi inter fe pr<ieftanty omnia tn rerum natura mutuis alternisj^ft^hJ/dijS 
niti & conJtHere decUrant. Quinetiam amicitia ipftus iura^ in Figurarum jtmilttu^ 
dmeyjuarum coUtgationem 7)iameter efficityconf^tcua funt. ^d fummam, h^c ima 
go &* facies (feometrica eiufmodi ejty^t in ea Mundi tjuandam Qeo^plctv pof?is agno- 
fcere. Ve cuius initijs huc nihil afferre conJHtui. "Non ah ^egyptifSy non a Chaldaisy 
non a "PhcenicihuSyillius originem recjuiram. Scientias quippe aternas ejfe femper exi- 
Jlimaui : atque vr in JHente diuind , dl aterno infixam fuijfe Mundt conjlitutio" 
nem :Jic dtfciplinasycalejltd cjUdddm femina ejfe : qu<>e in nobk injttdy^ pro rdtd cu^ 
iuftjue portione excultdyJruBum edunt. Sed hac Jortdfte etidm longtiis a nohis dufla 
funty^uam injtituti noffri ratio poJluUret : prafertim ^uum hcec ipfa in Commenta^ 
rijs nofi;ris J^arftm expofuerimus.In rem igiturprafentem ^^eniant oportetytjui geome 
tria dignitatem intueri & perpendere cupient.Gam Guclides nojler cjuindecim Lihris 
tradidit.Quorum fex illos qui TUnorum trdfldtionem continentyd nohis demonjlrd- 
toSytuo nominiy Cdrdindlis dmpli^imCy dicduimus : ne hoc tjuidem rerum tumultUy 
duttemporum conuerjione deterriti. "Mdm <<r tu injummis grduipmisj^ occupdtio^ 
nihusy artium liherdlium cdufjdm^ patrociniumj^ftnguUriJludio femel fujce^ 
ftumynuncjuam deferuiHi. T<loJlros autem Uhores fi henigne grate^ 
>r confidimus,exceperis :magnam nohisyetiam Jfonte curren» 
tihuSy alacritatem dederis:y>t eadem il/a tuimminis 
nuncHpationeytotus Euclides^uam poterit 
iultifiimusy verfetur inter ma-^ 
nus hominum. 



lACOBI PELETARII 

CENOMANI IN EVCLIDIS 

ELEMENTA GEOMETRICA 

DEMONSTRATIONVM 
LIBER PRIMVS. 

1 

^rincipiorunu exp/icatio. 

R I K ci p I A 5 funt quorum nulla cft caufa. Ipfis enim , quatcnus 
Principia funt , nihil cft prius. Arque ob id in difciplinis tanquam 
pcr (e nota ponuntur : ncquc probationcm rccipiunt , fcd piobatio- 
num fiint fundamcnta. Horum in Gcomctria triplcx gcnus : Dcfi- 
nitioncs, Poftulata fcu Pctitioncs , & animi Notioncs. Dcfinitioncs 
quidcm naturali infitaq; intclligcntia non ftatim concipimus : fed in 
eas, quum proponuntur, (ponte confcntimus : fic didantc rei cuiufij; natura* Qua- 
propter a nonnullis Hvpothcfes di^x fimt. Pctitiones vero , quanuis prima fpccic 
non animaducrtantur, tamcn audita: fiicile conccduntur,fic di6lante ratione. Atque 
hx , vt plurimum, ad Dcfinitioncs confequuntur. Scd animi Notioncs in quofcun- 
quc etiam rudillimos cadunt. Qui igitur Dcfinitioncs &: Poftulata fubtcrfugit,is do- 
firinse non eft capax. Nemo cnim ad difccptationcm dc rc aliqua ritc acccdit , nifi 
prius conucniat quid fit id dc quo fit difccptandum , atque in id confcntiat quod cx 
conceflis pendet. Scd qui Notioncs non rccipit, etiam lcnfu communi carec : vndc 
& animi fcnfa vocantur. Quur ergo Dcfinitiones,qux inccrim fubobfcura? fiint,No. 
tionibus prxponuntur ab EucIidc?Nimirum,quia licct Dcfinitioncs non adco clarx 
ftnt:res tamen qux dcfiniuntur, fcfe omnium primas obiiciunt:ob idqj 
primas cognofccre cupimus , vt appareat Difciplin^e materia . 
Quum igitur in Gcomctiicis animi Notioncs, Qiiantita- 
tcs refpiciant:idco Quantitatcs carumqj (pccics 
dcfiniflc oportuit , vt cflTet in quo notio- 
ne animi exerceremus. Horum 
itaque ordo fic habct. 

★ 




a 



E L E M E N T. E V C L I D I S 
D E P f I t l b N E S. 

Vnftum, eft quod partes non habet. 

Gcometria Magnitudincs confidcrat , casq; finitas. Sed 
quia Magnitudinum partcs , naturam totius dcnominatio- 
nemq-, rctincnt,partes cnim Linearum.lincx funt: Supcrfi- 
cierum, fuperficics : tc Corporum, corpora : alioqui vaga &: 
corifufa effct rcrum rubftantia:Gebmetria ybique infinitum 
deuitans ( infiniti enim nulla eft fcientia) ab co initium fu- 
mit , quo fimplicius cogitari nihil poftit : id vero Pundum 
vocamus. Nam quum in rebus extcrnis aliqiiid ferirui obiiceretur minimum:fane ra- 
tionabilc fuit , intelledui quoquc aliquid dari quo nihil cflet minus. Pundum igitur 
in Geomctria, propemodum eft quod in Arithmeticis Vnitas. Nam ficut Vnitas eft 
Numerorum veluti fuppofita materia &: origo,qux Numcrus non cft : ita Pundum, 
Magnitudinis, quum magnitudo non fit.Illud autcm habct mirabilcquod quum di- 
uifioncm non admittat , cft tamcn cum in rebus omnibus, tum in Geomctria maxi- 
memomcntancum:Nihilcnim fcrc in vniucrfa rerum conquifitionc aliud fpeda- 
mus quam Pun6lum. Circuli ccntrum omnium primum quxrimus : Qjuantitatcs 
Pundis terminamtjs,mctimur,6i: diuidimus : vt Pundum aircqui.nihii aliud fit quam 
fcopum attingcre. 

Plato Pundorum hypoftafin Ccu fubfiftcntiam vocat adamantinam.: ncmpe ajtcr^ 
nam, ftabilcm , incorruptibifcm , quxq, codcm fcmpcr modo habcat : Vniuerfuni; 
circa ipfa conuerti , ac circunquaquc in plaufum moucri. Ea: funt Epicuri Atomi,^ 
omnium rerum femina. ,*!rr l//^ j 

Ab negationc autcm dcfiriit Euclides Pundum,qu6d ad fimpliclitimum qeiiehP 
re non poflimus, nifi fiquid iritelligamus quod magnumnon fit : quip.pe neque lon-^ 
gum, ncquclatum, neque cralTum. 

Pundlum autcm nonnuili a Signo fic diftinguunt,vtPuna:um dicantj effe quod iti' 
mcdio eft FiguriC : Signum vero, quod in tcrmino,aut alibi quam in mcdio.Sed nbr 
hac curiofitatc cbntempta,vtrunque fine difcrimine vnum &: idem cflc ponimus.ExI 
Punfti fluxu per^ctuo in longum, gigni inteliigitur Linea : Qux fic dcfinitur, 

z Linea, eftlongitudolatituclinisexpers. 

Magnitudinum prinia elt Lihca:cui cx iis tribus qux Pundo ncgatur,vnum incft: 
ncmpc longum. Hic enimfub latitudine craflicies auditur : quum craflum fin e lati • 

tudine non fit. , , . . • 

Non ic^itur ficut ex aocui^huratis ynitatibus fit Numerus , fic cx additis Pundis fit 
Linea : fed ex ipforum fluxu contiiiuo. Atque in hoc diftert Continuum a Difcreto, 
qiiod Continuum infinitc diuidatur: neque ad Punftum vnquam dcueniatur, vtin 
Difcretis ad Vnitatem. 

3 Linese autem limites, funt punfta. 

A Pundo Linea oritur,8i in idcm definit. Sed hoc loco dubitatur quonam modo 
Punda Lincx fint limites,quum Circuli peripheria nullos terminosvidcatur haberc. 
SancPunctacius Line^ limites dicuntur cflTe, qnx terminata cft. Pcripheriam vcro, 
quatenus extrcma non habct , Punda non tcrminant. Extrema autem fi ponuntur, 
ca nifi Pundis defignari non pofllint : aut faltem pundo vno , quod duorum viccm 
fiipplebic. 

4 Linea Refta, eft quae ex ^quali fua interiacet punfla. 

H^c generalis eft definitio Lincx reftas : qux etiam Linex anibientijhoc cft) quac 
■ ■ ■ " ' Circ 





L I B E R L 3 

Circulum claudit , tribui poteft. Hanc enim Plato redam quoquc efle voluit : reli- 
quas vcro cx his duabus mixtas , obliquas vocauit. Qiiod nos ad decimamquintam 
Propofitioncm Libri Tcrtij probabilius ortcndcmus.CircuIo enim nihil qqualius nc- 
que cqncinnius. Vbique tamcn Euclides Redum a Rotundo feu Peripheria diftin- 
guit : quod &; nos obferuabimus, difciplina^ caufla. 

Igitur Linca Rcfta, eft a pundo ad pundum via brcuifllma : feu,vt Archimedes, 
minima linearum qux cofdcm habcnt limitcs. Vt a pundo a 
ad pundum c, ducitur vnica linca rc61:a ab c. Scd periphcrix, 
quales a d c &: A e c, infinitx duci poflunt. 

Ac qucmadmodum ex Pundi fluxu in continuum, exit Li- 
nea:itaex Lincx in tranfucrfum dudu , oritur Superficies: 
Qux fic dcfinitur. 

5 Superficies, eft quae longitudinem 8c latitudinem tan- 

tumhabet. 

Supcrficici vnum cx tribus abncgatur qua: Solido infunt,ncmpe craflum feu pro- 
fundum. Hanc quidam dcfinicrunt tcrminum cflc Corporis. 

Actamctfi,Pundum, Linea, S^Supcrficies intcUcdu tantum capi videantur, 
non re cxiftere , ncquc oftendi poflc : habct tamcn vnumquodquc horum in rcrum 
natura quo rcpncfcntctur. Punfta cnim corpufculis infccabilibus afllmilantur, 
qux in radijsSoIiscoIludunt:Lincxradijsipfis:Supcrficics vmbris, vtqua^ tcrram 
nunquam fubcant : fcu ctiam coloribus, ex Pythagorcorum fcntcntia. Punda igi- 
tur, atomi funt : Linea: matcria : Supcrficics forma. Atquc exhis Corpus, quod lon- 
gum , latum, &c craflum eft. 

6 Superficiei extrema, funt Linea?. 

Hoc loco dubium mouetur fimile quod &: in tcrminis ipfius Lincx : quur Lineas 
Supcrficici extrcma cflc dicat Euclidcs. Nam fupcrficici Sphxricx vnica linea tcrmi 
nus cft. Vcrum qui fupcriorcm cxplicationcm acccperit, is ctiam in hac facilc con- 
quicfcct. Supcrficics cnini rotunda quomodocunqucdiuidatur:(caautcmdiuifio fit 
ofticio Diamctri, aut lincx cuiufuis abfcindcntis ) ipfiuslimites erunt Linex.Eadem 
crit & tcrniinorum Corpoiis, qux Supcrficics fiint, ratio. 

7 Plana Superficies , eft quae ex ^equali ftias interiacet li- 

neas. 

Conuenit hxc Planx Superficiei Dcfinitio cum Rcftx Linex dcfinitione.Quum 
itaq., reda linta Superficici ex xquo incumbit,nempe quum omni varie accommo- 
daturloco, caeft SupcrficiesPlana. Vt, fi in SuperficicABCD, 
linea a e (upcr punao a fixo fic circundudla fucrit per punda c, 
F, D, G, vt ipfi Supcrficiei xqualitcr incumbat , eamq-, ficradat, 
vt pundum nuUum emineat , donec ipfa pcruenerit ad a b li- 
ncarn. 

A plana igitur Superficie fic excluditur fphxrica, feu rotunda, 
vt a redalinea cxcluditur Peripheria. 

8 Planus Angulus^eft duarum linearum in plano fefe tan 

gentiurn alterius ad alteram inclinatio. 

Hxc Anguli definitio antiquorum eft,peruulgata: quam nos ad Decimaquintam 
Propofitionem Tcrtij apertius dccIarabuTiPS.Ha!>ct enim fenfum tolerabilcm & pcr- 
fpicuum, doncc illuc ventum erit. Nos interim tamen Angulum Planum fimpliciter 
ficdefinimus, 

a 2 Ang 




ELEMENT. EVCLIDIS 



\AngHlm TlanuSyefl duarum linearum in fUno feFlio, 
Ccffante cnim fedione, ceffat Angulus : vt illic probabimus. 

9 Quando autem quae angulum continet reftae fuerint 

lineae ; Reftilineus Angulus vocatur. 

Vt, fi reda a b fecct re£bam c d : fiunc 
anguli A B c &: a b d, Redilinei. Cxtcri 
autem Curuilinei quidcm dicutur,quum 
a duabus curuis fiunt : Mixti vcrojquum 
are6l:a& curua. 

10 Quum refta linca f uper reftam confi ftens lineam an- 

gulos uti'inque aequales fecerit : reftus eit vterque 
angulorum. Et qua? ficcaditlinea,perpendicularis 
eft ei fuper quam fteterit. 

Angulus Rcdus a quibufdam dcfinitur cffe , qui fibi adiaccntcm angulum ab ca- 
dcm linca fadum, xqualcm habet. Nos vero , vt ctiam Qiiatcrnarium honorcmus, 
Angulum Rcdum effe diccmus , quartam partem fcdlionis duarum lincarum re- 
darum. Quum igitur linea lincam fccans in neutram partcm inclinatur, fit anguius 
Rcdus. 

1 1 Obtufus angulus, eft Re£lo maior: 
I z Acutus vero Refto minor. 

In ccntro CircuU a quo femidiametri cxcunt.tres Angulorum Re£i:iIineorum fpe- 
cies cxprcflac funt & confpicusc. In Circuio cnim A B c D , cuius 
centrumE, dux fcmidiametri e c & e d in continuum dudas, 
vnicam lineam c d Diamctrum cfficiunt : fupcr quam ftans fc- 
midiamcter e A,diuidcnsq; Semicirculum c a d &:totam c d Dia 
^ metrum pcr xqualia , facit duos angulos ae c &: a e d a:qualcs: 
atque ob id reftos. Sed b e in eandem c d cadcns, & Semicircu 
lum inxqualitcr (ccans , facit anguIumBED obtufum , vtpote 
reao maiorcm , maioriq-, pcripheria comprehenfum : Angulos 
autcm A E B & B E c, acutos : quia redo minores , & fub minori ambitu contentos. 

Nequc quifquam miretur, quod huc Circulum inducamus ante Circuli dcfinitio- 
nem. Eft enim Circulus Figurarum prima & vltima : omnia probans , bc ad omncs 
oftenfiones accommoda : vt nos in Demonftrationibus fparfim diccmus.Sed &: ipfe 
Angulorum prxcipuus index:Nam ex pcriphcrix pordonibus, illorum quantitas 
fumitur,vtmod6 cxhibuimus. 

Ex hac igitur Rcdi & non rcdi pofitionc , ftatus conditioq^ rcrum confpicitur. 
Vnica eft enim Refti conftitutio : Obtufi & Acuti , infinita^. Scilicet rede faciendi 
vnica cft ratio , &: ad verum via vna : in diuerfum, innumerabiles. 

Qv A E s I T V M eft a nonnuIIis,cflet ne Angulus quantitas an qualitas.Nam An- 
gulum , vt arqualis aut inajqualis dicitur , quanticatem eflc volun: : vt autcm reftus, 
obtufus, aut acutus cft, qualitatem. Ego vero omnino Angulum vt quantitatem at- 
tendi debere puto. Nam ctiam quatenus redus,obtufus, aut acutus eft,ipfius fola di- 
menfio confideratur:quod &: trium {pecierum definitiones declarant,quie ab qquali, 
maiori aut minori petuntur.Extra hsec, fefe exerceant in Prxdicamenti conquifitio- 
ne, qui volent. Huc cnim Dialed:ica&: Phyfica non pertinent. 

A T X. o N G £ maior difficultas eft in ipfius Anguli forma & conftitutione , cu- 

iufm 
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iufiiiodi fic &: in qiio confiftat. Nam quod nonnulli dixerunt, Angulum partcm cflc 
Supcrficiei : id probabile non cft. Nam fic cx Angulo Triangulum ficrct^duda tcrtia 
linca : quod minimc conucnit. Alij in Pundo, &: in Linca,& in Supcrficic fimui cfte 
voIunt.Scd hoc rurfus maiorcm difquifitioncm parit.Qiiota cnim ipfius pars in Pun- 
do erit?quotain Linca?quota deniquc in Supcrficic?At fi hoc quoque abeft a vcrita- 
tcquis ci it Anguli fitus?Nam fi in Pundo tantum confiftere dicatur:aut crunt omnes 
Anguli a^qualcs , aut Pundorum inarqualitas crit poncnda : quorum illud apcrtc rc- 
pugnatveritati,hoc rationi minimc confcntire vidctur. Nihilo magis in Linca aiit 

5 uperficie fola efle dicctur. 

Huic igitur dubitationi, meo iudicio, fic occurrcndum,Angulum quidcm in vno 
pundo confiftere : fed inclinationcm cfle qux maiorcm ipfum aut minorcm cflicit. 
Linea quidem lincam fccans Angulum conftituit:fcdnonproptcrca Anguluspars 
eft Lincx:ficut ncc Lincx ipfe funt Supcificici partcs,quauis finc Lincis Supcrficies 
cfle non pofllt qux- ipfam terminet.Ncque igitur Angulus pars crit Supcrficici,qu6d 
ipfam occludat. In quo fanc intucri licct, pundlumipfum fedlionis , a linca fccantc 
prcmi & quodammodo anguftius ficri , pro inclinationis modo. Pundum crgo crit 
quantitas? minimc.hitcllcdlus cnim quod fcmclminutifljmum rcccpcrit, id amplius 
non diuidit:fcdcontrahcrctamcn&:conftringcrenihil vctat. Ac ncquis nosrcpu- 
gnantia diccrc putct , is attcndat in Gcomctria Punftum non confidcrari vt nihil: 
immo vt aliquid. Et vt in Arithmcticis Vnitatcm minuimus,fic &: Punftum fuo mo- 
do in Continuis : fcilicct vt id cx quo omnia emcrgunt , omnium ctiam rcprxfcnta^ 
tioncm imagincmq-,exhibcat : ncmpe rcdi, obliqui, longi, lati, & profundi. Quum 
igitur Geomctria Naturam vbique rcfcrat, vt eft ipfius fpeculum : cogitcmus,ficut in 
angulo phyfico dux lincx quantunlibct tenues fe mutuo non poflunt fcindcrc , nifi 
altcra altcri ccdat in pundo dccuflationis:ita in lincarum Mathcmaticarum fc<51:ionc 
rcda,Punaum quodammodo cfle quadratum : in obtufa,hcbetius ; in acuta,prcfl!ius 

6 anguftius. Atque hxc intclledus aflcquitur : qui nifi cum natura nunquam con- 
quiefcit. Vnde Pundi imminucndi fincm non facit:doncc linca cadens cum iacente 
vna fada fit. Quumitaque Pundum diuifionis expcrs cfle mtellcftus ponit : id con- 
cipit, vt neque Linca, ncquc Superficics, ncquc Corpus fit. Scd quum ad Angulum 
deuenit, qui aliam omnino habct cofidcrationem a cxtcris quantitatibus;tunc quod 
finc partibus rcccpcrat, id iam minucndum aflumit : fcilicct, vt, quod pauj^ antc di- 
Ximus,id ex quo quanritas nafcitur, naturam ctiam quantitatis /apiat. Atquc hxc no- 
ftra cft dc Anguli confticutionc fcntcntia.Diu cnimnos cxcrcuit h^cPundli variatio: 
quam a ncminc obfcruatam inuenimus: & fi modo obferuatafit,haftenus diflimula- 
ta eft. Impcdita cnim rcs cft in difciplinis ea, qux quum apparct , demonftrationem 
non recipit. Qiiod fiquis hacin re habebit quod probabilius fentiat,huic libenter 
concedemus. Nihil eniminucftigandumnobis proponimusprxterveritatem. 

1 3 Terminus^eft quod cuiufque finis eft. 

QiiiaPunaa, Linearum: Linc^E , Supcrficicrum : Supcrficies, Corporum funt 
termini : moxqiFiguram terminatam efle ponit:quidTerminus cfletdefinirevoluit: 
ncmpe vniufcuiufquerci finis. 

1 4 Figura^eft quse fub aliquo vel aliquibus terminis con- 

tineiur. 

Circulus vno termino,nempe vna hnca continetur,vt mox diccmus:ficut & Cor- 
pus fphracum vnica fuperficie.Relic iix autcm figur^e, pluribus tcrminis : vt Trian- 
gulum, Quadrilaterum, ac deinccps planae Figura^ ; Priima itcm, Cubus, Columna, 
Pyramis, &: qux funt reliqux folidarum. 

Sed videbitvr fortafse caipiam Euclides alitcr hic fentire quam fupra 
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fcnfeiic in Superficie.Ea enimdixit lineis,n6 vnica linea terniinan.Verum.aliter con 
fideratur Circulus,vtCirculus eft:&: aliter vt Superficics.Sicnim diuidarur Circulus: 
ipfius pars nulla Circulus erit : Superficiei vero partes,Superficies funt. Huius itaque 
Dcfinitionis fenfum fic collige : vt Circulus, quatcnus forma rotunda eft,vnica linca 
contineri peffit : fed quatenus Superficies, pluribus : vt illic docuimus. 
Vel omnino redlius intelligemus Superficiem linea vcl lineis tcrminari. 

1 5 Circulus, eft Figura plana, vna linea contenta quae 

Peripheria appellatur.: ad quam ab vno punfto 
introrsum exiftente omnesporreftaelineaefunt 
sequales. 

1 6 Punftum autem illud, Centrum Circuli vocatur. 

Hxc Circuli definitio notiflima eft ; quar ipfius afFcd:ioncm,fcu,vt dicunt,paflio- 
nem explicat. Siquis vcro fadionem feu crcationcm Circuli fibi cxponi pctat, inftar 
Dcfinitionis Sphxrx quam Euclidcs libro vndccimo daturus cft:ca crit huiufmodi. 

Circuln^y efl Veftigium line^e refl^e m fUno circmdufl^, altero extremorum 
manente jixo^ donec ippt ynde duci coefit^ redient. 

Vt, fiUnca A B fupcr A pundo duci incipiat in orbcm a pundo b, pcr c, d, & 
E punda, donec ipfi rurfus a b fada fic:dcfcriptus critCir- 
culus B c D E. Atque cx hac dc(criptionc,graphicc cxprimi- 
tur tota Circuli proprictas. Pundum cnim illudfixum a, Ccn- 
trumdicctur:veftigium vero apundo b mobili circunfcriptum, 
Peripheria. Tota demum linea ab circunduda, Supcrficicm 
dcfoibit qux Circulus dicitur. Vnde manifeftum cft omnes 
lineas a centro Circuli cxeuntcs, xqualcs cflc : quum fint ex 

vnius lincx vcftigio. 

N E E E s T quod quifquam fct fatigct inquirendo, vmim flc prius Rcdum 
an Rotundum.Scd fi quis fententiam fcrrc cogatur: vt Philofophus,rcdc iudicabit, 
fi vtrunqj fimul eflc pronuntiauerit. Nam & Circulus in plano rotatus, Redum pro- 
creat.Menti quippc nihil prius ncque pofterius.Immo punfta antc lincasraut lineas 
antc Supcrficics : aut denique fuperficics antc corpora fuilfcvix cogitatio ipfi com- 
pledi poteft. Sicut apud Philofophos,Vniucrfum aliquando non fLiifle,captum ani- 
morum exccditifcmpcr fuiflc,fupra omncmadmirationcm cft.Nos autcm,quantum 
cogitatione aflequimur,omnia fuo ordine ftatucre,atq-, ad artcm rcduccre : conamur 
iudicio quoad eius ficri poteft,probabili,minimcq;fallaci. Ordo cnim in Difciplinis 
diix certiflimus.Sed nos hxc rerum varietas cxcrcet : in qua fatis nobis eft conicdu- 
ram ad vfum accommodare. Quid enim nos cfticcre pofle putamus artc, in ijs qux 
Natura tam afFabrc fecit?aut quid ingenio confcqui, quum dc hisqux diuinitus 
emanarutjiumanitus iudicamus.CircuIus igitur cx fe ipfe ortus,ex Redo prouenire 
videtur:infinitus,acfinitofimiIis:omnia continens,vt capaciflimus,&r tamen aliquid 
extra fe in fpeciem admittcns. Sed nos in hanc rem aUas vberius,Deo iuuante, phi- 
lofbphabimur. 

1 7 Diameter Circuli, eft linea refta per centrum afta, 
quae vtrinqueadpcripheriam terminata Circu- 
lum bifariam diuidit. 

Quum linea a b in figura modo induda , peruenit ad pundum d oppofitum: 
fit vna linca b a d : qux Diameter eft Circuli,ipfumq; bipartito diuidit.C)i]od Tha- 
lcs Milefius, qui Gcometriam ab ^gypto in Gra^ciam aduexit, primus animaduer- 
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tit probauit. Nam fi linea per cenirum ada, Circulum non diuidat bifariam : noii 
erunt a centro ad ambitum extenfe lincx,xquales. 

CsEtcrum Diamcter, &: Dimeticns Circuli & Quadrati dicitur : immo &: Diame- 
terQjLiadrilatcrorum>nuilavocumcurioritate:quanuishoram proprius fit Diago- 
nius. Axis autem, Sphxrx &: folidorum eft : vt Coni, Cylindri, & Piramidis. 

18 Semicirculus, eft figura quse fub Dimetiente & ea 

quae a toto fublata eft peripheria, continetur. 

19 Seftio Circuli^eftquse fub refta linea & Circuli 

peripheria maiore aut minore Semicirculo^con- 
tinetun 

In Circulo a b c d e, vtrauis Figurarum b a f &: b d f, cx linea reda b f pcr cen- 
trum a6ta,& linea curua, quam lubtendit, conflata, Scmicircu- 
lus dicitur. Sed ex linca c e per centrum non tranfeunte , & 
periphcriam diuidentcfiunt dux Figur.i: inxqualcs : c a e, ma- 
ior Semicirculo:& c d e, codcm minor : Atq;harum vtralibct, 
Sedio Circuli dicitur. Vtraquc ctiam pcriphcriarum c a e &: 
, k c D F, Arcus : rcda autcm c e, Chorda vulgo appcllatur. 
^ ^ Hx tamcn dux Dcfinitiones hiic non fpedabanc,lcd ad ter- 
tium librum : nifi fortc Principia omnia , vniucrfo opcti com. 
muniter prxfirribcnda dicamus :qUcT tamcn maluit Euclidcs in fingulos libros di- 
ftribucre : Atquc ob id, hanc poftcriorcm in tcrtio libro rcpctit. Poft CircuIumjFi- 
gur^ Rediiincx dcfiniuntur. 

z o Reftilinea? Figura? , funt quse fub reftis lineis con- 
tinentun 

z I Trilater^, funt quae fub tribus reftis continentur li- 
neis. 

Figurarum Rcdilincarum prima eft Trilarera. Exipfiuscnim Rcdte linex dcfi- 
nitioncnon pollunt dux lincx rc^x fupcrficicm conftitucrc ; vndc neque figuram* 
Nam a pundo in pundlum vnicus cft dudus in rcaum. Secunda vcro in ordine eft 
Qjjadrilatcra. 

Z2 Quadrilaterae , funt qua^ fiib cjuatuor reftislineis 

comprehenduntur, 

Quadrilatera: addcmonftrationcs Geometricas accommodantur, ficut&: Trila- 
tcrx , propter fimplicitatem : ob idqj intcr Principia definiuntur.Qua! vero quatcr- 
narium excedunt,obfcuriorem habent tradlationem. 

23 Multilaterae funt quae fub pluribus qudm quatuor 
re<9:is lineis comprehenduntur. 

Reftilinearum Figurarum multitudo infinita eft : qux anumero latcrum nomen 
habent. Sed gcncrali vocabulo Multilaterx dicuntur. 

2 4 Inter Trilateras porro Figuras, Aequilateru Trian- 
gulum, eft quod tria habet latera aequalia. 

2 5 Ifofceles autem, quod duobus lateribus aequalibus 8c 
tertio inaequali conftat* 

a 4 ^6 Scalen 
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1 6 Scalenum vero , eft quod fub tribus inaequalibus la- 
teribus continetur, 

His tribus poftremis Definitionibus , tres Triangulorum fpccies exponuntun 
Harum prima,eft ytquilateri. Namqu^omniex parte xquaiitas eft, fimplicior, 
& coi^nitu facilior. Huic proxima eft duorum laterum xqualitas , qux bafi ina:quali 

fubtenduntur. Atquc hoc Tiiangulum Ifo- 
fceles vocatur. Tertia fpecies eft , qux vnum 
tantum xquaie habet : hoc eft,tria inxqualia. 
iCquilaterorum vna eft conftrudio : in ipfis 
cnim perpetuo funt anguli cEquales. Sed in 
Ifofcelibus &: Scalcnis, anguli infinitis modis 
variantur. 

^quilaterum cft a. Ifofcclia funt b, c, 6^ 
D. Scalcna e, f, &: g Triangula. 

2 7 Amplius, Trilaterarum Figurarum Reftangulum 
Triangulum,eftquoclvnumreftum habet an- 




gul 



um. 



30 



31 



2 8 Amblygonium, cuius obtufus eft vnus angulorum. 

2 9 Oxygonium, quod tribus conftat acutis. 

Redanguia (iint, b IfofceJcs,&: e Scalcnum:Amblygoniafcu Obtufangulafunt, 
D Ifofceles , tc g Scalenum : Oxygonia feu Acutangula funt, a ^quilatcrum, c 
Ifofceles,& F Scalenum. jtquilaterum pcrpetuo Oxygonium eft. Rcliqux fpecics 
Rcdbangulx, Amblygonise, & Oxygonia: elfe poflunt. 

Poft Trilateras fcquitur Quadrilatcrorum diuifio vniuerfa : quarum pcrfcaifluna 
cft Quadrata. 

Quadrilaterarum autem figurarum , Qiiadratum, 

eft quod sequilaterum & retlanguUim eft. ^ 
Altera parte longius , eft quod reftangulum quidem 
eft, fed non a-quilaterum. 

FiguraQuadnlatcra ab c d, cuiusDiamcrcr a d, cft 
QuadratarconftatqiduobusTriagulis nofcclibusrcdan- 
gulis, A B D A c D. At Figura e f g h, cuius Diago- 
nius E H, cft altcra partclongior : conftatq; duobus Sca- 
lenis E F H & E G Hj Redlangulis. 

1% Rhombus, eft figura quadrilatera aequilatera, fed 
non reftangula^ 

3 3 Rhomboides vero , eft qua? ex oppofito bina latera 

sequalia^binos^; angulos ^quales habet:fed neque 
aequilatera, neque ^quiangula eft. 

Rhombus,quatuor habet latcra;equalia,duasq, Diamctros inxqualesrvt Qjiadri- 
laterum a b c d : atque hinc duos angulos a^quales oppofitos , obtufos : vc b a c 6c 
T> JB D c : indc vefo duos oppofitos a^quales , acutos : uc 

A C D & A B D . 

At Rhomboides habet bina latera oppofita xqualia. 
Vtin EFGH Figura, duo latera ef & gh oppofita, 

intcr 




j v , 1 In his nulla ell laterum de 

/ ^ \ / ^ J conftitutio : propter quod 
Quadrilatcra. 



anormia fimt. Vt duo A &: b 
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intcr fc funt xqMalia , duoq; e g & f h inter (e. Ca^terum in hoc conuenit cum 
Rhombo,qu6d duas Diametros in^equales : binos itcm angulos oppofitos 2:qualcs, 
hmc obtufos, illinc acutos habet. 

3 4 Praeter haec autem reliqua Quadrilatera, Trapezia 
dicantur. 

In his nulla ell laterum definita xqualitas : fed promifcua 
mftitutio : j 
Quadrilatcra. 

3 5 Paralleli, feu sequidiftantes lineae reftae, funt qu^ in 
eodem plano exiftentes, in vtranque partem pro- 
duGseneutrobi conueniunt. 

Quum Reda linca, redas lineas fecans, ipfis xqualitcr 
fuperftat , aut in eafdem xqualiter incIinaturjVt quum an- 
3 guli fedionum fuerint mutuo xquales:haj linea: fc6l^,funt 
Paralleli, feu ^quidiftantes, 

£ Vt fi duas lineas a b &: c D fecet linea e f in punftis 

G &: H:fucritq;angulus ace scqualis angulo cHG,dua: 
A B & c D hneaj , crunt paralleli : quia in vtranuis p.irtcm pro- 
trahantur,nunquam concurrent. 

Lineaj autem Circulorum , Parallcli dicuntur , quas fiiper eo- 
dem centro dudac funt. Vt dux linea: a b c fiC d e f fuperco- 
demccntro g, ajquidiftant inter fe. 




PETITIONES. 

1 Ab omni punfto in omne punftum reftam lineam 

duccre- 

Duo pundla,vbicunque aflignentur, in eodem plano efTc intclliguntur : atque ob 
id,ab vno ad alterum via eft aliqua brcuiirima.Quapropter a punfto a ad punftum 
B nemo negaucritlineamredamduci pofle : fic neque ab a ad c. Etquia eadcm 
rationc b 6£ c ineodcmfuntplano:fit vt triaquxlibctpunda 
in eodem fcmper cxiftant plano. Ex quibus fuperficics Triangu- 
laconflabiturrqualiseft a b c. Atquc ha?c eft rerum coUigatio. 
Hic cnim binarius ternarium : ternarius quaternarium , immo 
&: fcnarium includit:quum vnunquodque pundorum vice duo- 
rumfit. Quartum autem pundum erit fcptimum & aduentitium. Atqueideoad 
fuperficiem conflandam , quarto pundo non cft opus , quod Scnarius fit numerus 
perfedus. 

2 Reftam lineam terminatam in continuu reftumq; 

producere» 

Inter Quantitates non datur tam magna , quin maior dari pofllt : neque tam 
A 3 c parua,quin minor.Redam itaq-, a b ad punftum c produci 

' " ' ' poflenemonifiindociiisinficiabitun 

X Omni 
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3 Omni centro 8c interiiallo Circuliim 
defcribere. 

Supcrficies plana in ambitum extendi infinite poteftrficut ab 
omni pundo in omne pundum reda linea duci : quo fit vt Cir- 
cuius omni interualio dcfcribi pofle concedatur. 

4 Omnes angulos reftosinter fe aequales efTe. 

Hxc conftat cx decima Definitione. Rcdus cnim angu- 
lus , fit quum reda linea in rcdam lineam ad prcpendiculum 
cadit rhoc eft , xqualiter ipfi fiipcrftat. Id vcrd ex Circuli 
-D ccntro cuidentifsimc apparet. Vt cx a b c d , qui duabus 
Diametris le in e centro fccantibus diuiditur in quadrantes, 
qui quatuor angulos qui ad e , fiibtendunt xqualcs , quia 
rcdos. 

5 Quum in duas reftasUneasrefta linea incidens , inte- 

riores 8c in eadem parte angulos cUiobus reftis 
minores fecerit : reftas lineas produftas tandem 
concurrereadeampartem in qua anguli duobus 
reftis minores exiftunt. 

Vt fi in reftas lincas a b &: c d, redaincidens e f, &: fecans ipfas in pun^ 
£tis G &: H , duos angulos intcriorcs b g h & d h g fimui fiimptosi fecerit 
duobusredisminoresripfercaxlinex a b &: c d concurrent vcrsusduo pun- 
,^ da B &: d. Sienimponatur bg perpcndicularis ipfi e f: 

j3 Scilicet anguli qui ad g , rc£ti : fit autcm D H G minor 
^ re6bo:erit dh inclinata fupcr e f vcrsus e: Atquc ob 
^ idjangulus d h g minorangulo d h f, cx conucrfione 
DccimxDcfinitionis : ficq;minor rcfto:quoniam fi cllct 
arqualis,vterque cflctredus.pcr candcin Dcfinitioncrnicu- 
iuscontrariumhicponimus. Igitur ob incIinationem,ipfa c d produdl:a tandcm 
conueniet cum a b: idq; ob eam caufam, quod duo anguli b c h &: d h g , 
duobus redis fimt minores. 

Hoc TAMEN Pofi:uIatum inter Definitiones rcponi poterat. Exponit cnijn 
iineas non parallclos, ficut dccima Definitio Parallelos. Ad hxc , quum in fpccicm 
Theorematis cnuntiaretur : nos inPoftuIatum redegimus. 



ANIMI NOTIONES. 

Qu3e eidem funt aequalia, & inter fe funt aequalia. 
Et lisequalibus^qualia addantur, tota erunt aequalia. 
Et fi absequalibussequalia auferantur:quae relinquun- 
tur erunt aequalia. 

4 Et fi insequalibus aequalia adiiciantur : tota erunt 

inaequalia. 

5 Et fi ab insequalibus aequalia auferantur : reliqua er ut 

inaequalia» 



6 Qux 
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6 Quae eiufdem duplieia funt, inter fe funt sequalia. 

7 Et quae eiufdem funt dimidium, inter fe funt sequalia. 

8 Qu^ inter fe ipfa conueniunt5& inter fe funt aequalia. 

9 Totum eft fua parte maius. 

I o Duse refitae lineaeSuperficiem non concludunt. 

lixc vcro Axiomata per fc fic manifcfta {imt , vt nuUa oftcnfione indigcant. 
Horum tamcn vltimum quidam in ordine Poftulatorum pofuerunt : neque omnino 
abfquc ratione. Nam & Poftulati naturam fapit : &: ad dcfinitionem Reda^ Lincx 
confcquitur, vt iam antc monuimus. Scd in hoc non infiftemus. Vtrobiquc cnim. 
Principij nodiTimi vim habct. 
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De Hyfothefh ^emonfh-atione, Troblematc^ , 
^ T^heoremat^, 



I Ypothefis, quantujn huc attinct, eft fubiedio, fcu fundamcntum ratio- 
cinationis. Hancrcexifterenon eftncccflarium rprobabilcm cflc fatis 
eft:eamq;lcgem duntaxat habct,nequid ab&rdi importct.Vr quum con 
ucncrit Figuram Figuras efle asqualcm , aut maiorcm, atquc ex hoc dc- 
ducatur argumentatio : ea xqualitas aut inxqualitas, Hypothcfis cft : A qua difccdc- 
re, conftantc argumentatione , non licet. Demonftrationcm vero appellant Diale- 
dici , Syllogifi-num qui faciat fcirc : nempe qui ex probatiflimis concludat. Atquc 
hxca Geometria ortum habct. Immo omnis quse ad vcriim pcrducit probatio, 
Gcometricaeft. Vt veriflimc didum fit , ncmincm fcire vcrum a falfo diftingucrc, 
cui Euclidcs non fuerit familiaris. Quod fiquis attcntius fcifcitabitur , quur in Dc- 
monftrandis Propofitionibus non eluccat forma Syllogifini , fcd tantum concifa 
quxdam mcmbra Syllogifmorum apparcant : is fic habcat , pra^tcr dignftatcm cfle, 
qux in fcholis doccntur, ca quum in rcm pra^fcntcm vcntum fit,cx pra^fcriptis for- 
mulis obfcruare. Ncquc cnim Orator , quum ad forum acccdit , quar a Rhctorc cx- 
cepit didata, in digitis collocat : immo id agit, vt quum pra^ccptorum maxime mc- 
minit, nihilminus quam Rhetoriccn cogitarc vidcatur. Sic in opcrc Gcomctrico, 
quum nilaliud fpcdcmus quam vt fcopum cxquifite aflcquamur : Syllogifini figu- 
ram omnino diflimulamus. Qux tamcn fi exigatur , c probationibus Gcomctricis 
ad viuumcxprimitur. Scd nos ca refccamus , qux rcpctita non modo txdium , fcd 
etiam obfcuritatem parcrcnt. Quod intcr Dcmonftrationcs facilc pcrfpicient qui 
iudicio prxditi crunt. Dcmonftrationum autem conclufiones , (unt Problemata 6i 
Thcoremata. 

Problcmata , ortus Figurarum comprchcndunt , fcdiones , additamcnta : caq-, 
omnia in arte , qux facienda proponuntur. Atquc , vt in Philofcphia , Problcmata 
dicuntur dubia quxdam qux nobis examinanda & folucnda proponimus : fic in 
Geomeiricis, Problemata vocamus conftrudioncs cxartedcpromptas : a quibus 
fpcculationes oriuntur,fcu Theorcmata : ncmpc qux fadas Figuras comitantur, 
proprictates&:affe6liones:quxq;fcientixipfiinhxrcnt & ipfam efficiunt. Namin 
aflcrtione confiftunt prxccpiorqm ficut Problcmata in conftitutionc Figuraaim. 
Ad fiimmam, Problcmata materiam quandam praxinq; artis rcfcrunt : Theorcma- 
ta, formam , fcieniixq-, mcditationcm. Ex vtrikjue Euclidcs Elcmcnta Gcometrica 
contcxuit , vt opcri viciflim fubferuiebant , ordine quidem concinniori quam antc 
illum quifquam : licet neque Archimedes, neque Ptolemxus , ncque vllus an- 
tiquorum fc ordini aftrinxcrit : nimirum quod inftituiioncs Gcometri- 
cx tam iniegrx dari vix poflint , quin aliquid defidcrari, aut fu- 
pcreflTc, autconucnientiorem collocationcm exigercvi- 
dcatur. Gcomctria enim perpetuam meditatio- 
nis matcriam alit.Sed ha^c in aljud tem- 
pus rcponimus. Nunc Eucli- 
dem ex profeflb du- 
cem feque- 
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PROBLEMA PRIMVM, 

PROPOSITIO PRIMA. 

l 

Vper data refta linea, Triangulum a^quilatc- 
rum conftituere. 
Triangulum, aut aliam quanuis Figuram fuper data linea cpnfti- 
tucrc, efl: ex ipfa linca vnum latus Figura^ facere. 
Sit data linca , a b. Volo fupcr a b conftituere Triangulum 
sequilaterum. 

Centro quidem a, fpatio vero a b, dcfcribo Circulum b c d e, per ter- 
tiam Petitioncm : Rurfusq; centro b , &: codcm fpatio b a , dcfcribo alterum 
Circulum a e f c. Atque hi duo Circuli fc mutuo (ccabunt in duobus pundis, 
^ ^c- — ss,^ vt in E & c : quum vtriufoue communis fit Semidia- 

/"^ //Vv '^^^^^ ^ Aduobusigiturteiminis a &: b, adaltcram 

Df A^— \ interfcdionum^vt ad c, duco a c & b c Iincas,pcr 
l t 1 j primam Pctitioncm.Dico iam a b c Triangulum fuper 

>v V/ / A B linea conftitutum,cfle xquilatcrum. 

— ^ Qijoniam cnim a b & a c cxcunt a ceHtro a ad 

pcripheriam b c d e : critper Ccntri &: Circuli definitioncm, a c ipfi a b a?qua 
lis. Rurfus,quoniam b a & b c excunt a centro b ad pcriphcriam a e f c: 
crit,pcreandcmDcfinitioncm> b c cidcm b a xqualis. Duxigitur a c & B c 
vni A B fimta^qualcsr ob idq;,pcr primamanimiNotioncm,tres a B, A C, &: B c 
intcr fc funt arqualcs. Qj-iarc a b c Triangulum fuper a b linca conftitutum,eft 
sequilaterum, Q^uod facicndum fuit. 

P v L c H R Euclides primam ac fimplicift^mam Figurarum cum vltima & capa- 
cifljma coniunxit : fcilicct Triangulum cum Circulo. Vtriufq-, cnim vfus immenfus: 
TrianguIi,ob fimplicitatcm : Circuli ob pcrfcdionem.^quilatcri vcro duntaxat 
mcminit, quod hxc Trianguli fpecics cadcm fcmpcr fit vniufmodi,ob latcrum &: 
angulorum xqualitatcm : Rcliquas duas fpccics prxtcrmifit, Ifofccles & Scalcnum. 
Infinitx cnim corum figurx. 

Id vnumtamcnnon omittam , Trianguli Ifofcelis longe maximum eflc vfum. 
Nam quum in Geometricis omnia ferc cequalitatc & rcdo probcntur, duorum au- 
tcm arqualitas fatis fit ad tertium quippiam dcmonftrandum : quxcunque Demon- 
ftrationes fiunt Trianguli ^quilatcri adminiculo, cx quoq-, pcr Ifofcclcs abfoluun- 
tur:lfbfceli vcro reftus angulus incflc potcft,yEquiIatcro nunquam.Quumq; Trian 
gula nil aliud fint quam dimidiic partcs Quadrilatcrorum : Ifofcclcs, dimidium crit 
Quadrati , ^quilatcrum vcro minime, fcd folius Rhombi. ^quilaterum quidem 
hoc habet priuilcgij, quod trcs ipfius anguli pcrpctuo fint xqualcs : Ifofcelis nun- 
quam, fcd duo tantum. Trcs itcm angulicuiuflibet >£quilatcri, tribus fcmper altc- 
rius ^quilatcri fingulatim sequalcs, quanuis fingula vnius latcra, fingulis altcrius la- 
tcribus fint inarqualia. Scd hxcad dcmonftrationcs pariim conferunt. Prxcipuus 
igitur i^quilatcri vfus, cft in folidis : fed in fupcrficicbus ferc nullus, nifi forte ad Fi- 
guras Circulo infcribcndas,vbi ctiamnum vt Ifofccles confideratur.Hac nos rationc 
indudi, Appcndiccm Campani no omifimus,quatcnus Ifofceles Triangulum fuper 
data linca collocandum proponit.Scalcni vcro pofitioncm,vt inutilcm negleximus. 
Super data reBa Imea^ Triangulum Ifijceles conjlituerc^ . 

Mancntc cadcm ^quilateri dcfcriptionc , protrahatur linea a b data,donec 
VtrinquepertingatperipheriasCircuIoruminpunais D bc f. TumcentroA, ip^* 
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tio vero a f, defcribatur Circulus f c h: rurfusq; centro b, fpatio vcro b d, 
defcribaturalterCirculus d g k: quorum vterque alterum fccabit in duobus pun- 
disjvtin G & H. non fecus quam in fuperiori defciiptione. A pundis itaque a 
& G ducolineas a g 6^ b g. Dico Triangulum a b g fupcr a b lineaconfti- 
G tutum, e/Te Jfbfccles. 

Quum enim a b &: a d lincx fint a!quales,nem- 
pe vtraque a centro ad periphcriam: eademq; ratio- 
ne, B A &: B f acquales : erunt duic a d & b f in- 
K ter fe xquales, per primam animi Notionem. Qua- 
propter, addita conimuni a b, erunt per fccundam 
Notionem, a f & b d xquales.Sed a g ipfi a f 
arqualis, vtraque enim a centro ad peripheriam : qua- 
li propter & eadem a g ipfi b d xqualis. Atqui b g 

ipfi bd cftxqualis,exip{aCentri &CircuIidefinitione. Duxigitur ag &: b g 
vni B D funt asquales : ob idq; inter fe a:quales,pcr primam animi Notionem.Qj.ia- 
re,quum vtraque maior fit quam a b (maior enim cft b d quam a b ) : crit Trian- 
gulum ABG Ifbfceles, Qjjoderatfaciendum, 

PROBLEMA 1, PROPOSITIO II. 

Ad datum punftum, datae reftae lineae aequam reftam 
lineam ducere. 

Sit datum pun^hum a, data vero linca refta b c. Voload a pundum, ipfi bc 
tcQ:x lincx asqualem lineam ducere. Alterum terminorum ipfius b c conncdo 
cumpundo a : fcilicet tcrminum c , duda , per primam Petitionem , rc£la linea 
c A. Tum cenrro c, interuallo vcro c b , defcribo Circu- 
lum B E B, pcr tertiam Pctitionem.Cuius peripheria fi tran- 
fcat pcr pundtum a, habco quod volui : Erit cnim per Cen- 
tri definitioncm, c a ipfi c b icqualis. Sin aliorsum tran- 
feat.conftituam fuper c a, Triangulum ^quilatcrum a c d, 
per primam Propofitionem , (fcu Ifbfccles , pcr ca qua: illic 
addidimus , nihil enim refert , modo a d & c d latera 
ipfius fint a^qualia) : Cuius latus d c protraham ad pun- 
dum E peripherix.Tum centro d , interuallo autem d e 
defcribam alterum Circulum e f e : &:adpundum f ipfiusPcripherixprotraham 
latu6 D A. Dico A F cflc ipfi b c a^qualcm. 

Dux enim c b &: c e fijnt xqualcs : quum fit vtraque a centro ad pcriphe- 
riam. Dua^ item d e & d f , eadem ratione ^equales. Sed d c d a o^quales, 
exconftrudione : quum fint latera Trianguli ^quilateri : aut Ifofcelis fi placet. Si 
itaque auferantur d c & d a a^quales, ex d e & d f a^qualibus : remanebunt, 
per tertiam animi Notioncm , c e &: A f aequales. At b c ipfi c e oftenfacft 
^equalis. Dux igitur b c & A f ipfi c e a^quales : ob idq; & inuicem x(\mlcs, 
perprimamanimiNotionem^Quareadpunaum a, dudaeft f a ipfi b c arqua- 
lis , Quod erat faciendum, 

PROBLEMA 5> PROPOSITIO IH- 

Datis duabus reftis Imeis ina^qualibus , a maiori lineam 

minori a?qualem abfcindere. 

Sint dux [incx a b &: c d inxquales > quarum minor A b. Volo ex c P ab- 
fcindere partcm ipfi a b xqualem. 
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Ad pundum c duco e c ipfi a b xqualcm , per fe- 
cundamPropofitionem.Acccntro c , intcruallo vcro c e, 
defcribo Circulum e f g : qui fecabit maiorem c d in ali- 
quo pundo:&: (ccet in f. Dico c f cflc xqualcm a b. 

Efi: enim ip(a xqualis linca: c e. Scd a b eidcm c E 
xqualis. Quare, per primam Notionem, c f asqualis a b, 
Quod erat facicndum. 

THEOREMA I, PROPOSITIO IIII. 

Si duo Triangula duo latera duobus lateribus aequalia 
habueriritalterum alteri, 8c angulos binis aequis late- 
ribus contentos aequales : bafis quoque bafi aequalis 
erit, ac reliqui anguli ^quis lateribus contenti mutuo 
aequales : totum deniq ue Triangulum toti Triangu- 
lo aequale. 

Sint duo Triangula a b c & r> e f , quorum vnius duo latera , fint xqualia 
duobus latcribus altcrius : fcilicct latus a b xqualc lateri d e : &: latus a c lateri 
D F : fitq; angulus a xqualis angulo d. Dico bafin b c bafi e f cfic xqualem: 
Angulumitcm b angulo e, &: angulum c angulo F:actotum Triangulum toti 
Triangulo xquale. 

^ Supcrponam Triangulum a b c , Triangulo d e f : vt 

angulus A cadat fiipcr angulum d , latusq; a b fiiper latus 
D E, & A c fupcr D F.Eritq-,,pcro<n:auamanimiNotio- 
nem^vt ncc anguli nec latcra fcfe exccdant. Cadent nanque 
H ^ duopunfta b & c fupcrduo e & f. Sicqjlinea b c fuper 
lineam e f cadcns,critipfi xqualis:atque ca ratione angulus b .xqualis angulo 
E 5 & angulus c angulo f : &: totum Triangulum toti Triangulo xqualc: quum in- 
ter fc fic conucniant. Nam fi non congruatlinca b c cum linca e f, congruen- 
tibus punaris b &: c ipfis e & f pundtis : fcd cadat intia Triangulum , vt linea 
E G F : aut cxtra,vt linca e h f : du^ lincx claudcnt fiiperficicm,contra vltimam ani- 
rniNotioncm.Q^arcduo Triangula a b c & D E F omniex parteinterfeiEqua- 
lia,Quod fuit demonftrandum. 

H ^ c E s T vulgata omnium Intcrpretum Demonftratio , fi modo hxc De- 
monftratio dici dcbcat. Nam fi linearum figurarumq; fuperpofitioncs in probatio- 
nem recipiamus , tota fcrc Gcometria huiufinodi applicationibus erit refcrta : vixq; 
vlla occurret Propofitio, qux hac ratione non pofiit probari. Secunda cnim iam in- 
dc ac tcrtia , quas modo demonftrauimus , fic probari potcrant. Nam fi ad datum 
pundlum , linea datx linex xqualis duccnda fit : illico tranflata linca ad ipfum pun- 
dum , abfolutum erit negotium : Applicatio vero quanuis fuperpofitione fit to- 
lerabilior , tamcn in Gcomctria rcpudiatur : immo ne lincam quidcm tranfpor- 
tare licct , vt fecundiim ipfius magnitudinem , Circulum defcribamus : quin prius 
^Equalis linea dudla fit. Alioqui lecunda prorfus vacarct. Tum fi a maiori linca , mi- 
nor fit abfcindenda : quid aliud quam maiori minorem ftipcrponcmus , vt quod fu- 
pcrat rcfcccmus ? Sed hoc quam fit a Gcometrix dignitate alicnum, corum iudicio 
relinquo qui Demonftrationis vim & cnergiam animo concipiunt. Qind crgo huc 
affercmusjvt Euclidcm a rcprehenfionc vindiccmus ? Ncque enim cxtampaucis 
quas hadcnus prxmifit, Propofitionibus , hoc Thcorema confirmari pofle vidctur. 
^uic obicdationi, mco iudicio, fic occurri potcrit : vt dicamusjioc Theorcma per 
clarum cfle, ncquc probatione egerc : fed Definitionis cuiufdam loco habendum 

h z cflTc. 
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efle. Namquutn de re aliqua {ermonem inftituimus : ca nobis tacice pcr dcfinitio- 
ncm fubit in animum : Non enim duos angulos a^quales efle cogitabo , nifi quid fit 
ccquales eflfe angulos concipiam. Qiiod refpiciens Euclides,angulorum xqualitatem 
proponere , atque eadem opcra' definire voluit : vt hoc Theorema pro Dcfinitione 
habcremus. Ncmo enim fignificantius explicabit angulorum a:qualitatem, quam fi 
dixeritduosangulosxquales fieri,quum duo latera vnum angulum contincntia, 
duobus alterum angulum continentibus fiunt sequalia , & bafes qux latera conne- 
dunt, a^qualcs. Conftatenim angulum tantumcire , quanta eft duarum linearum 
ipfum contincntium apertio, feu didudio , hanc vero tantam efle , quanta cft bafis, 
hoc efl , linea ipfas connedens. Atque vt clare dicam , tantus eftangulus b A c, 
quanta eft remotio linea: A c ab ipfa a b : tanta vcro efiicitur remotio, quantam 
cxhibet linea b c. Hoc autem in Ifbfcelibus eft cuidentius. Sint enim duo Ifofcelia 
A B c & D E F : quorum vnius duo latera a b & a c duobus d e & d f alte- 

©riusfint^qualia:angulusq; a angulo D.Acpo- 
fitis ccntris in a &: d pundis , ducantur duo 
Circulirpriorfecundum A b, alter fecundum 
D E fpatium.Horumpriormanifefto tranfibic 
per B c:alter vero per e & f punda:quum 
A b & a c , itemq; d e & e f fint ajqualia, 
& a centro vtrinqj exeuntia. Atque, ex defini- 
tionea2qualiumanguIorum,eruntarcus bc & ef a.'quales. Angulorum enini 
magnitudo defignatur cx arcubus Circulorum qui per extremas lineas qun? angulos 
continet,tranfcunt. Ac conucrfo modoj^equales anguli atque a^qualibus lineis com- 
prchenfi, a^qualesfubtenduntpcripherias. Quum enim asqualia fint fpatia b c 6i 
E F , ea icqualibus redis lineis claudi oportet : propterea quodrcda linea,eft apun- 
Gio ad punaum via breuiflima. Atque haud difi!imili iudicio , cx laterum ratione &: 
bafium , quanta fit angulorum magnitudo ^eftimabimus. Quur ergo Euclides hoc 
inter Theoremata repofuit,non inter Principia prxmifit > Nimirum,quum fpeciem 
quodammodo mixtam Principij & Theorematis prx fe ferrct : Principij , quod in 
communi animi iudicio confifteret:Theorcmatis,qu6dfpeciatim Triangula Trian- 
gulis comparanda proponerct : maluit Euclidcs inter Thcoremata rcfcrre : pra:fer- 
timquummultahabcrctcapita,Principiumver6fimplcxac velut nudum eire de- 
beat. Ex hoc prxterca Axiomate tanquam cx locupletifsimo Demonftrationum 
thematc , multae Propofitiones confequi debcbant , eiufHcm prope facilitatis & iu- 
dicij : quas, quia erant notiflimx,inter Principia annumcrari non conucniebat.Pau- 
cis cnim Principijs Gconietriam contentam efle oportcbat : imm6 multa Principia 
confult6 fLipprimuntur,ne fit onerofa multitudo:vtetiam qux exprimuntur,tantum 
ad cxemplum exprimi videantur. Huc accedit,qu6d primum Theorema facilcper- 
fpicuum, ac fenfui obuium efiTc dcbebat , pro Geometrix legc, quas ex paruis humi- 
libusq; initijs, in progrefliis mirabiles lcfe cxtollit. 

Huius itaquc Propofitionis veritatem non aliunde quam a communi iudicio pe-' 
tcmus : cogitabimusq; Figuras Figuris fuperponere , Mechanicum quippiam cflTe: 
intclligcre ver6 , id dcmum cfle Mathematicum. lam vero quumfuerit confefl^um 
duo Triangula inuiccm clFc xquilatcra , ipfa quoque inter fc cequalia fateri erit ne- 
ceflarium. Etcnim nulla euidentiori Ipccic arqualitas Figurarum dignofcitur , quam 
cx latcrum xqualitate : quanquam Circulorum xqualitas ex diamctris dcfinitur: 
fodnon aliam ob caufam.quam quod linca obliquafui copiam adeo apcrtc non fa- 
cit vt reda : Cuius menfuram facile capimus, ac pcr cam, obliquarum intcr fo com- 
parationcm facimus. 

At fi hasc fuperpofitio aliqua ratione admittenda fit : tolerabilior (ane fucrithoc 
qui lequitur modo. 

ManenteduorumTrianguIorum a b c &: d e f conditione,continuabo e d 

vfquo 
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vfqiiead g punaum,pcr primam Petitioncm:&: ponam d g a^qualcm a b, pcr 
recundamPropofitionem. Atque itidem continuata f D,ponam dh sequalcm 
A c. Tum fupcr pundo d , ducam duos Circulos : altcrum (patio d g , alterum 
fpatio D H. Quorumprior manifefto tranfit pcr pundum e, quumfint d e &: 

D G zequales : alter vero per pundum f , ob can- 
dcmrationem. lam a punfto d duco lineam rc- 
dam D L ad E pundum : qu2c omnino tranfibit 
ifupcr D E. Nam fi extra tranfcatvt d m l auc 
f D N L : dux Tcdix linex concludcnt fupcrficicm, 
contra vltimam animi Notionem.Itidem ab eodem 
D pun<^lo, ducamlineam d k: quar ctiam efficie- 
tur eadcm cum linca d f. Ac dcmiim Linca l k 
dufta efficietur eadcm cum linca e f. lam vcro manifcftum cft lincam d l efle 
arqualcm lincx d g , ac propterca ipfi a b, cx conftrudlione & animi Notione: 
lineam quoque d k cfle icqualcm d h , feu a c : atque angulum l d k eflb 
xqualcm angulo d e f , immu cundcm : ac proptcrca xqvakm angulo b a c: 
fpatiumq;comprchcnfumaIineis d l & d k, cflc omnino xquale fpatio com- 
prchcnfo a lineis a B & a c. At (patium l d k clauditur linea arquali , immo 
cadcmcumlinca e f. Et /patium igitur bac claudetur linca xquali ipfi ef li- 
ncx. Quarc cxqualis e F ipfi b c, QjLTodcratdcnionftrandum. 

Hinc patcnt rcliqua Thcorcmatis capita : ncmpc reliquorum anguloru intcr fc,& 
duorum Triangulorum a^qualiras. Ncq-, cft quod contcndat quis,eandcm cfle vtro- 
biquc rationem applicationis Triangulorum. Aliud nanquc eft, Triangula tranfpo- 
ncre, quam pcr fimilc &: xqualc denionftraie. Probatio cnim hxc vltima e Circuli 
pcndct officio. 

THEOREMA 1, PROPOSITIO V. 

Ifofcelium Triangulorum qui ad bafin funt anguli^inter 
fe funt aequales : Et produftis a?qualibus lineis , qui 
fub bafi funt anguli, inter fe quoque funt aequaJes. 

Sit Triangulum a b c , cuius duo latcra a b &: a c fint xqualia. Dico angu- 
lum A B c a^qualem efle angulo a c b; Et fi protrahantur a b & a c, vtad d 
E punaa:angulum d b c a^qualem efle angulo e c b. 
Ponam,pcrtcrtiamPropofitionem,Iineam ad asqualcn* hncx a k : dudisq; 
P c & £ b, intelligam duo Triangula a b e &: a c d. Et quoniam duo latcra 
a B & A E Trianguli a b e , fijnt arqualia duobus lateribus a c &: a d Trian- 
guli A c D : & angulus a vtriquc communis : erit, per anteccdentem, bafis b e , 
bafi c D arqualis : &c angulus e angulo d , angulusq; 
A B E, angulo A c D. RurfiisintcUcii^tisduobusTrian- 
gulis B c D &: c B E , crunt duo latcra b c & c d 
Trianguli b c d , a^qualia duobus lateribus c b &; e b 
Trianguli c b e. Et quia angulus d vnius xqualis efl: 
angulo E altcrius, vt iam probauimus : crit, pcr antccc- 
dcntcm, b c d Triangulum,ipfi c b e Triagulo xqiia- 
le : ac propterea angulus b c d , angulo c b e xqualis. Quum itaquc totus an- 
gulus A B E probatus fit toti angulo a c d xqualis : ablato b c d atoto a b e, 
ablatoq; c b E a toto a c d : fupererunt a B c &: a c b anguli , pcr commu- 
^cm Notionem,xqualcs,Quod eft prius.Et quoniam,pcr ipfam antccedcntem, an- 
gulus B c E ipfi c B D angulo cft ^equalis : patet fccundum. 

Atquc vtoftcndcremusquantumpofl]tvbiqucCirculus,defcripfimus a f d (e- 
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micirculum,{ecundum fpatium b a: cuius ccntmm b: 6e:a!terum a g e, fecun- 
dumfpatium c a: cuiusccntrum c. Namintcgros Circulos defcribcrcnon erac 
neceflarium. Vbi, cx Ccntri &: Circuli definitionc,confl:at lincas a b , b d : a c dc 
c E a:quales eflc inter fe : quum exeant a centris Circulorum a^qualium : ac pro- 
pterea a b & a e a^quaics inter fe , ex communi Notionc. Ac tum procedet de- 
monflratio modo pofita ^ meo iudicio facilior. Triangulorum enim arqualitas {cfc 
cuidentiorcm exhibet. 

H I c ctiamobitcr monebimushancPropofitionein communiiudiciopofitam 
cfle,vt fuperiorem.Nam fi duoTriangula pro vno intelligamus: fcilicet Triangulum 
A b c , cuius bafis a c : & Triangulum a c d , cuiusbafis a d : quum duo latcra 
a b & b c vnius, fint xqualia duobus a c &: c b alterius, bafisq-, a c a^qualis 
bafi A b: erit,ex definitioncxqualiumangulorum ,feuperantccedcntem, a b c 
angulus,a?qualis a c b angulo, Quod eft prius. Tum,ex poftcriorinoftra conftru- 
Aione , dc duobus angulis b c e &: c b d idem erit iudicium : quum probatar 
fuerintbafes b e & c d xquales. 

THEOREMA 3, PROPOSITIO VI. 

Cuiiifcunque Trianguli duo anguli sequales fuerint: duo 
quoq; latera illos angulos fubtendentia,aequalia erunt. 

Haec eft Conuerfa prioris partisantccedentisPropofitionis.SitTrianguIu a b c, 
cuius duo anguli b &: c fint iequales.Dico latus a b efle xquale latcri a c. 

^ Nam fi arqualia nonfint:maius fit a b, fi ficripoffit : a quo 

Arefcindatur d b a:qualc ipfi a c / per tertiam Propofitioncm: 
vtfintduoTriangula a c b &: d b c. Et quoniam duolatcra 
D B &: b c , Trianguli d b c , funt arqualia duobus latcribus 
ac & cB , Trianguli a c B: & arigulus B icqualis angulo c 
c toti,cxhypothefi:critperquartam, bafis b c , bafi ab a:qualis: 
^ angulus D c B angulo a b c a^qualis. Quare quum angulus a c b, angulo 
A B c fitpofitusxquaIis:erit,pcrprimamanimiNotionem,angulus d c b, angu- 
lo A c B a:j:]ualis, pars toti:quodefienonpotcft. 

Animadvertendvm, Conuerfis Propofitionuin vniuerfum cfCc veras,ficut 
& Principiorum. Qiium enim dicinius, Qvx funt vni xqualia, inter fe funt ajqualia: 
fimul cogno(cimiis,fi vnum quippiam fueiic duobus xquale, ha!C duo intcr fc xqua- 
lia effe : Et, Si duo reliqua arqualia fuerint, 6^ partes ab vtraque ablatx arquales : tpfl 
quoque conflat fuifle ^jqualia. Horum itaque Conucrfiis rcticuit Euclides vt notifii- 
mas:Propofitionum vcrocxprefiit, quod minus fimplices eirent,ncque magis per 
fenotxquam Dirc(5ta!ipfa::Deindc,qu6dnonftatim ad fuas Diredas conlequc- 
rentur,vt ad Principia (ux : ^ nonnunquam externisprobationibus egerent,vt in fe- 
quentibus paffim occurrct. 

THEOREMA 4> PROPOSITIO VII. 

Si a duobus punftis lineam terminantibus duse linese 
exeuntes , concurrerint ; ab iifdem punftis ad ean- 
dem partem duae alisenon^ducentur, his duabus, Sc 
vtraque fua^ conterminae, aequales. 

Sitlinea a b, a cuius termtinis a &; b, excant dua^ linea: a c & b c conciit-^ 
rentesadpunaum c. Dico duas alias lineas, vt a d &; b p^abijfdempunais a 
&; B, &adcandempartem,cducinonpofle,qu^duabus a c & b c vtraquefuae 
confcrmin^ xqualesfit:, fcilicet a d ipfi a c, & b d ipfi b c. 

Quod 
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Qu6dfifleripoflit,tumconcurrcnt a d & b d intraTriangulum a b c, aut 
exna (ncque enim in ac aut b c concurrcnr.eilcrnanquepars 
toti cEqualis).Si ergo concurrantextra Triangukim :aut altera illa- 
rum fccabit Triangulum, aut ncutra. Et fccct prius altcra, nempe 
a d , Trianguli latus b c : & conne6l:atur c d : vt duo lintTrian 
gula A c D &: B c D. 

Et quoniam Trianguli a c d , duo latera a c &: a d funt 
asqualia : erit angulus a c d a?qualis angulo A D c , pcr quinta Propofitionem. 
Itidem quia Tiianguli bc d , duo latera b c &: B d funt .xqualia :crunt duo 
anguli B c D &: b D c a^quales.Et quia angulus b D c eft maior angulo a d c: 
crit angulus b'c d maior angulo a c d: peranimiNotioncm:NamfiduojEqua- 
lia, fint niaiora tcrtio : erunt &: maiora eo quodipfi tertio cft xquale. Erit igitur pars 
itiaiortoto, QjLiod ficri non potcfi. 

Si vcro neutra fecuerit Triangulum :conne61:am d c: &r producam b c & 
E D ad E & F pun(Sla,vt duo fint anguli e c d &: f d c , fub 
bafi c D. 

Et quoniam duo latcra a c & a d Trianguli a c d , funt 
arqualia :erunt anguli a c d &: a d c, pcr quintam Propofi- 
tionem,a:quales. Rurfus quia duo latera b c & b d Trianguli 
B c D, funt a:qualia:erunt duo anguli e c d &: f d c fub 
bafi, a:quales,pcr alteram partcm ciufdem. Qi:ia ergo angulus 
E c D minor cft angulo a c d: eiitangulus f d c minoran- 
gulo A D c , totum partc. In idem abfurdum intrudctur,fiquis a d &: b d dixc- 
rit conuenire intra Triangulum. 

THEOREMA5, PROPOSITIO VIIL 

Si duo Triangula duo latera duobus lateribus mutuo 
sequalia habuerint , &c bafin bafi aequalem : angulos 
quoq; illis a^quis lateribus cotentos aequales habebunt. 

Sint duo Triangula a b c & d e f : ficq; latus a c xqualc lateri D F , & 
B c xquale e f : bafisq; a b arqualis bafi d e. Dico angulum c cflc a^qualem 
angulo f, &:angulum a angulo d, &angulum b angulo e. 

F^ Supcrpofitacnim bafi ab ipfi de bafi, 
neutra excedet alteram : quum fint a:qualcs. 
Tum fi angulus c conuenit cum angulo f: 
/ \ F \ erittotumTriangulumtotiTriangulo;Equalc> 
^ ^ " l&reliquiangulircliquis angulis xqualcSjper 

quartamPropofitionemrquumfintduolatcra a c &: b c, duobus d f & e f 
icqualia. Si vero pundum c non cadatfuper f pundum, fed cadat extra : tunc a 
duobus punais d &: e , dua^ linea: excuntes a c b c, concurrcnt : fimulq; 
D F & E F ad eandern partcm , hinx fuis conterminis erunt xquaks , Quod per 
anteccdentem fieri non poteft. 

Hanc demonftrandi rationem in quarta huius abunde refutauimus. Qv.zxc hxc 
Piropofitio tanquam per fe nota habenda eft. Quis cnim negauerit duas Superficics 
efle xquales, quarum lacera & quantitatc &: numcro funt xqualia ? Vcl ea dcmon- 
ftrabimus rationc quam illic tradidimus. 

THEOREMA PROPOSITIO IX. 

Datum Angulum bifariam diuidere. 
SitdatusAngulus a b c? quem oportet in duo ^qualia diuidere. Lineam a b 
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notabo pundo fortuito d : & ex linea b c refecabo , pcr tcrtiam Propofitioncm, 
B E ipfi B D ^equalem : &: connedam d e. Tum fuper d e 
confhtuam, per primam Propofitioncm , Triangulumaquilate- 
rum D Etidc ducam b f lincam. Hancdicoeircqux diuidic 
angulum b datum in duo icqualia : fcilicet duos angulos qui ad 
B , elle xquales.Intelligo enim duo Triangula d b f &: e b f. 
Et quoniam duo latcra b d &: b f , Trianguli b d f , func 
' a^qualia duobus lateribus B e & b f , Trianguli b e F : illiusq; 

bafis D F , huius bafi e f , xqualis : erit, per antecedcntem , angulus d b f , an- 
gulo E b F arqualis, Quod faccrc oportuit. 

Hanc demonstrationis formulam pene ad verbum adfcribunt 
omnes : fcd certe non fatis firmam. Quid enim fi aduerfarius contendat vnum ex 
iateribus Trianguli sequilateri fupcr d e confiituti cadcre in 
alteram lincarum ab aut c d : vtin fubie6l:aFiguraTriangu- 
lum c D E fit xquilaterum ? Tunc non crit locus ducenda: li- 
ncx B F, propterea quod efi!ct eadcm cum b c. Occurren- 
dum itaque fuit huic dubio pcr Qj intam huius, pofitis d a 6c 
E c sequalibus , du6laq; a e linca. Illic cnim probatum cft, 
latera cd & ce xqualia eflenon pofic : quum fint duo an- 
guli c D E & CE D ina^quales. Ac tum ftabitDcmonftratio. 

Sed&exhacpofteriori conlhudione , pulchra oftenditur ratio huiufcc Proble- 
matisderronftrandi. Qj-i.umenimdua^iincar ae & cd fiirsiim du^tx ad pun- 
da oppofita D & E fefe manifefto ftcent : fi ducatur iinea ab angulo dato b ad 
punduminterfc(3:ioniscarum,vt iinca b i :hxc diuidet angulum ipfum induo 
xqualia. 

Nam, per ea quac ibidcm dcmonftrata fiint,8.r ex quarta huius : fimt ambo Trian- 
guia ade & CED intcr fesequilatera & jcquianguia:proptcrea quod duo an- 
guli ADE & CED funt,pcrfccundampartcm quintacarqualesi&duolatera 
A D & D E a?quaiia duobus c e & e d : ob idq; duo anguli c d e & a e d 
iequales. Vnde , per fextam , duo latera d f & e f , Trianguli d e f , icqualia. 
Intcilcftis itaquc duobus Triangulis b d f &: b e f , proccdet Dcmonftratio vc 
in priori defcriptionc. 

Sed &: tota negotij huius ratio c Circulo dcpromitur : hoc eft,ab a:qualirate. 
Vtrum enim fupcr linea d e conftituatur Triangulum .^^quiiaterum an Ilbfcelcs, 
nihil intereft : modo ad concurftm duorum latcrum a:quaiium 
ducatur linea: quxhocloco eftiinca b f. 

Pundtum vero concurfus, hoc cft, pun61:um f , in interfcdio- 
ne dubrum Circulorum ^equalium fitum erit : quorum ccntra 
D & E : vt in poftemo Schemate : in quo du6tis lineis d f &: 
E F , conftabit Dcmonftratio. Nam quum duo latera b d & 
\^ d f, Trianguli b d f, fintxquaiiaduobus b e & e f, Trian- 
guii B E F, bafi'sq; b f vtrique communis : erunt duo anguli 
qui ad b inter fe sequales. Satis autem efte vifum eft, fi duorum Circuiorum incerfe- 
dlionem appingeremus:ficut &: deinceps facicmus,compendij caufa. 

Hic etiam aniraaducrtes , Trianguli hbfcelis vfum in Demonftrationibus fir-. 
miorem efle quam ^quilateri. 

PROBLEMA 5, PROPOSITIO X. 

Datam reftam lineam in duo aequalia fecare. 

Sitdatalinea ab, fecanda in duo iequalia. Super hanc conftituo Trianguium 
itquilaterum (vei Ifofceles,in idcm enim recidit) fitque a b c. Cuius angulum c , 

per 
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pcr antccedentcm,cliuido in duo xqualia,duda linea c d. Dico 
lineam a b bipartito diuifam in pundo d. Intelledis enim 
duobus Triangulis a c d & b c d : crunt duo latera a c & 
c D , Trianguli a c d , ^equalia duobus b c &: c d , Trian- 
guli B c D : &: angulus c vnius , xqualis angulo c alterius. 
Q^are , per quartam , erit bafis a d asqualis bafi d e , Quod 
crat faciendum. 

H V r V s quoqi Problematis compendium c Circulo pcndet. 
Pofitis enim centris in a & b pundlis, liberisq; interuallis, fcd 
arqualibus : qux vtrinque ad oppofitas interfe6l:iones ducctur 
.B linca, (ecabit a b pcr a^qualia : Qijalis cft hoc loco linea c D 
qu^e in pundo e , lineam a b xqualiter diuidit. Intelliguntur 
enim duci a c & b c : vt fiant a e c &: b e c Triangula 
inter fc asquilatera. 

PROBLEMA 6y PROPOSITIO XL 

Data refta linea , a punfto in ea dato lineam ad perpen- 
diculum erigere. 

Sit data reda linca a b , &: in ea datum pundum c : a quo linca pcrpendicula- 
ris excitanda fit. Pono cb a^qualem a c , per tertiam:& fiiper 
totam a b conftituo , per primam, Triangulum a b d -/Equi- 
latcrum (vcl I(b/cclcs,{enipcr intelligo) : Et apundo c cxcitoli- 
neam c d. Hancdicocflcpcrperdicularcmad pundum c. , 
■^3 Qi^o^^iiiiii cnim duo Triangula a c d 6c B c D, cxipfacon- 
ftruftionc, fiint intcr fe sequilatcra, per odtauam, xquiangula: 
crunt duo anguli qui ad c a^qualcs, ac propterea re£l:i,pcr dccimam Definitionem. 
Quare, per candem, linea cd perpcndicularis, Quod erat facicndum. 

Hic etiam fatis agnofcitur Circuli vfiis,cadem omnino dcfcriptione obferuata 
quam in fuperiore exhibuimus. IIJic cnim anguli qui ad e , fiicrunt arquales : ac 
propterea redi. 

PROBLEMA 7> PROPOSITIO XII. 

Ad datam rcftam lineam interminatam,a punfto extra 
ipfam dato perpendicularem ducere. 

Sit data linea interminata a b ^pundum vero extraipfamdatum c ; a quo ad 
ipfam A B fit ducenda perpcndicularis. 

P onam centrum in pundo c , &: defcribam Circulum, qui tantus fit,vt fccct a B 
in duobuspundlis^vtin d & e : Dudisq, lincis c d & 
c E , fiicio Triangulum c d e : Cuius angulum c diui- 
datin duo xqualia,pernonam,linea c f demiflain de 
latus, fi;cans ipfum in f pundo. Hanc dico efle perpcn- 
, dicularcm fuper a b. Eritqj argumentatio cadem qux 
in antccedentc. 

Quum enim duo latera c d &: c f , TrianguH c d f, 
fint aiqualia duobus latcribus c e &: c f , Trianguli c e f , &: angulu^ c vnius 
«qualis angulo c alterius:erit,per quartam,bafis df xqualisbafi EF:&:duoan- 
g^i qui ad F ajquaIes,ob idq, rcdi , per decimam Definitionem. Quare linea c v 
pcr pendicularis fuper A B y Quod erat conftitutum, 

THE O 
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THEOREMA 6, PROPOSITIO XIII. 

Quum refta linea fuper reftam fteterit : duos angulos 
aut reftos, aut duobus reftis aequales efficiet. 

Redaenimlinea a b ftct (uper redam c D.Dico duos angulos a b c & abd, 
efle aut redlos, aut duobus redis ^eqnales. 

Nam fi ipfa a b perpendicularis fuerit,{atis liquet angulos efle redos, per Con- 
uerfionem decimx Dcfinitionis. Sinautem inclinet in limitem d : erigam fuper 
c D, per vndecimam,a pundo b perpendicularcm b e. Ex qua iam ftrudura fatis 
B patet propofitio. Nam quum angulus a b c tanto maior fic 

angulo c B E redo, quantus eft angulus a b e : fitq-, alter 
angulus A B D tanto minor angulo d b e itidem rcdo, 
quantus eft idem ipfe angulus a b e : ablato quod illi abun- 
dat, vt addatur quod huic dceft : ficnt duo anguliredi. 

Scilicct, fi ab angulo a b c obtufb , aufcratur antrulus 



a B E : manebit c b e redus. Tum fi idem a b e addatur angulo d b a acuto: 
efficietur angulus d b e redus. Qjiaproptcr hic non opus cft alia argumcntatio- 
nis forma. Eft enim ex ijs qUcT intcllcdum turbarc potius quam iuuarc poftit. Satis 
cnim manifcftum cft duos angulos , ncmpe a b c obtufum &: a b d acutum, 
jequalc , immo vnum & idcm compledi fpatium cum duobus angulis c b e 6^ 
D B E redis. 

THEOREMA 7, PROPOSITIO XIIII. 

Si ad aliquod refta? lineae punfl:um duae reftg lineae coie- 
rint, duos(j; angulos cum ipfa aut reftos aut duobus 
reftis aequales fecerint : ambae in continuum erunt 8c 
linea vna. 

Sit linca rcda a b: ad cuius punftum b dux rcda? coeant, c b &: d b: duoq; 
anguli c B A &: d b a, aut fint rcfti,autduobus rcdis a^qualcs. Dico ambas c b 
&: B D fibi cflc in dircdum : fcilicct, c d ejflelineam vnam. 

Si enim non fit linea vna, tunc c b continuata, verbi gratia, ad pundum e , 
tranfibitfupra b d , autinfta.Tranfeatcrgo fupra,fifieri poflitrvt fit c e lincavna. 

Quumitaqueredalinea a b fuperrcdam c e cadat: 
crunt,per antecedcntcm,duo anguli a b c &: a b E,duo- 
bus redis xquales. Rurfus , quum duo anguli a B c & 
^ ABD fintduobusre<a:is2equaIes,perhypothefin:erunt,per 

c ^primamNotionem, duo anguli a b c &: a b e ,xquales 

duobus angulis A b c & A B d. Communis aufcratur a b c : relinquetur angu- 
lus AB E , per tcrtiamanimiNotionem, angulo a b d 2equalis,pars toti, Quod 
eft abfurdum. Eadem rationc probabitur c b protrada non cadcre infra b d. 
Erit igitur cd linca vna>Quod eratoftendendum. 

Sed & piimo ftatim intuitu fic ratiocinabimur. Duo anguli c b a ^ a b e, 
funtparsduorum cba &: abd. At cba & abd funt ^equales duobus re- 
ctis.perhypothefin.Quarcnoneruntduo cba &abe sequales duobus redis, 
ne fit pars toti ^equalis. 

THEOREMA 8, PROPOSITIO XV. 
Si refta linea reftam lineam fecuerit : angulos feftionis 
oppofitos aequales efficiet. 

Sitreaa 
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Sit reda linea a b , fecans reaani c d in pun6to e. Dico angulum a e c, 
iEqualemefTeangulo d e Bi&angulum b e c, arqualemangu- 

lo A E D. 

Quoniam enim duo anguli a e c &: c e b , per decimam- 
tertiam,duobusredisfuntxquaIes:itemq;duoanguli c e b &: 
D E B,duobusre61:isa:quaIes:erunt,perprimamNotioncm,duo 
anguli A E c & d e b, xqualcsduobus c E b & d e b. Ablato 
igitur comuni c e b, fupererunt.pcr tertiaNotione,duoanguIi, 
A E c & D E B ^equales. Similiter probabuntur duo anguli ae d &: c e d asquaies. 
Ex hac confcquitur illud, 

ImeareBa fe decujjantes , quatuor dngulos reBos faciunt^dut quatuor 
reBU iecjuales, 

Conuerfam huius decimsequintx adfcripfimus in hxc verba, 
SiquatuorreB^elmea ah ^^no funHo exeuntes, quatuor angulos fccerint, juorum 
lini oppojtti a^juales juerintihin^ aduerjk Imea in reBum [thierunt ^ Imea y>na, 

Sint quatuorlinex ab,ac,ad&: a e , cxeuntes a pundo a, conftitucntes 
quatuor angulos ad ipfum a pundum:quorum angulus b a c fitxqualis angulo 
P A E : S^angulus B A D , angulo c a e. Dico b e &: c d cflc duas tantum li- 
neas : hoc eft,duas b a &: A E cflc fibi in continuum , & vnicam efficere lineam: 
duas itidem c a &: a d , vnicam. 

Sin aliter : ponatur,fi ficri poflit, e f linca vna : &: c g itidem 
vna. Quum itaq; rcda e a incidat in c c redlam : erunt duo 
anguli E A c &: e a c , pcr decimamtertiam, duobus rcftis 
a^quales. Quumq; reda c a fupcr rcdam e f incidat : erunt, 
pcr candem.duo anguli e a g & F a g, duobusrcdis xquales. 
Communi igitur ablato e a g : crit per communcm (entctiam, 
angulus E A c, xqualisangulo f a g. Sed & ipfe e a c pofi- 
tusfuitxqualisangulo b a d. Eritcrgo b a d ipfi f a g xqualis,pars toti, Qu.od 
efle non potefl:. Idem omnino proucniet abfurdum,in quancunquc partcm protra- 
hanturlinex. Quare b E vnacftlinca,& cd vna, Quod fuit dcmonftrandum. 
THEOREMA 9, PROPOSITIO XVI. 

Omnis Trianguli vno latere produ£lo,exterior angulus 

vtrolibet in teriori oppofito maior eft. 
Sit Triangulum a b c, Cuius latus ab protrahatur ad punftum d. Dicoan- 
gulum D b c , maiorcm vtrolibet angulorum a c b bc b a c. 

Diuidam b c icqualiter , pcr dccimam Propofitioncm , in pundo e : &: con- 
ne6tam a e : quamprotrahamadpunftum f ; &:ponam e f xqualemipfi a e, 
pcr tertiam:&connedam f b : vt duo fintTiianguIa a e c tc f e b. 

Primumitaqueoftcndcmusipfum dbc anguIum,maiorcm cfle angulo b c a 
intcriori. Quoniam cnim duo latcra a E &: e c , Trianguli a e c , funt xqua- 
lia duobus latcribus e f &: e b , Trianguli f e b : & angulus e vnius,per ante- 
cedcntcm,anguIo e altcrius xqualis:erit pcr quartamjan- 
gulus E B F ^qualis angulo e c A.SedanguIus d bc ma- 
idrcftangulo E b f. Qu^i'^, per animi Notionem,crit&: 
maiorangulo e c a, Quoderatprobandum. 

Eadem ratione probabimus angulum c b d , maiorem 
efle angulo c a b : diuifa fcilicet b a in duo xqualia , in 
pundo G , du6"taq; c g &: protrada ad punftum h , vt 
fint c G & H Q xquales : ac dcmumconnexa h b, & 
pJ^otrafta in jc punftum. Intclligo enim duo Triangula A c g & c 9 h Qhp- 

rum 
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rumlatcra a c & c clateribus b g & h c funtmutuci 
?qualia:& angulus g vnius,pcr antecedentc,anguIo g altc 
riusxqualis:&perquarta,angulus g b H,angulo c a c: 
&perantecedentcm&animiNotione,angulus d b k ei- 
dcm G A c xqualis. At d b c maioreftquam d b k: 
Quare &maiorquam g a c, Qi:od erat demonftradum. 
^ ^•"«^'^ " ^ protrada cft ad k : quonia adhuc non con- 

U^r <: A ti-KA u ■ ■ // ^ ^ crfeindireaum:quanuisresipfaficha- 
bcat. Sed cft Mathematici , dubitationibus quibufcunquc occurrerc 

A L I T E R. SitTriangulum a b c, cuiuslatus a b protrahaturad pundum 
D.Dicoangulum d b c maiorcm cffc vtrolibetangulorum b a c & a c b 

rc^T:ZlT^Z'Z%' ' ' coeuntinpunaoc&iniprasinddit 
reeia a b . erunt, pcr conucrfum modum quintx Petitionis , duo anguli intcriorcs 

&cxcadempartc,fahcct ABc & c ab, duobusreaisminorcs.SeingTATc 

& D B c, per decimamtertiam,duobus rcftis funt iquales, 

Duo igitur ipfi A b c & D B c maiorcs funt duobus a b c 

& B A c . Quare dcmpto communi a b c , rclinquetur 

angulus D B c maiorangulo b a c.E.ademrationc,quum 

^ 1 n du.rhnex b a & c a cocantin pundo a, & incastc- 

rtS "Tf"'"''^""^" ^ ^ * ^ " duobusrcftismino- 

rcs.^,cd A B c & D B c duobusredisfunt.-cquales. Sunt igiturduoan<ruli a b c 
& DBc duobus ABc & ACB maiores.'q,,.-,rcablatocommuni ABc fu- 
pcrcntvtangulus dbc maiorfitangulo a c^Qi.oderatdcmc^^ftrandur;! 
THEOREMA lo, PROPOSITIO XVII. 

Bini anguli cuiuslibet Trianguli,quomodocunque fu- 
mantur, duobus reftis funt minores 

Potcrat commod^ hoc Thcorcma cum antecedcntc conneai. Illo enim cocrni- 
toftat.mhocnotumcuadK:ficutEuclidcs poftea fafturus eft in ea PropoSne 
qu^ eftordme Tngcfima fecunda. Vtriufquc cnim par cft ratio & confecutio 

SitTnangulum a b c. Dico binos ipfius , quomodocunque fumantur,'an<ru. 
losmmorescflcduobusreais. ^ 

Protraftoenimlatere D b adpunftum d, quumangulus b cxtcrior.fit peran- 
teccdcntem,maiorvtrohbctangulorum d & c:idemipfe b exteriorcum b intc- 
no„, fit pcr decimamtcrnam, duobus rcftis ^qualcs : erunt,pcr communem Notio- 
ncm,.angulus a &angulus b interior.duobus rcftis mino- 
res:fimiliterq;angulus c &idcm b intcrior, duobusrcftis 
minorcs, Quod crat demonftrandum. 

Sic igitur inftituctur argumcntatio. Angulus a interior 

^ ' , ° cumangulo b cxtcriori cft a:qualis duobus rcdis , per de- 

cimamtcrtiam:fcdangulus a (vt&angulus E)cumangulo b interiori , per ante- 
ccdcntcm,mmorcftduobusangulis b interiori & extcriori. Eftcrg6 anc^ulus aCvc 
angulus c)cumangulo b interiori.minorduobusrcais^Quodcratdemo^nftradum. 

Sed & fine antccedcntis adminiculo , argumentaii poiTumus per Conuerfam 
qumt^ Petitionis,& per decimamtettiam Propofitioncm:ficut in fuperiorc fecimus. 

THEOREMA n, PROPOSITIO XVIII. 
Maius latus cuiuslibet Trianguli , maiorem fubtendit 
angulum. 




Sit Triangulum A b c, cuius latus a c fit maius laterc a b. Dico aneulura 
AB c, maioremcfleangulo B c A. ^ 



£x 
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Exlatcrc a c maiori abfcindam ^pcr tertiam, a d xqualc ipfi a b : & con- 
ncdam » d. 

^ Intclle<9:is igitur duobus Triangulis a b d &: b c d, crunt duo 

anguli abd & adb, Trianguli abd, pcr quintam,intcr fe 
jcqualcs.Atquiangulus adb maiorcft,pcr decimamfcxtam,an- 
gulo B c D intcriori oppofito : Ob id^; angulus a b d codcm 
angulo B c D maior. Qi?arc & angulus a b c totus,multo ma- 
ior ipfo B c D angulo , Quod crat oftcndcndum. 
Qliod fi latus A B ponatur maius laterc b c : ijfdcm argumcn* 
tis probabiturangulus c maiorangulo A:rcfed:o ab ad xqualitatcm BC. Acin 
fumma, binorum quoruncunque latcrum comparatio ijfdcm rationibus nitctur, rc- 
fciflo /empcr maiore ad arqualitatem minoris. , 

THEOREMA ii, PROPOSITIO XIX. 

Maior angulus cuiuslibet Trianguli, maiori etiam lateri 
opponitur. 

Sit Triangulum a b c , cuius angulus B maior fit angulo c. Di- 
co latus A c maius cfle laterc a b. 

Primum enim rcqualc cflc non poteft latus a c latcri a b : Et 
fctenim , pcr quintam,angulus b a^qualis angulo c, contrahy- 
pothefin.Minus ctiam non crit : Minor enim cflet angulus b an- 
gulo c, pcr antcccdentcm, contra hypothcfin. Hoc Thcorcma 
anncdi potcrat fiipcriori. 

THEOREMA 15, PROPOSITIO XX. 

Duo latera cuiuslibet Trianguli reliquo funt maiora, 
quomodocunque fumpta. 

' Sit Triangulum a b c. Dico duo latcra a b & a c fimul fiimpta , rcliquo 
• c cfle maiora. 

Protraham b a ad pundiim d , 6c ponam a d ^qualem 
ipfi Ac, pertcrtiamr&rconncdam c d. Et quoniam duo an- 
guli A c D & A D c funt , pcr quintam , xquales : erit b c d 
maioripfo a d c : quum fit maior quam a c d. Vnde,pcran- 
tcccdentem, latus b d maius crir latcrc b c. Atqui latus b d 
xqualc cfl: lateribus a b &: a c. Sunt igitur latera a b & a c 
maiora laterc b c , Quod fuit demonftrandum. 

Eadcm erit piobandi ratio, fi bina qurcuis latcra cum tertio comparcntur. 
E X R E c T o ctiam demonftrabimus in hunc modum. Sit Triangulum 
A B c :cuiuslatus b c , Iucidiorisdodrinxgratia,ponaturmaximumtriumIatc- 
rum : vt quum probatum fuerit dc maximo , nulla fit dc vtrouis reliquorum contro- 
ucrfia. Dico duo latera ab& ac fimul fumpta, maiora cfle latcre b c. 

A pundo a in rcftam b c , per duodecimam, demitto pcrpendicularcm a d: 
Tt duo fint Triangula a b d &: a d c. Et quia vtcrquc angulus qui ad d rcdus 
A cft : crit, pcr decimamfcptimam,angulus a d b maior angulo 

^ b A D : &, perdecimam nonamjlatus a b maius latcre b d, 

latusquc ac maius latcrc d c. Scd b d & d c confti- 
-^t tuuntipfiim b c. Erunt igitur duo latcra a b & a c maio- 





^alatcre b c , Quod crat dcmonftrandum. 

,Qu6d fi linca perpendicularis fit cadcm cum laterc a c , tum b c non crit ma- 
5^unumlaterum,pcr decimamfcptimam & decimamnonam. Quapropter crit dcdu- 

c ccnda 
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A. ccndapcrpendicularisad AB latusmaximum^Si vcroadiierfa 

rius contcndat linea perpendiculare cadere extra Triangulum, 
vt linca a e : tum angulus a c b maior erit,per decimafexta,an- 
i> c ^ gulo AE c redo,exteriorinteriori.Vndc AB, per decimafepti- 
mam &: decimamnona, maiuseflet vtrolibet latcru a c & b c, contra hypothcfm. 

H o c N o B I s Theorema ratio magnitudinum prscfcrihit.Nam quum fuper 
duosterminos a &: b linex a b ftatuerimus duasiineas a g & b c , quxfimul 
vm&x tantumfint xquales ipfi a b: fi ambx inclinari coepcrint altera alteram 

versiis,fl:antibus fixis a & b pun6tis:duo ipfanlpun- 
d:a qua: ad g, non prius coibunt quam fijpcr a b ia- 
ceant,& vnum pundum g efliciat. Quod ex Circu- 
lis fecundum ambarum linearum quatitatem dudis, 
pofitisq; centris in a & b , cft manifeftum.Hi enim 
nufquamfecantintcr fe, vthic adfcriptum vides : Ob 
idqjjcxhis tribus lineis nunquam conflabitur Triangulum. Dux euim a g &: b g 
circundud^e nunquam egredientur peripheriam. In hoc etiam extat prxcipua quar- 
dam vis,&:,vt fic dicam,autoritas Circuli : immo Naturx quxdam prasftantiajqux in 
Geometricis paflim relucct. 

THEOREMA 14, PROPOSITIO XXI. 

Si a duobus terminis vnius laterum Trianguli duse li- 
neseexeunteSjintra Triangulum coierintrhse reli- 
quisduobus Trianguli lateribus minores erunt,& 
nnaiorem angulum continebunt. 

Sit Triangulum a b c : &: a duobus terminis b & c latcris 5 c , excant dux li- 
ncx B D & c D, coeuntesintraTrianguIuminpundo d. Dicoduas B D & c D 
minoresefleduabus ab 6i a c: Etangulum b d c maiorem angulo b a c. 

A Producam bd donecfecct a c inpuniSto e. Etquoniamduo 

latera ab & ae Trianguli abe, fiint, per vigefimam, maiora 
tertio be: Etpcreandem, de & ec maioratertio Dc:erunt 
quatuor ab,ae^de5&:ec, maiora tribus b d , d e , &: d c. 
^ Commune auferatur de: crunttria ab, ae, & e c (eafunt 
AB & Ac) maioraduobus bd & DC, QjL^tod cft prius. 
Altera pars fic probatur. Angulus b e c Trianguli b e c , .maior eft, per deci- 
mamfextam, angulo b a c : Et pcr eandcm, angulus b d c maior ipfo b d c. 
Maior ergo b d c ipfb b a c , Quod erat demonftrandumj. 

Prior pars facile patebat, defcriptis duobus Circulis fecundum fpatium duarum 
^ ^ B D &: c D, pofitisqj centris in b &: c» Omnino enim duo 

Circuli fecabunt hinc inde duo latera a b & a c. Ac tum 
crit xqualitas inter duo lcgmenta duasqj b d & c d: Sicq;, 
per nonam Notionem,erunt a b & a c maiores ipfis d p ^ 
D c. Neque enim tranfibunt Circuli per pundum a , repu- 
gnante fcptima Propofitione. 

PROBLEMA 8, PROPOSITIO XXH. 

Extribusreftislineisqua? tribus datis reftis lineis fint 
sequales, Triagulum perficererModo tamen duae illa- 
rum quomodocunque fijmpta^^reliqua fint maiores. 

Sinttreslincx datiE a, b, c , quarum dux quompdpcunquc fumptce.tcrtia fint 

maiores. 
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maiores. ( Alioqui aptx non eflcnt ad Triangulum conftituenduni,per vigcfimam). 
Volo ex tribus lineis.Qjjx fint his tribus datis ajquales,Triangulum conficcre. 

Ex linea quapiam interminata abfcindo, per tertiam, d f asqualem lincx a : &: 
r G xqualem lineaj b: & g h xqualcm linea! c. Tumcentro f, fpatiovcro f d, 
^ B c defcribo Circulum d K d : itemq-, ccntro g , fpa 

"* ' ' ' * ^ tiovero gh, defaibo Circulum hkh. Hiduo 
y\ Circuli (e omnino fecabutinter fe.Duda enim li 
\ ^ nea a centro f ad peripheria d k D,non habcret 

\ii quo cocurrcrct cum linca duda a ccntro g ad 

pcriphcriam h kh :ficq;cflentamb^fimulfum- 
ptx aut xquales ipfi f g , aut eadcm minores, 
contra hypothcfin.Sit itaquc altera intcrfcdio- 
numinpunfto k. Adquamduco f k &: g k. Dico tria latera Trianguli f g k 
tribus lincis datis cflc arqualia. 

Quumenim f g linea,qux pofita cft arqualis linex b, fit vnum latcrum ipfius 
Trianguli : &; latus f g fit xqualelincx f d, ex Ccntri dcfinitioncqux pofita eft 
isqualis lincx a : erit & ipfum f g latus,perprimam Notionem,ipfi a xquale.Dc- 
mum quum tcrtium latus g k, cadcmlcge Ccntri, fit xqualc lincx g h, quxipfa 
pcr candcm Notioncm, xqualis eft lincx c : conftat Propofitio. 
Hoc Problcma in hanc /cntentiam potcrat proponi. 

2)ata Tf-iangulo TrUngulum ^quale aquilaterum conflituere. 

Vt fi proponcrctur Triangulum a b c, ftatucrcm trcs lincas in continuumad 
xqualitatcm trium latcrum ipfius : Et procedcrct Demonftratio quam modo dedi- 
mus,adiumento odaux &: quartx. hnmo adeo potcratftarim proponi a tcrtia Pro- 
pofitionc,&: rolius Circuli officio abfolui. 

Quod autem de lincis propofuit Euclidcs,id nos docuit vt dignofccremus vtrum 
cx tribus daris hneis confici poflit Triangulum an non : quod cx ipfis Circulis, fi fc- 
cucrint fc inuiccm, pcrfpicicmus. 

PROBLEMA 9> PROPOSITIO XXII. 
Propofita refta linea , ad datum in ea punftiim dato an- 

gulo reftilineo angulum aequalem conitituere. 
Sitdatarcda linca a b, datumq; in eapundum a : datus vero angulus reftili- 
neus c D E. Volo ad datum pundum a angulum rcailincum dato aneulo cde 
iequalcm conftitucrc. 

In reda d e fignetur pundum liberum f : &: 
connexa c f , fiat Triangulum c d f. lam cx tri- 
bus lineis qua^ fint xqualcs tribus lateribus d f, 
- D c, & c F , conftituo Triangulum a g h. Quod 

quidcm,exipfaconftrua:ionc,manifeft6xquaIceftTriangulo d c F:autfiauto- 
ritatemrcquiris,cxodaua.Ob idq; angulus A,angulo d equalis,Quod erat faciendu. 

Hoc ETiAM cx Redlo pcrficicmus. Sit cnim linca data a b , datumq; in ea 
pundum c : datus vcro angulus d e f. VoIo ad pundum c ftatucre angulum 
angulo d E F xqualem. 

Produco FE in G pundum: Acfiiper pundum e crigo , per vndccimam , ad 
rcdos angulos lineam e h : Qua* fi congruat cum e d 
linca : crat datus angulus,rcd:us : Quapropter ereda per- 
pcndicularifuper c pund:u,habcbimusqu^fitum.Sinali- 
-y- ter,cxcitabopcrpendicularcmadpund:um H: cumqua 
> per quartam Peririonem , linea e d duda. Eft enim angulus d e h minor 

c i redo; 





ELEMENT. EVCLIDIS 



1_1 



redo : quum g e h fit redus. Concurrant igitur in pun6bo d , vt fiat Triangulum 
r> E H. Eodem modo erigo fuper pundum c datum , pcrpcndicularem c k, 

qnx iit xqualis perpendiculari e h : fimulq-, fuper pun- 
dum K , alteram perpcndicularcm k l , qua^ fit xqua- 
lis perpcndiculari h d : Et connedo c l. Dico itaq-, 

"c B d~\ angulum l c b a^qualem cfle angulo d e f dato. 

Suntenimduo hed kcl Triangula , per quartam , intcr (e xqualia &: 
a^quilatera: 8^ duoanguli l c k &: d e h xqualcs. Atquiduo b c k &: f e h 
anguli funt xquales, vterquc enimredus. Qj.iare, pcr fecundam Notionem, erit to- 
tusangulus l c b, toti angulo d e f scqualis, Quodcrat conflitutum. 

Quod fi pcrpendicularis extra angulum datum cccidcrit, ncmpc fi acutus fuerit: 
cadem erit probandi ratio, nifi quod pro fecunda, tcrtiam induccmus Notioncrn. 

THEOREMA 15, PROPOSITIO XXIIII. 

Si duo Triangula duo latera duobus lateribus mutuo 
aequalia habuerintjangulorum vero fub illisaequis la- 
teribus contentorum alterfuerit altero maior : bafis 
quoquemaioremi-efpiciensangulumaltera bafi ma- 
ior erit. 

Sint duo Triangula a b c &: d e f : fintq;' duo latcra a b dz a c , duobus 
D E & D F mutuo arqualia : fcilicet A b xqualc d e : & a c xquale d f : fcd 
fitangulus A maiorangulo d. Aio bafin b c maiorem efle bafi e f. 

Ponam enim , fecundum dodrinam antccedentis , angulum e d g a^qualcm 
angulo A : Et, pcr fecundam, d g lineam xqualcm a c lincx. Et conncdam e g 
rcdliam : Qux aut tranfibit fupra e f, aut fupcr eandcm,aut infra. Et cadat primum 
F, vtfecetipfam df inpundoH. Et manifcftum cft, ex quarta, Trian- 
gulum D E G sequale efle & xquiLiteru Triangulo ab c. 

QjLioniam itaq-, Trianguli d f g duo latcra d f 6c 
DG funta:qualia:vtrunq-,enimxquale AC^cruntjper 
quintam^duoanguli dfg &: dgf fupcr bafin,a:qua- 
les.Quaproprermaiorcrit angulus dfg angulo fge: 
ob idq, multo maior angulus totus efg ipfo f g e. Maius itaqucpcr decimam- 
nonam , latus e g latcre e f. Quare , quum e g fit a^quale B c : maior cfl: 
B c bafis, ipfa e f bafi, Quod fuit demonflrandum. 

Item aliter. Maior eft angulus h f g , vt iam oftendimus,ipfo f g h. 
Maius eft igitur,per decimamnonam , g h latus ipfo f h latere.Atqui e h 6i 
H F , per vigefimam/unt maiora e f. Quare multo iTiaiora funt e h Sc h g (id eft 
E G ) ipfo E F. Igitur &c A c maius ipfo e f , Qvod fuit oftendcndum. 

Si vero e g tranfeat fuper e f : tum e f erit pars ipfius : Vnde e g maior erit. 

Tranfeatiam e g infra e f : duxq, d f 6r d g, qua; 
pofitxfunta^quaIes,protrahantur ad h & k pun61:a,vt 
DF fecet EG inpunclo k. Eruntq;, per fccundam par- 
tem quintaj,duo anguli fub bafi f c h g f k intcr fe 
^equalcs.Maior itaq; erit angulus c f k angulo e g F: ob 
idq-, multomaior e f g ipfo e g f. Quare maius eft> 
per decimamnona, latus e g (idem &c b c ) latere e f, Quod erat demonftrandum. 

A L I T E R. Qjjum duo anguli f g h &: g f k fint xquales : crit maior g f k 
ipfo F G k. Maius icaque per decimamnonam , latus k g , laterc f k. Sed e k 
F k, pervigefimam,funt maiora e f. Quare muito maiora funt ek & kg 
(id eft E g ) ipfb E F, Quod erat oftendendum. 

^ ^ RVRS 
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R V R s V s cx vigefimaprima.Duo latcra d c Sc 
E G funt maiora duobus d f &: e f. Qj.iarequum 
D G pofita fit xqualis d f : fupcrcrit f g maior e f. 
Scd vthlc admonctCampanus,prseftatpriordcmon- 
Z^i^^-ie ftiandi ratio : vt cx vtraque partc quintx Propofitionis 
b"^""^ X ducatur argumcntatio. lucundatamen illa varictas in- 

genium acuit, & memoriam excrcct. 

THEOREMA i^, PROPOSITIO XXV. 

Si duo Triangula, duo latera duobus lateribus mutuo 
sequalia habuerint, bafis vero vnius bafi alterius fue- 
rit maior : angulus quoque maiori bafi oppofitus, 
maior erit angulo minoribafi oppofito. 

SintduoTrianguIa a b c & d e f : fintq, duo latcra a b & a c, duobusla- 
teribus de & df mutuo xqualia : fcd bafis bc maiorbafi e f. Dico angu- 
lum A maiorcm angulo d. Hxc cfl: Conuerfa antccedetis. 

Primum itaq-, xquales non erunt : Effct cnim bafis b c 
pcr quartam, bafi bf xqualis , contrahypothefin. Ncq; 
critangulus a minor angulo d : Efletenim,per antcce- 
^ dcntcm,bafis E F maior bafi b c,contra hypothefin.Su- 
percftigiturvt a fit maior D, Q^uod fuit probandum. 

Manifcftum quoque fuit hoc Thcorcma ex quarta, immo ex fc ipfo. Sed quia ex 
anteccdentibus probationem recipit : cum cxtcris in ordinem redaaium efl:. 

THEOREMA 17, PROPOSITIO XXVL 

SiduoTriangula, duos angulos duobus angulis mutuo 
2equaleshabuerint,latusq; vnum vnilateri a^quale, 
fiue quod sequis adiacet angulis , fiue quod vni aequa- 
lium angulorum fubtenditur ; reliqua quoque latera 
reliquis iateribus mutuo a^qualia , 8c reliquum angu- 
lum reliquo angulo aequalem habebunt. 
Sintduo Triangula a b c d e f, fitq^angulus b xqualisanguIoE, &:angu- 
lus c angulo f : Et fit aut latus b c a:quale lateri e f : aut a b xquale d e : aut 
deniq; ac arqualc d f. Aio reliqua duo latcra, rcliquis duobus eflc lateribus arqua- 
liaracrcliquumangulum A reliquo angulo d xqualcm. 

Primumigitur fit latus b c, cui incumbunt duo anguli b &c c, i^quale lateri 
E F, cui mcumbunt anguli e &: f, pofiti arquales ipfis b c. Dico latus a b 

a^quale eflc lateri d e : & latus A c , lateri d f : & an- 
gulum A, angulo d. 

Namfi sequalc non fuerit a b ipfi d e , fit d e ma- 
ius : & refcindatur g e xqualc ipfi a b : &: conncda- 
\ tur F G. Eritq;, per quartam,angulus e f g xqualis 
' ^ ani:^uIo c : quaproptcr & angulo e f d, pars toti,quod 
eft abfurdum. Erit igitur d e arquale ipfi a b : ob idq-, , per e^ndem, d f a:quale 
A c : & angulus d , angulo a , ficut voluimus. 

Sint rurfus duo anguli b & c cequales duobus e &: f : fitq; latus a b quod fubtedi- 
tur angulo c, ^quale lateri d e quodfubtcditur angulo f, cuipofituseft^qualis angu 
l^is c. Aio latus b c equalc eflb lateri e f : &: iatus a c, lateri d f: & angulu A,anguIo v. 

c 5 Si 
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Sienim bc & ef latcra non fucrint cTqualia, fic 
E F maius:&: ponatur e h :cqualc b c : & connc- 
•<^atur D H. Eritq;,pcr quartam, angulus d h e ^equa- 
Jis angulo a c b : ob idq; Sc angulo E F d , cxtcrior 
intcriori oppofito, contra dccimamfextam. Eil igitur 
E F latusa^quale b c lateri. Qiiapropter & d F^iper 
quartam,xquale a c: &:angulus e d f, angulo a. Sicq; patet propofitio. 

THEOREMA i8, PROPOSITIO XXVII. 

Si duas reftas lineas refta linea fecuerit, duosq; interio- 
res alternos angulos aequales fecerit : illee duselinese 
erunt paralleli. 

Sit linea a b , fecans duas lineas , c d quidem in pundo c, & e f in pundo h : 
fmtq;duoangulialtcrni d g h &: e h g , xquales.Dico duaslineas cd & ef eflb 

parallelos feu asquidiftantes. 

Sin minus,concurrantprorrada:adpundum k, fi 
ficri poflit:vt flt Triangulum g k h. Cuius angulus 
K G h interior, critcx pofitu, .xqualis angulo e h g cx- 
tcriori oppofito , Qi:od in Triangulis fieri nequit,per 
decimamfcxtam.Non igitur concurrunt c d & e f li- 
ncx. Quare , pcr Definitioncm Parallelorum, ipCx c-Equidiflant altera alteri, Q^od 
crat dcmonflrandum. 

THEOREMA 19, PROPOSITIO XXVIII, 

Si duas reftas Hneas refta fecans linea, exteriorem an^u- 
lum interiori oppofito 8c ex eadem parte sequalem 
fecerit, aut duos interiores ex eadem parte duobus re- 
ftis a^quales : dux linea? erunt paralleli. 

Sintdux lincx ab c d, quas fecct linca ef, illam quidcm in pundro g, 
hanc vcro in pundo h : fitq; angulus g cxtcrior angulo h intcriori ex eadcm parte 
xqualisrautduoanguli h &: c interioresex eadcm partc, duobus rcdis cequales. 
Dico duas a b & c d lincas effe xquidiflanccs. 

Quum enim e g b angulus, fit ex pofi-u, c-equalis d h g angulo : firq;, pcr deci-. 
mamquintam, a g h eidcm e g b xqualis : erunt a g h & d h g alterni, xquaics. 
Quare,per anteccdente,du2e ab & c d linc^E^equidiftabut interfe,Quod eflprius. 

Sint porro duo anguli a g h &: c h g duobus redlis xqua- 
lcs.Dico fic quoque duas a b &: c d inter fe ^quiflare. 

Quum enim duo anguli c h g & d h g , fint per deci-^ 
mamtcrtiam , duobus redis icquales : fi vtrinque auferarur 
c h G angulus : rcmancbunt,per communcm Notioneni,duo 
agh &: D HG alterni, xquales. Qiiare,per antecedentem, 
dux A B & c D inter fe ^equidiftabunt, Quod fuitdcmonftrandum. 

H V I V s Thcorcmatis pars poftcrior conncxa eft cil Pctitionc vltima.Nam fi dux 
lincx concurrere dicuntur, qux cum linca ipfas fecante duos angulos intcriores ex 
eadem parte duobus redis minores faciunt : conucrfo modo, Qi?a: concurrunt, cx 
duos angulos interiores ex eadem parte duobus redis minorcs eflicicnt. Atqui a b 
& CD linex, duos eiufiiiodi anguios duobus rectis minorcsnon efliciunt, immo 
^equales : Non concurrunc igitur. Quare Paralleli funr. 
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THEOREMA zo, PROPOSITIO XXIX. 

Si duas Parallelos re£la fecetlinearerimt duo anguli al- 
terni a^quales : & angulus exterior interiori fibi op- 
pofito ex eadem parte aequalis : itemq; duo anguli in- 
teriores ex alterutra parte conftituti^ aequales duobus 
reftis. 

Sintduar ab & cd paralleli,qiias fccet linca ef inpiindis g &r h. Dicoduos 
angulosBGH CHG aIteinos,arquales cfle: Angulum itcm g exteiiorem angu- 
lo H interiori,ipricxeademparteoppofito,xqualcm: Angulosdcniquc g & h ex 
eadem parte interiores iimul fumptos,xquaIes eHc duobus rcdis. Hxc eft Conuerfa 
duarum antecedentium : Cuius primum caput fic probatur. 

Si duo anguli b g h & c h g non fmt xquales , fit 
maior ipfe c h g. Et quoniam c h g &: d h g funt, 
per dccimamtertiam,duobus redis xqualcs : erunt duo 
BGH & dhg duobus rcftis minorcs. Vnde fietvt 
dux lincx AB &: CD in altcrutram partem piodudx 
concurrant, vt ad pundum k : Qj. od crit contra hy- 
pothefin,quum fintparallcli. Suntigitur anguli b g h 
& c h G xquales. 

Ad hoc confequitur fecundum. Efl: enim, pcr decimamquintam, angulus a g e 
asqualis angulo b g h : vnde & ipfi c h g , per communemNotionem, xqualis, ex- 
tcrior interiori. 

HincrurfuscolIigiturtertium.Namquum age &: agh, fint pcr decimamtcr- 
tiam,xquales duobus re6l:is : erunt quoq^^pcr animi Notione, c h g &: a g h xqua- 
les duobus reftis : ambo interiorcs &: cx cadem partcQ^i od crat demonftrandum. 

Si dua refla lineie c^uae Mus parallelos pcanr, inter ipfts ad ynum punflum 
coiermt , duosj^ angulos alternos <£quales jecermt : aut angulum exterio-^ 
rem intenon fthi oppofito ex eadem parte ^cqualem : aat denicjue dms in- 
tenores ex alterutra parte duohus refl^s a:^uales : e^e du^ Imex in conti- 
nuum erunt & Imea Wa, 

Sintduxlincx ab &: cb, qux duasparallelos de &: fg fecent: ab quidcm 
ipfam d e in punfto h : &: c b ipfam f g in punfto k : Sitq-, angulus d h b xqualis 
angulo B K G : aut angulus a h d xqualis angulo b k f : aut dcniq; b h d &: b k f 
xquales fint duobus redis. Dico duas a b & c b cilc in continuum &: hneam vnam. 

Si enim non fint eiufmodi : protrahatur a b , vt (ccet f g 
in pundo l, &: fit a l linea vna : fitq; Triangulum b l k. Et 
critangulus dhb xqualis angulo glb alterno, pcr primam 
partem huius vigcfimxnonx : Quaproptcr g l b xqualis 
b K G interiori & oppofito : Q^ijod in Triangulis ficri non 
potcfl: , pcr decimamfextam. Infiiper erit per fecundam par- 
tem huiufce.angulus ahd xqualis angulo blk, cxcadcm 
parte exterior interiori. Sed idem ahd ipfi bkf ponitur 
^equalis. Erit igitur B K f ipfi b l k xqualis : Quod pcr ean- 
dem decimamfextam ficri non poteft. 
Poftremo, quum ahd &: bkf ponantur duobus redis xqualcs : fintq; ahd 
^ B L k duobus redtis xquales,per vltimam partcm huius vigefimxnonx : crit b k f 
2^qualis ipfi B L K 5 repugnante eadem decimafcxta. 
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THEOREMA ii, PROPOSITIO XXX. 

Quae eidem funt aequidiftantes, eae quoque inter fe funt 
aequidiftantes. 

Sint dux A B &: c D xquidiftantcs ipfi e f lincx. Dico &: ambas intcr Cc 
jequidiftare. 

Ponam g h lincam , fecantcm trcs lincas a b , e f & 
c D inpundlis k, l, m. Et quoniam ab .xquidiftat e f: 
crunt anguli altcrni b k l dc e l k , per primum caput 
antcccdcntis, inter Ce xquales. Itidem, quia c d c-equidiftat 
E F.-crit E L K,per{ccundumcaputciu(dcm,a!qualis c m l, 
cxtcrior intcriori.Angulusigitur b k l angulo c m L,pcr 
animi Notioncm , arqualis. Qiii quum fint altcrni, crunt 
pcr vigcfimamfeptimam Propofitioncm , dux a b & c d 
xquidiftantcs , Quod crat dcmonftrandum. 

P o T E R A T euidcntiftimc demonftrari cx Redo. Scilicet in a b redam di- 
mitto,pervndecimam, gh pcrpcndicularem , qux ipfam ab 
fecet in pun6to h : quam g h continuabo donec (ccct lincam 
E F in pundo k : &c indc vfquc ad c d , vt fccct ipfom in pun- 
do L. 

lam quum g l fit linca vna , comparatis viciflim duobus 
A B & c D cum E F, addudaq; in probationcm vigefimafcpti- 
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ma, feu vigcfimaodaua : {atis conftat , per definitioncm pcrpendicularis & pcr dc- 
cimamquintam Propofitioncm,omncs angulos qui ad h, k , l , cflc reftos : ac pro- 
pterea asquales. Q^arc pcr anteccdcntcm , dux ab &: c d paralleli , Quod erat 
demonftrandum. 

PROBLEMA lo, PROPOSITIO XXXI. 

Perpunftiimextralineam reftam fignatum, ipfi linese 
parallelum ducere. 

Sitpun£tum a extralineam b c fignatum. Voloper a pundum,ipfi b c lineae 
parallclum duccrc. 

A ^ Duco lincam a d, fecantem b c in pundo fortuito d : qu^ 

\^ ^ cum ipfa faciat angulos ADB&ADC:Et conftituo in pun- 

^ 5 do A , per vigefimamtcrtiam,angulum d a e xqualcm angu- 

lo ADB altcrno. Ac tum erit A E ipfi b c paraIlclus,perpriorcmpartem vigefimx 
odaux, Quod crat faciendum. 

Hjec e t I a m potcrat Perpendicularis ofScio abfohii. 
A pundoenim a duco,pcr vndecimam,adredam bc, perpendicularcm ab: 
Et, per decimam , ad ipfam a d fuper pundlum a crigo perpcndicularcm a e. Ac 

_A ^ tum manifeftumeft, pcr coucrfam rationcmPctitionis vltimx, 

duaslineas ae & bc nonconcurrcrc : quumneutrainclinet 
in alteram : hoc cft , quum cx ncutra partc duo anguli inte- 



riores fint duobus reftis minores, Neque maiori probatione indiget hxc aflrertio 
quam ipfaPetitio. 

Hxc ideo annotaui quod linex Paralleli,ius Redi &: yEqualis pra?cipuo quodam 
oiBcio conferuent. Quo fit vt Propofitiones qu^ Parallelorum mentionem ha- 
denus fecerunt, vfum habeant in Geometricis Demonftrationibus frequcntift!- 
mum. 
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THEOREMA zi, PROPOSITIO XXXII. 

Angulus exterior Trianguli , duobus interioribus fibi 
oppofitis eft aequalis : Et cuiuslibet Trianguli tres an- 
guli duobusreftisfunt aequales. 

Sit Tiiangulum abc: Cuius latus Bc producatur adpundum d. Dicoan- 
gulum ACD cxtcriorem , duobus a & b intcrioribus (imui fumptis eflc a^qua- 
lem : Et tres anguios intimos ipiius Trianguli fimul fumptos , duobus rcftis efle 
jequales. 

A punfto c ducam, per antecedentem,lincam ce parallelum lateri BA.Tum 
^ ^ crunt anguli e c a &: b a c , pcr primam partem vigefim.T- 

/\ / non^,xquaIes, vtpotc altcrni : &: pcr fecundam partcm ciuf- 
/ \ / dem,anguli abc & ecd ^equales,cxtcrior intcriori.Quare 

^ c B totus acd extcrior,ambobus a &: b intcrioribus eft xqua- 

lis, Quodcftprius. Atquecademcritprobatio rcliquorum angulorum extrafunv 
ptorum. 

Qi]um itaq; duo anguli a c b & a c d fint , per decimamtcrtiam, xqualcs duo- 
bus rcdis : crunt trcs anguli abc, bac, &: acb, a^qualcs duobus rcftis , Quod 
fuit demonftrandum. 

•^ppendix ex Campano. 

Ex hac confcquitur , Cuiuflibet Figurx Multilaterx omnes angulos fimul fum- 
ptos bis tot redis angulis efl!c a:quales , quota eft ipla Figura in ordinc Multi- 
laterarum. 

Verbi gratia, Trigonum cftFigurarum prima,quum nulla fit pauciorumlatcrum: 
dux cnim lincx fupcrficicm non concludunt. Trigonum itaquc duos complcditur 
angulos rcdos. Vnitas cnim qux ordincm Trigoni notat , bis fumpta facitbina- 
rium. Tctrapleuron, fcu Q^iadrilatcrum, quod in ordinc cft fecundum , quatuor 
incliidit angulos rc6tos : Binarius cnim duplicatus quaternadum efl^cit.Orcio autcm 
Figurarum e lateribus coUigitur. Nam fi duo iemper latcra fiiftulcris : numcrus late- 
rum refiduus, ordinem Figurx oftendet. Vt fi quxratur Hcxagona quota fit Figura- 
rum:afenario aufcr binarium , ac fupcrerit quaternarius. Eft itaquc Hcxagona 
ordinc intcr Figuras quarta.Quare o61:o angulos redos continet.In fumma,vt etiam 
addamus ad Campanum , quum Triangulum fit Figura prima : vt ordinem cietcra- 
rum cognofcamus , initium numcrationis facicmus a tcrnario : vt quaternarius fit 
pro binario, quinarius pro ternario : ficq-, ordinatim. 

H^c avtem redorum angulorum confideratio inde prom- 
pta eft , quod omnis multilatcra Figura in tot Triangula refbluitur, 
quota ipfa fuerit a prima. Quadrilatera cnim in duo , Pentagona in 
tria, Hexagona in quatuor Triangula rcfoluitur : ficq; continenter: 
ficut ex adfcriptis Figuris ccrnerc eft. 

Vcrbi caufa , In Pentagono a b c d e , quum quodlibet 
trium Triangulorum in qu;^ rcibluitur , duos redlos angulos 
includat : ipfum Pentagonum fex rcftos includet angulos. In 
idem etiam recidet fi dicamus , In omni Figura multilate- 
ra omnes angulos fimul fumptos tot redis ^equari angulis, 
quotfignificantur pernumerum angulorum duplicatum>dem- 
ptis quatuor. 

Apun 
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A puncto enim fortuito intra Figura fignato , qunlc hic in Hcxagono a b c d e f, 
pundum g , fi ducantur linex rcdcx ad quenlibet angulo- 
rum : erunt in ipfa Figura tot Tiiangula comprchenfa^quot 
anguli in ipfa fuerint. Horum iraquc Triangulorum omnes 
anguli fimul fumpti tot redlis angulis .Tquantur , pcr hanc 
Trigcfimamfecundam , quot fiint anguU totius Figura: du- 
plicati : vt hic fcx TrianguIorum,funt anguli duodccim re- 
<Sti. Qiiumq; omnesanguli pundum g circunftantcs , fint 
ex decimatertia , quatuor redis a^qualcs : fi quatuor ex 
duodecim aufcramus , fupererunt in Hcxagono fcx angu- 
li odto redis asqualcs. 

H I N c etiani manifcftum eft , Figurx Polygona: angulos cxteriores omncs fi- 
rnul fiimptos quatuor redtis ^cquales elle. Sunt cnim intcriorcs cum extcrioribus bis 
tot redis x'quales,quotin Figura anguli fucrint,per dccimam- 
tcrtiam. Interiores autem bis totrcdiis funt xquales , quot 
ipfaFigurahabueritanguIos,dcmptisquatuor,vtmodo often- 
dimus : quapropter extcriorcs fcmpcr quatuor rcdis xqualcs. 

Excmpli gratia, protrahantur quinquc latcra Pcntagoni 
A B c D E , ad punda f , g , h , k , l. Eruntq,, pcr dccimam- 
tcrtiam,duoanguliqui ad a, xqualcs duobus rcd:is:acpcr 
eandcm , duo anguli qui ad b , xqualcs duobus rcdis. Sicq-, 
binos quofq; angulos fumcndo,i) omnino dcccm rcdis xquabuntur. Dcmptis itaq-, 
interioribus,qui fexrcdis xquantur,vt modo probauimus : erunt cxtcriores quatuor 
rcdis xqualcs. 

C o N s T A T ctiam , in omni Pcntagono fic conftrudo vt quodlibct latus duo 
(ecet cx rcliquis,quinquc angulos duobus rcdis cflc xqualcs. Sit cnim qualc propo^' 
nitur Pcntagonum a b c d e , vt fcilicct a c latus fecct latus 
BE in pund:o g: & latus ad (ecet idem B E in pundo F. 
Eritq;,per prxfentem, angulus afg rcqualis duobus anguli^ 
B & D , Trianguli b d f : cxtcrior intcrioribus oppofitis. Ea- 
dcmratione angulus f g a, duobus angulis c & e, Trianguli 
c E G , erit xqualis.Atqui duoanguli a f g dc f g a cum an- 
gulo A, perhancipfam, funta^qualcsduobusredis. Sunt igi- 
tutquatuor anguli b, c, d, e cum angulo a xquales duobus reftis, Quod crac 
dcmonftrandum. 

Hx Campani commentationes quanuis non indigna? cognitu vidcantur : tamcn 
eius generis inucnta fi conquirantur,in immcnfum cxcrcfccrc poflent. Figurx cnim 
Geometricas tam latum fpatiandi campum ingcnijs quamNumcri, immo adcola- 
tiorem, exhibent. 

E X H o c etiam Thcoremate intueri licct , Trianguli conftrudioncm ex 
duabus lincis fuper tertiam ad redos angulos credis, perfici. Si cnim altcra in alte- 
ram inclinetur : ambx cum tertia fic includcnt fupcrficicm Triangulam , vt quod 
duobus redtis angulis dcpcrit, id in tcrtio angulo rccuperetur. Vt fi 
intcUigantur dux linca^ ab &: c d ad redos angulos fupcr lineam 
B D erc6tx, moucri altera alteram versus, &c coire ad pundlum e , vc 
fiat Triangulum b d e : quod duobus rcftis angulis a b d c d b 
dccrefcit, id tertius angulus e fibi aflumit,vt Supcrficics exurgat. Sic 
res humanx comparatx, vt alix in alias cadcntes tot fpecierum varietates compo- 
nant.Sed nos ad inftitutum rcuertamur,alias de ijs lufuri. 





THEOREMA 25, PROPOSITIO XXXIII. 
Si duse reftse linese duas sequales 8c sequidiftantes lineas 



cx ad 




L I B E R L 35 

ex aduerfo conneftant : erunt 8c ipfae intcr fe aequa- 
les 8c aequidiftantes. 

Sint du2B lincsE ab cd, quxduas ac & bd a?qualcs& acquidiftantes con- 
nedant cx aduerfo in quaruor pundis a , b , c ? d. Dico duas a b & c d cflc 
asqualcs inter fc& asquidiftantcs. 

jL^ c Connedam cnim a d. Et quia a c &: b d funt xqualcs 6^ 

arquidiftantcs : crit angulus cad> per primam partem vigcfi- 
mxnona:,angulo A D B xqualis. Itaquc quumduo latcra ac 6^ 
''^ AD, Trianguli acd: fint asqualiaduobuslatcribus bd^ da, 
Trianguli b a d : crit,pcr quartam,bafis a b xqualis bafi c d , Qj-iod eft prius. 

Erunt & pcr candem,duo anguli a d c Sc b a d inter fe a^quales. QLarc quum 
fint alterni,xquidiftabit , per vigefimamfcptimam , ab ipfi cd, Qjjoderat de- 
tnonftrandum. 

THEOREMA 14, PROPOSITIO XXXIIII. 

In omni Parallelogrammo, latera ex aduerfo pofita/unt 
aequalia , & anguli oppofiti aequales : Et Dimetiens 
medium Parallelogrammum diuidit. 

Sit Parallclogrammum a b c d , cuius Dimctiens a d. Dico duo latera a b & 
c D inter fc cflc arqualia : duoq; a c & c b inter fc : Duos item angulos a &: b in- 
tcr fc arqualcs , duosq; b & c intcrfc. Totam dcniquc SuperficiemaDimetientc 
A D , mcdiam diuidi. 
A B Qijumcnim ab & c d fint xquidiftantcs : duo altcrni an- 

guli B A D & c D A crunt,pcr vigcfimamnonajXqualcs.Quumq; 
A c & B D itidcm finta^quidiftantcs : erunt & duo alterni c a d 
&: B D A xquales , per candcm. Quum itaque duo Triangula 
A B D & A c D , habcant duos angulos duobus angulis mutuo arqualcs, fcilicet b a d 
B D A , ipfis CDA & cad: & latus A D , cui incumbunt anguli , vtriquc Trian- 
gulo communc : erit, pcr vigcfimam/extam,Iatus a b lateri c d arqualerlatusq; a c 
latcri BD : & angulus b angulo c xqualis : ob idq; totum Triangulum abd, toti 
Triangulo a c d ajquale. Quare Thcorema omni ex parte conftat. 

Interdu4s Imeas interminaus ad angulum ddtum coniunBds Jineamddta 
line<e acjualem collocare , qu^t cum altera illarum jaciat angulum alteri 
angulo dato ajualem, Oportet autem duos angulos datos duohusreBis ejp 
minores. 

Sint dua^ linear a b & a c , conftituentcs angulum datum b a c , fcd quar fint 
interminatas cx partc cxtcnfionis carum : fitq; linca data , d : angulusq; alter datus, 
Volointcrduas ab & ac coUocarc lineam ^qualem linear d, qu^e cum altcra 
iUarumfaciatangulum xqualcmangulo e dato. Modo tamen duoanguli a & e 

fintminorcsduobusredis. Ajioqui fierinon pof^ 
fet Triangulum , pcr dccimamfcptimam. 

Placet crgo vt angulus conftituendus fit fuper li- 
ncam a c. Super pundo a facio angulum c a f 
^ ^equalem angulo e dato,pervigefimamtertia Pro* 

pofitioncm : &: ex altera parteproduco fa ad pundum g, ficvt ag fit xqualis 
linc^ D dat^,per fecundam:Etpcrpundum G duco,pcrtrigefimamprimam , c h 
parallelum ipfi a c : quam produco coufquc vt concurrat, fiuc fecct a b in pun- 
H: itidcmqjpcr pundum h, duco h k parallelumipfi g f , quxfecet linea A c 

in 
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inpundo K. Dico iam lincam hk conftitutam intcr duas ab & ac, cflexqua- 
lcm line^ d , & angulum k cfle asqualcm angulo e dato. 

Quoniam cnim cx conftrudione, a g h k cft Parallclogrammumrerit k h a:qua- 
lis AG, pertrigefimamquartamPropofitioncm:quaproptcr&ipfi D lincassequa- 
lis , Qupd cft prius. 

Etquoniam ak in duas parallclos fg & kh inciditrcritangulus akh xqua- 

lis angulo f a k , pcr primam partcm vigcfimie* 
nona: : quum fint altcrni : quapropter & idcm k 
angulus, ipfi e angulo dato jequalis. Linea igitur 
h k inter duas a b & a c collocata , & linca; d 
a:qualis , facit angulum K aequalcm angulo e da- 
to , Quod crat conftitutum. 

H o c Problcma hic apponcrc vifiim cft, aliquando mihi propofitum ab artificc 
quodam Gcomctriaj non impcrito : quod difficilem probationem vidcretur haberc: 
Tria enim dantur vt Triangulum conftituatur : duo anguli , & linea vna : prnsfcrtim 
quum vtcrquc angulus datus , non fit fiipcr cadem linea conftitutus : fic cnim facilis 
cfletconftrutlio. Vt fi fiipcrlinca ak conftituendum Triangulum proponerctur, 
habens duos angulos duobus angulis datis a^qualcs. Hic vcro a k linca , artc con- 
quiritur. 

THEOREMA 15, PROPOSITIO XXXV. 

Quaefupereandembafin Parallelogramma &inter eat- 
dem parallelos confiftunt, inter fe funt aequalia. 

Sint duo Parallclogramma abcd & ebcf, fijpcr eandcm bafin b c , &: intcr 
cafdem parallelos A F & B c. Dico cfle inuiccm sequalia. 

Autcnimlinca be fecabit lineam a f cirra pundum d, aut in ipCo pundo d, 
aut vltra. Sccct igitur primum citra d pundum.Et quia vtraquc 
duarum lincarum a d & e f , cft aequalis lincae b c : erunt 6C 
ambx intcrfe aequales. Dempta igitur e d communi, rcmanc» 
bit AE sequalis d f. Rurfiisquia, pcr candcm, ab cfta:quali$ 




c D : & angulus e a b , per fccundam partcm vigefimxnonx, a^qualis angulo c d f 
intcrior cxtciiori : crunt , per quaitam , duo Triangula e b a &c f c d intcr fc x- 
qualia. Quarc addita vtrique Figurx anormi c d e b , crunt duo Parallclogramma 
abcd bi EBCF sequalia. 

Nunc autem fccct linca b e lineam a f in ipfi) pundo d : cruntq; ijfdem ratio- 
nibus, duo Triangula a b d & d c f xqualia. Quarc addito vtriquc b c d Trian- 
gulo , fient duo Parallelogramma abcd &: dbcf arqualia. 
Scd&pcrtrigefimamquartamprobabiturfic. Duo Triangula 
A B D &: b c D fiint a^qualia, rationc Dimetientis, pcr trigcfi- 
mamquartam : itemq; duo Triangula c d f & b d c xqualia, 
ob candcm rationcm. Duo igitur Triangula a b d & c d f, fiint pcr communcm 
Notioncm , .xqualia. Quare vtrique addito Triangulo b c d , ficnt duo Parailclo- 
gramma abcd&dbcf ajqualia. 

Secct demiim linea b e lineam a f praeter d pun£l:um in g : vt interfccet li- 
ncam cd inpundo H. Quia igitur dua: linea» ad & gf fiint ^qualcs , per antc- 

jv^ X, Q cedcntem & communcm Notionem : addita vtrique parti- 

cula D G , crunt dux a g & e f xquales : &: Triangulum 
abg Triangulo dcf a^qualc : quia vtriufijuc latera funt 
mutuo a:qualia,&: anguli mutuo xqualcs,pcr antccedentcm, 
lC per vigcfimamnonam. Vtrique ergo addito b c h TrianguIo,& ablato d g h ab 
ijfiic:crutduo ajbcd&gbcf Parallelograma ^equalia>Quod erat dcmonftrandum. 

THEO 
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THEOREMA i6, PROPOSITIO XXXVI. 

Quse fuper sequales bafes Parallelogramma , & in ter eaf- 
dem parallelos confiftunt, inter fe funt aequalia. 

Sintduo Parallclogramma abcd&:efgh, fuper ajquales baks c d &: g h, 
& inter duas parallelos a f &: c h. Dico hxc duo Parallelogramma elle xqualia. 
Ducamduaslineas c e &: d f. Eritq;, pertrigefimamtertiam/upcrficies cdef 

A F ^cquidirtantiumlaterum.Dua^enimxquidiftantes cd & ef 

inter fe funt arquales : quum vtraque fit xqualis g h , & con- 
ncdantur duabus c e 5i d f cx oppofitis partibus. Quia 

'h ergo , pcr antccedentem , vtrunque duorum Parallelogram- 

morum abcd & EFGH,cft arqualc Parallclogrammo c d e f (hinc e f bafi, 
illinc c D intelleaa) : ipfa erunt , per animi Notioncm , xqualia , qu^d crat de- 
inonftrandum. 

THEOREMA z7> PROPOSITIO XXXVII. 
Triangulafupereandembafin 8c inter eafdem paralle- 




los, funt a^qualia. 




SintduoTriangula abc &: dbc, fupcr eandem bafm bc, 6^ inter duas pa- 
rallelos ae &: bf conftituta. R-ec dico eirc xqualia. 

A. G i> n t Duco,per trigefimamprimam,c g xquidiftantcm a b : & 
CH jequidiftantcm b D.Eruntq;duoParaIlclograma a d c g 
&: D b c H xqualia : ob id,&: eorum dimidia. Q^iare quum 

^ ^ _ ^ A B c Triangulum fit dimidium Parallclogrammi a b c g , 

pcr trigcfimamquarta: & d b c Triangulum fit dimidium Parallclogrammi d b c h, 
pcr candem: ipfa Triangulaintcr fe crunt xqualia, Quod fuit dcmonftrandum. 

THEOREMA i8, PROPOSITIO XXXVIII. 
Triangula fuper sequales bafes & inter eafdem parallelos 
conlHtuta, funt aequalia. 

SintduoTrianguIa abc & d e f , fuper bafcs bc & e f asqualcs & intcr duas 
K parallclos a g & b h. Hxc dico efle irqualia. 

Ducam c k aequidiftantem a b : & f l «quidiftantcm 
E D. Eruntq;pcr trigefimamfextam,duoParallelogramma 
, n A B c K & D E F L xqualiarob idq; a b c &: d e f Trian- 
gula,eorum dimidia, pcr trigcfimamquartam, ^equalia, Quod crat oftcndcndum. 
Ex hac facillime elicitur hoc Problema, 

2)atum TrUngulum in duo TrUnguU aqualU partirt. 

Sit enim Triangulum a b c , diuidendum in duo xqualia. 
Diuido vnum laterum , & fit ipfum b c , in duo xqualia, per decimam,in punao 
D : ^ connefto d a. Dico duo Triangula a b d & a c d efle lequaha. Quod fatis 
manifcftumcft cx hac trigefimaodaua : fi intellcxcrimus pa- 
rallelum ipfi b c dudam per punftum a, vt docet trigefi- 
maprima : qualis hoc loco , ad cuidcntiam , pofita cft h k. 
Duo etiam latcra a b &: A c xqualiter diuifimus in pundis 
£ & f : vt intelligascuiufcunque latcrum feftio fiat , totum Triangulum per «qua- 
lia diuidi Vbi Trianffulorum quoque minorum xqualitas agnofcitur , cx tribus li- 
^ d ncis 
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ncis ADjBF^&CEfe fcindentibus in pundo g. Hoc facit ad diuidcnda Trian- 
gulainpariterparia : vtin 4, 8, i^, 51. 
^ Mechanice vero diuidetur Triangulu in alias partes,diuifo 

fimiliter laterc dudisq; lineis ab angulo oppofito ad pilda fe- 
^ dlionil.Cuius diuifionis oftenfio ad Sextum librum referuatur. 

Subijciemus & hoc Problcnia, 

^ punSo in yno laterum Trianguli fgnaio lineam ducere , qua Triangu- 

lum hijariam diuidar, 
Sitpundum a fignatum in latere bc Trianguli b c d. Volo a pundo a ducerc 
lineam quas diuidat Triangulum b c d in duas partcs arquales. 

Diuido latus b c bipartito in pundo e. Tum a pundo a duco ad angulum d 
oppofitum,lineam a d. Cui per pundum e, duco ef parailclum,per trigefimam, 
qua^ fccet latus d c in pun<tlo f. Et connedo a f. Dico a f clle quas diuidic 
Triangulum b c d in duo asqualia : Scilicct a b d f Quadrilatcrum , xqualc cflc 
A c F Triangulo. 

Conncdo ed, fccantem af inpundo c. Etconftat 
cxtrigefimaodaua,duo Triangula b e d & c e d cflbxqua- 
lia,intelleda parallclo ipfi b c, dudla pcr pundum d : quum 
fint fupcr ^equales bafes e b & e c. Duo quoque Triangu- 
la D E f tc A E F funt a:qualia , pcr trigcfimamfcptimam: 
quum fint fijper candcm bafin e f , & intcr duas parallclos a d &: e f. Dcmpto 
itaquc communi e f c , crit Triangulum a e g a^qualc Triangulo d f g : Vtrique 
igitur ipforum addito Trapczio c f g e , crit a c f Triangulum arqualc d e c 
Triangulo. Atqui d e c cft dimidia pars totius Trianguli b c d : quaproptcr & a c f 
cft dimidia pars ciufdcm. Rcliqua itaquc pars dimidia , crit a b f d Trapczium. 
Quarelinea af diuidit totum a c d Triangulumxquaiitcr,Quodfaccreoportuit. 

THEOREMA x9, PROPOSITIO XXXIX. 
Triangula sequalia fuper eandem bafin 8c ad eandem 
partem erefta, inter duas confiftunt parallelos. 

Triangula fupcr candcm bafin ad candem partcm creda , dicuntur quum linca 
duda a vcrticc vnius ad vcrticcm altcrius, latcra corum non fecat. 

Sint duo Triangula a b c & d b c fuper bafin b c , quic vcrticcm ad candcm 
partemhabcant,Etconnc6latur AD. Dico ad lincam cfle parallclum bafi bc. 
Sin alitcr : ducatur parallclus ipfi b c , pcr trigcfimamprimam : quic aut tranfibic 
X fiipra A D , aut infra eandcm. Si fupra , fit ipfa a e : &: produca- 
" tur b D , quoufque concurrat cum a e in pundo e : conncda- 
turq-, E c. Quoniam itaquc, pcr trigcfimamfeptimam, Triangu- 
lum A b c cft asquale Triangulo e b c , vtrunq; cnim inter duas 
parallclos : & eidcm Triangulo a b c pofitum cft a^quale Trian- 
gulum DBC : crit & idem dbc a^quale ipfi ebc, pars toti, 
Quod cffc non potcft. 

Si vcro parallclus duci poflit infra a d , vt a f : conncxa f c , fict Triangulum 
F B c airqualc ipfi d b c , pars toti. Non igitur crit alia parallclus bafi b c, quam ipfi 
AD, Qiiod crat oftcndendum. 

^ppendix ex Camfano. 

Ex hac & anteccdentc confequitur, 

Si linea reEla duo Trianguli latera fer tc^ualia fecuerit : ipf^ ^^it tertio Idteri 
ajuidijians. 

Sic 
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Sit cnim Tiiangulum ABc:&:fit linea de quxdiuidat duo latcra ab &: ac 
perduoa^qualiainpundis d e. Hancdicpefle parallclum ipfi ac. 

In Quadrilatero a c e d ducantur dux tranfucrfe a e &: c d. 
Intelledaq; per pundum e, parallelo ipfi a b : erit , pcr trigefi- 
mamod:auam,TrianguIum b d e xquale Triangulo d a e : quum 
dux ipforum bafcs ad &: db, pofitx fint a^quales.Rurfusintclle- 
da per pundum d , parallelo ipfi b c : crit idcm Triangulum 
bde xquale Triangulo c e d. Erunt itaqucper animi Notionem, 
duoTrianguIa ead & ecd xqualia.Quas quumfupercandem 
fint bafin d e , &: in candem partcm ereaa : erunt , per hanc trigefimamnonam, 
intcrduasparalleios de &: ac, Quod fuit demonftrandum. 

THEOREMA30, PROPOSITIO XL. 

Triangula a^qualia fuper aequales bafes , 8c in eandem 
partem erefta, inter duas confiftunt parallelos. 

SintduoTriangula abc & def xqualia,fuperduasbafcs bc & ef xqualcs, 
& in candcm partem crcd:a:& conncd:atur a d. Dico duo Triangula a b c & d e f 
intcr duasparallclos b f &: a d confiftcrc. Hxc cft Conucrfa trigefimxodaux. 
Nam fi A D non cftipfi b f parallclus : alia parallclus duda tranfibit fupra aut 
infra a d. Si fupra , fit ipfa ag : &: producatur e d ad 
concurfum a g, in pundum g : conncdaturq; g f. 
Eritq;,pcrtrigefimamoa:auam,TrianguIum gef xqua- 
Ic Triangulo abc. At def pofitum cft ipfi abc 
xqualc- Erit igitur &c d e f ipfi g e f xquale , pars to- 
ti, quod cft ablurdum. 
Si vero infra a d tranfcat, fit ipfa a h : &: conncftatur h f. Ac tum eadcm argu- 
mcntatione probabitur Triangulum h e f , Triangulo d e f efle xquale , pars 
toti. Quare quum neutra rationc fieri poflit : crunt b f &: a d parallcli , Quod 
crat oftendendum. 

THEOREMA 31, PROPOSITIO XLI. 

Si Parallelogrammum Triangulumcj; fuper eandem ba- 
fin, & inter duas parallelos confiilant : Parallelo- 
grammum Triangulo duplum erit. 

Sit Parallelogrammum a b c d , & Triangulum b d e , fupereandcm bafin b d, 
tc intcr A E & b D parallelos. Dico Parallclogrammum a b c d cfle duplum Trian 

gtlli BDE. 

In Parallclogrammo ducam Dimetientem a d : Eritq-,, 
pcrtrigefimamfcptimam,Triangulum abd xqualeTrian- 
gulo E B D. Sed Parallelogrammum a b c d , pcr rrigcfi- 
mamquartam,duplumeftTrianguIiABD : Quare &duplum 
Trianguli e b d , Quod erat oftcndendum. 
E X H o c fatis conftat , Si duplicetur bafis , Triangulum fupcr hanc eredum, 
«quale efle ipfi Parallclogrammo , Qiialehocloco eft be f Triangulum. 
Probabitur &: hoc facile quod fubiecimus Theorema, 





Siparal/elogrdmmum Triangulum^fuper ^i^Udles hafes & inter ^uas paraL 
lelos confifiant : TaraUelogrammum Triangulo duflum erit. 



Sit 
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Sit enim Parallclogrammum a b c d , & Triangulum 
E c F , fuper ^equalcs bafcs b c &: c f. Dico a b c d Paral- 
lelogrammum eire duplum Triangulo e c f; 

Connedatur e d i&ducatur pcrpundlum c, parallelus 
ipfi e F , fi c D parallclus non fiicrit. Ac tum, cx trigefima- 
fcxta, &: trigefimaquarta, conftabitPropofitio. 

Hanc vero Euclides re£i:c prxtcrmifit ob facilitatem.Scd & nonnuUas fimilis no- 
tionis quas antca expreftit, potcrat omittere. 

PROBLEMA II, PROPOSITIO XLII. 

Dato Triangulo aequale Parallelogrammum conftitue- 
re, habens angulum angulo dato sequalem. 

SitdatumTrianguIum abc, datus vero angulus d. VoIo ipfi Triangulo abc 
«qualc Parallclogrammum cotiftitucrc, habcns angulum xqualcm angulo d. 

Diuido bafin b c in duo xqualia, pcr decimam Propofitioncm , in pundo e : & 
connedo ae. Tum pcr pundum a, duco af parallclum ipfi bc, per trigcfi- 

manipriniam : &: fupcr pundum e conftituo , pcr vi- 
gcfimamtertiam , angulum c e c ajqualcm angulo d 
dato. Demum ipfi e g , per pundum c , duco c f 
parallelum. Dico Parallclogrammu e c f g cfle xqua- 
le ABc Triangulo. 

Quoniam cnim, per trigcfimamodauam , Triangulum a b e cft xquale Trian- 
gulo A E c : erit totum Triangulum ab c duplum Trianguli a e c. At Parallelo- 
grammum e c f g , per anteccdcntem, duplum eft eiufdcm Trianguli a e c. Qua- 
re &: ipfum e c f g Parallclogrammum , xquale cft Triangulo a b c, habcns an- 
gulum G e c arqualemangulo d , QiJoder^it faciendum. 

Conucrfa quoque huius crit eiufinodi, 

Z)ato Tarallelogrdmmo aquale TriangHlum conjlimere , hahens angulum 




ani 



\ato 




SitdatumParallclogrammum abcd, datus vero angulus e. Volo ipfi abc d 
Parallclogrammo conftitucre Triangulil arquale, habcns angulu angulo e arqualcm. 
Supcr pundtum c , pcr vigcfimamtertiam,conftituo angulum d c F,xqualcm an- 

— gulo E : Et c F fecet a b protradam^in pundo f. Iti- 

dem protraho c d, qua^ eft ipfi a f parallclus,ad pun- 
dum G : ita vt d g fit scqualis ipfi c d. Ac demiim 
connedo f g, Dico Triangulum c f c cfle sequale 
A B c D Parallelogrammo. 
Qj^umcnim,pcrtrigefimamo6tauam,totum cfg Triangulum fit duplum c d f 
Trianguli:&: per quadragefimamprimamjParallelogrammum abcd fitciufdcm 
c D F Trianguli duplum:erunt a b c d Parallclogrammum & c f g Triangulum in- 
ter fe asqualia,Quod crat facicndum, 

THEOREMA 31, PROPOSITIQ XLIII. 

Duorum Parallelogrammorum circa Dimetientem ma- 
ioris Parallelogrammi confiftentium , Supplementa 
funt aequalia. 

Circa Dimetientem confiftunt ParaIlelogramma,qux in Dimctiente maiorisPa- 
lallelogrammi fuamhabent Dimetientem. Supplcmenta vero dicuntur qux cum 

duobus 
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duobus Parallelogrammis maius Parallelogrammum perficiunt. 

Sint itaque duo Parailelogramma abcd&ecfg: quorum cufpides qux ad 
c, fint in eodem pundo c fic coniundxad decuflationem,vt vtrunqueParalielo- 
grammum per medium diuidatur , Dimetientc b f : fintq-, ipfis annexa duo Supple- 
menta haec & cdgk, perficientia totum Parallelogrammum bhfk. Dico 
HAEc & CDGK Supplcmcnta cfle sequalia. 

Quum enim Dimctiens bf bipartito diuidat totum Parallelogrammum bhfk 
per trigefimamquartam : cruntduo Triangula bfh & bfk xquaiia. Quumq; ea- 
dem BF bipartito diuidat abcd Parallelogrammum ? crunt & duo Triangula 
b c A & b c D xqualia. Atque eadem ratione duo Triangula c f E &: c f g xqua- 
lia, Quare ablatis duobus Triangulis bca&: cfe a toto Triangulo b f h : itemq; 
ablatis duobus Triangulis BCD&cFca toto b f k : remanebunt dux Superfi- 
cics HAEC&: CDGK intci fe xquales , Quod erat often- 
dendum. 

I N H A c Propofitione dcmonftranda,ftruduram ab alijs 
aliquantum variaui : non nouitatis ftudio, fed vt totum nego- 
tium Supplemcntorum & integri Parallelogrammi euidcntius 
cxponerem. Vix enim vfquam in toto operc Geometrico oc- 
currit Figuratio magisfircunda quam hxc Gnomica : hoc eft, qux vno Parallelo- 
grammo &: Gnoma conflatur. Vt hoc Ioco,fi a b c d Parallelogrammum fumamus, 
Figura ilia h f c d , qux cum a b c d pcrficit totum b h f k Parallelogrammunb 
Gnoma fcu Gnomon vocatur. Si vcro fumatur efcg Parallclogrammum : erit 
Gnomon hbcg Figura. Nam hicGnomonis cxplicandi locus eft maximc opor- 
tunus : licet Euclidcs ad fccundum librum diftulcrit. 

Hanc ego Figuram myfticam fblco vocare : Ex ea enim , vclut cx locupletifi^imo 
promptuario, innumerabilcs excunt Dcmonftrationcs.Quod cum magna volupta- 
tcper/piciet qui in re Gcometrica ferio fc cxcrccbit. 

Cui vcro magis placebit aliorum conftrudio, is primum fibi delinict b h f k Pa- 
rallelogrammum : tum ducat e d parallelum : inde a g altcram parallclum : atquc 
cam dcmonftrationcm fequatur quam modo tradidimus. 
Huius Conuerfam fic inftituemus. 

Si Tarallelogydmmum in duo Supplementa iequalia ^ duo cjuantacunj^ Com- 
plementadiuijum juerit:duorum Com^lementorumDtmetientesmconti' 
nuumerunt, ^^na totm ^araMogrammiDimetiens, 

Complemcnta hic vocauimus , duo Parallelogramma qux cum duobus Supplc- 
men tis totum Parallelogrammum conftituunt. Sic enim ob vocum aftinitatem non 
inepte dici poflunt : tum ne fine nomine eflcnt,tum vt facilius caperentur,a Supple- 
mentis nominatim diftinda. 

r Sit itaquc Parallelogrammum a b c d, Cuius duo Supplemcnta xqualia , a e f g 
^ F H D K : duo vero Complcmenta gfck&ebfh, quorum Dimeticntcs c f 
& f b. Dico c F B efle lineam vnam , &: totius a b c d Paral- 
lelogrammi Dimeticntcm. 

Si cnim non fit eiufinodi , crit alia totius Parallclogrammi 
Dimcticns:Sitq; ipfa c l B, infraDimetientcs cf & fb cdu- 
a:a,fccans g h in pundo l : Et per ipfum l pundum,ducatur 
^ M l N , per trigcfimamprimam Propofitionem, ipfi a c Paral- 
lelus : Sintq; in toto Parailelogrammo a b c D,duo Supplementa amgl&lhnd. 
Atque h^cpcr Direftam huius,erunt intcr fc xqualiarquum fint circa Dimctientcm 
^ L B : Scd A E F G Supplcmcntum pofitum eft xquale Supplcmento f h d k. 
itaque f H d K maius fit ipfo l h d n : erit a e f g maius ipfo a m g l, 

d 3 P^^s 
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B pars toto 5 quod eft abfurdum. lifdem rationibus probabitur 
Dimcticns educi non pofle fupra Dimeticntcs c f & f b. 
Quare cfb vnacftDinictienstotiusParalIclogrammi,Quod 
crat probandum. 

PROBLEMA II, PROPOSITIO XLIIII. 

Super data refta linea , dato Triangulo ^quale Paralle- 
lograinmum conftituere , habens angulum angulo 
datoaequalem. 

Sitdatalmea ab , datumq; Triangulum c d e ,datusver6 angulus f. VoIo fu- 
per A B conftitucrc Parallclogrammum xquale Triangulo c d E,habcns angulu (^qua 
lem angulo f. DifTcrt h^c a quadragcfimafecundarquod hic data fit Iinea,illic nulla. 

Produco itaquc ba ad pundum g : & pono a g ajqualcm latcri d e, Trianguli, 
dati : Et pcr vigcfimamtcrtiam, ad pundtum a ficioangulum g a h cxqualcm angu- 
lo E : Et pcr fccundam/acio a h xqualcm latcri e c. Conncxaq-, g h , crit Trian- 
gulum AGH,pcrquartamPropofitioncm,xqualcTrianguIo cde dato. Diuido 
poftmodum ag pcr .Tqualiainpundo k , pcr dccimam :'& conncdo hk. Et pcr 
pundum H , duco h l Parallclum ipfi g b , pcr trigcfimamprimam. Tnde ad pun- 
d:um A conftituo angulum g am xqualcm angulo f dato , pcr vigcfimamtcrtiam, 
vt A M fccet H L in pundo m. Tum pcr pun61:um k , duco k n Parallclum &c xqua- 
IcmipfiAM. Etconncxa HN ,facio Parallclogrammum akmn. Qiiod , pcr tri- 
gefimamodauam &: quadragefimamprimam , erit lEqualc Triangulo a g h, obidq; 

Triangulo c d e dato. Cartcrum duco b l 
Parallclum ipfi a M:quam coniungo cum 
N M protrada , in pundo l. A quo educo 
Dimcticntcm l a : quam produco doncc 
iungatur cum nk protrada, in pundlo p. 
Etduco p Parallclii 8^ qqualcm ipfi kb. 
Acdemiim connexis a r &: BQ^pcrficio totum Paraliclogrammum nlpq^ 
conftans quatuor Parallelogrammis. Intcr qu^ Supplementum a per antecedcn 
tem,a:qualc cft Supplcmcnto a N:ob id & Triangulo dato c d e. Quarc quum linca 
dataABfitvnumlatcrumipfius a Q^ParallcIogrammii&anguIus bar fit,pcr dcci- 
mamquinta, angulo g a l xqualis : ob idq; angulo f datorconftat totum Problcma. 

H A N c Campani dcfcnptioncm appofuimus : vt ipfius txdiofam diligentiam,ac 
minime ncccflariam oftcndcrcmus. Nihil cnim opus fuit Triangulo a g h. Tantum 
fuitconftituendumParallelogrammum AK MN Triangulo cde xqualc , habcns 
angulum xqualem angulo f, cx quadragcfimafccunda : ficut redc hic Thcon aftru- 
xit. Propofitioncs enim GcomctriciE alije alijs pr^cunt:non vt ipfarum conftrudio, 
fedvfus tantum repetatur : ne linearum multitudo intellcdum conturbet potiui 
quamiuuct. 

Huius autcm Conuerfa fic erit, 

Super ddtd reBalinedydato TardMogrammo Triangulum tejuale confH^^^^" 
rejodhens angulum dngulo ddto ^jualem, 

Sitdatalinea a b , datumq; Parallclogrammum c d e f : datus vero angulus g. 
Volofuper ab conftitucre Triangulum, ipfi c d e f Parallelogrammo xquale, ha- 
bensangulumsequalemanguIoG. Duco ch Dimeticntem : & protrafta c d ad H 
pundum,pono dh a:qualcm cd : Etconncdo h f- Eritq, Triangulum c h f, 
per quadragefimamprimam,xquale Parallclogrammo c d E f : quum bafis fit dupla. 

lam. 
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laniipcr clire£bamhuius,fupcr ab conftituo 
Parallelogrammum a b k l , ^equale Triangulo 
c H F , habens angulum a b l asqualem angulo 
G dato. Tum protrada b l , pono l m xqua- 
lem B L : Ac demum connedto a m. Dico iam 
Triangulum ABM,fuper ab eflc conftitutum 
qualc voluimus. 

Ell enim Triangulum a b m arquale Parallelogrammo a b k l , pcr quadragcfi- 
mamprittiam : quum fint intcr duas Parallelos b m &: a k, fitq-, dupla bafis Triangu- 
li.Sed A b L K,ex conflrudionccfl ^cquale Triangulo c h f : & c h f sequale c d e f> 
per ipfam quadragefimamprimam.Qi^arcper animi Notionem,Triangulum a b M 
azquale cft Parallclogramxno c d e f , habcns angulum a b m , asqualcm angulo g 
dato,Qi]od eratfiicicndum. 

Potcrat quoquc in hxc verba proponi Problcma, 

Inter Juas T^arallelos intermindtas , Jato TteBHineo ^juale Tarallelogram' 
mum conjlttuereyhalpens angulum angulo dato lequalem. 

Vbi animaduertcndum, intcr duas parallclos datas Parallclogrammum conftitue- 
re,non eflc difficilius quam fupcr data rcdla linca.Nam vbicunquc datur linca rc6ta, 
datur ipfius Parallclus interminata.intclligo, ad Parallclogrammum conftitucndum. 

Hoc volui adijccre , vt Geometrix candidati , Propofitiones varic inucntas 
cnuntiatas conciliarc,&: ad vfum accommodarc difcant. 

Hanc nostkam potcramus in locum fcqucntis fubftitucrc , quum effet 
locupletior. Datur cnim Iinca:pra:tcr id quod fequens ipfii vacare vidctur, vt qua: cx 
antcccdcnte fatispatcrctrnififortc quod Rcdilincain Triangula rcfoluerc monct. 
Ob id,a nonnullis omifta eft,vt a Campano. Eam tamcn c loco non mouimus. Ni- 
hil enimin prxfens dc noftro in ordinem redigerc conftituimus. 

PROBLEMA 15, PROPOSITIO XLV. 

Dato Reftilineo ^iequale Parallelogrammum confHtue- 
rcjhabens angulum angulo dato aequalem. 

SitdatumRcailineum abcd, datusvcro angulus e. Voloipfi abcd Refti- 
lineo xqualc Parallelogrammum conftrucic, habcns angulum x^qualcm angulo e. 

Rcfoluo abcd, quum fit Qj-jadrilaterum , induo Triangula abd & bcd: 
Ipfiq; A b d , per quadragcfimamfecundam , conftituo a:quale Parallclogrammum 
FGHK, habcns angulum fkh, angulo e ^qualem. Et 
continuata kh in pun6l:um m, vtfi^tangulus ghm, pcr 
vigefimamnonam, xqualis angulo k : conftituo fuper g h, 
pcr antcccdcntcm , Parallclogrammum g h l m , .xquale 
Trian^ulo b c d , habens angulum c h m inm crcatum. 
Et quoniam linca k m , ex pofitu, eft linca vna : bc angulus 
M h G ^qualis angulo f g h altcrno , per primam partem 
vigcfimxnon^e : fed ipfe m h g cum l g H duobus redis 
jequalis, pcr vltimam partem eiufdcm : erit f g h angulus cum ipfo l g h , duobus 
reaisxqualis.Itaqucperdccimamquartam , fl eftlineavna.Qj.iumq; fg &: kh 
fmt,pertrigefimamtcrtiam,xquales:itcmq-, gl &: h m , pcr candcm , xqualcs: 
«rittota FL, toti km sequalis : & per trigcfimamtcrtiam , fk &: l m arquales. Eft 
igitur totum Qiiadrilatcrum fkl m , Parallelogrammum. Quare quumanguIusK 
fi^ 2Equalis angulo e : conftatPropofitip. 
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ELEMENT. EVCLIDIS 

Ex iam demonftratis cmergct hoc Problema, 

T^rofofttis duahm Suferjiciehm reBilinei^ inaquahhHS^ excejfum maioris fu- 
fra minorem cognofcere. 

Sint du^E Superficies rcdilincse a & b , quarum maior fit a. Volo fcirc quantus 
fit cxcciliis ipfius A fupra b. 

Conftituo 5 per quadragefimamquartam , Parallelogrammum c d e f , cequale 
ipfi A Redilineo , habens angulum c d e f , verbi gratia, redum. Et protrada c d 
in G pundum, fadaq, dg sequali ipfi cd : conftituo , pcr quadragefimamquar- 

tam , fuper d g , Parallelogrammum d g h k, 
arqualc ipfi b Rcdilinco, habens angulum d g k 
redlum. Et protraho k h, doncc fccct c e in 
pundo L.Dico hlef cfleexcefiTum Redilinci 
A fupra Rcdilincum b. 

Acprimum c g k l vnum efl£ Parallclogram- 
mum, clarius cft quam quod demonftrari debcat. 
Quoniam igitur cd &: dg, cxpofitu,funta:quaIcs:&vtraqucipfi kl Parallc- 
lus : crunt , pcr trigefimamfcxtam , duo Parallclogramma ch &: dk xqualia. Et 
quoniam dk pofitumcft xquale ipfi b Rcdilineo : crit & ch ipfi b Rcdilinco, 
xqualc. Quarcquumtotum c f Parallelogrammum, fit.Tqualc ipfi a Rcdiiinco 
fitq; lf exccftusipfius cf fupra d k : crit, pcr communcm Notioncm, lf cxccf- 
fus A Redilinci Supra b Rcdilincum, Qj.iod eratmanifcftandum. 

A L I T E R facilius. Maneat c d e f Parallelogrammum xqualc ipfi a Re- 
dilinco. Et protrada c d ad g pundum , conftituatur fupcr d g , Parallclo- 
grammum dghk ipfi b Rcdilinco arquale : produdisq-, e c &: hk, vt concur- 
rantad l pundum, ducaturpcr d pundum, Dimeticns ldm, 
fccans hg protradam, in pundo m. Etducatur mn Parallc- 
lus ipfi H L , fecans e l in piindo N : vt fit H L M N Parallclo- 
grammum. Dico n f cflb exccflum Redilinei a fupra b Rc- 
dilincum. 

Quuni cnim h d fit a^qualc b Rcdilinco , fintq; h d & 
D N Supplcmcnta , per quadragcfimamtcrtiam , arqualia : crit 
quoque d n ipfi b Rcdilineo xqualc. Quo ablato a c f Paral- 
lelogrammo (quodpofitumfuitipfi a xquale) rcmancbit nf cxccflTus a fupra b, 
Quod crat faciendum. 

PROBLEMA 14, PROPOSITIO XLVI. 

Ex data refta linea Quadratum defcribere. 

Sit data linca a b , cx qua fit defcribcndum Quadratum. 
Apundis a &: b, cxcito,per vndccimam , duas perpendiculares ac & bd: 
quarum vtranque , per tcrtiam , facio xqualcm ipfi a b. Eruntq; , per vltimam par- 
tcm vigcfimxodaux, a c & b d Parallcli. Et connedo c d : quar 
pcrtrigefimamtertiam, crit^equalis&Parallelusipfi ab. Quumq; 
duo anguli a & b fint rcdi : erunt &: duo oppofiti d & c redi, 
per vltimam partem vigefimxnon^e : vel, fi mauis, per trigefimam- 
quartam.Quarccxdefinitione Quadrati,crit abcd Qiiadratum. 
^ A L r T E R , Erigatur a c pcrpcndicularis ad a b : eidcmq; po- 
natur xqualis. Etapundo c ducatur cd parallclus & ^qualis eidem ab:& con- 
nc6i:atur db : Qu^,pcrtrigefimamtcrtia,erit^quaIis&ParaIIelusipfi ac. Quumq; 
per vltunam partem vigefima:non^, omnes anguli fint redi : erit a b c d Quadra- 
tum, Quod faciendum fuit. 

Ani M 
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Animadvertendvm, vcram Qijadiati conftrudioncm c Centro , at- 
que ob id , c Circulo pcndere. In ijs enim qua: pcrfcda (unt , pundum vbique pri- 
mum eft ad quod omnia refcruntur. Sic igitur produccmus Quadratum , non 
data linca. 

Ex Ccntro a, Circuli bcde, cducaturdu^ linca! ab 8^ ac ad pcriphcriam, 
facicntcs angulum qui ad a rcdum : &: carum vtraque protra- 
haturinpunda d &: e pcriphcria:. Ac tum connedantur bc, 
CD,DE,&: EB.QjLiumigiturquatuoranguliquiad a fintrcdi, 
pcr dccimaquintam : & omncs linc^e xqualcs qux illos comprc- 
hcnduntjVtpote a centro ad pcripheriam:erunt>pcr quintam & 
trigefimamfecundam > in quatuor Triangulis integrum Parallc- 
logrammum componcntibus , bini quique anguli, qui ad b , c, 
I5j E, femirc(5li : vndc quatuor intcgri rcdi : & pcr quartam , quatuor bafes icqualcs. 
Quare b c d e Quadratum. 

A T E cam ob caufam pra*cipuam , tam myftica {cmper habita eft Dccufla- 
lio : ca prxfcrtim qux ad redos fit angulos, vndique xqualitatem oftcndit : qua- 
lis in Qiiadrato &: Circulo confpicua eft. Nam quod Qiiadratum facimus cx dudu 
lincar rcdx in fcipfam , id (cnfus iudicio facimus , Artis dudu. Pcr ccntrum cnim li- 
neas duci , atquc in ambitum , non in latum inccdcrcpar cft. Pundum quippe 
illud fa?cundiftimum,Iincas infinitas circunquaque procrcat.Ncque quifquammihi 
obijciat, Quadratos Numcrosrqui cx du6tu latcrisin feipfum producuntur. Di- 
uer(a cft cnim Difoetorum , & Continuorum confidcratio , quam hic cxplicandi 
non eft locus. Hoc tamcn non ncgo , Artcm nobis omni rationc ampledcndam 
efTc : qusE Naturam fibi fbli cognitam,patcfIicit fimilitudinc ^ imitationc.Hxc enim 
qucE facit, aftabre quidem facit : fcd quo pcrfedlius, c6 occultius. 

Animadverte ctiam, Qiiadrato quatuor ineflc Scmidiamctros, Hcxago- 
no fex, Odagonoodo : Trigono trcs, Pcntagono quinquc , Hcptagono fcptcm, 
Ennagono noucmificq, Figuris contincnter , pro angulorum numcro. Dc Pcr- 
fedis fcmper intelligo : fcilicct de xquilateris & xquiangulis. Atque in paribus, 
Diamctri tcrminantur ab angulo pcr ccntrum , ad angulum oppofitum : in im- 
paribus autem , imperfeda. quadam racionc , ab angulo pcr ccnrnim , ad latus 
oppofitum. In Circulo vtrunque ineft. Diamctri cnim &: ad latcra & ad angulos 
cduci intclliguntur : quum fit ipfe , fi huc cogitatio pcrtingc:c potcft , infinitorum 
angulorum , & infinitorum laterum. Quanto igitur plures in Figura fucrint Se- 
midiamctri , ca tanto propius ad Circulum acccdit , tantoq, perfedior. Et tamcn 
quanto pauciores habet, tanto maiorem vfum habcre videtur. Trianguli cnim vfus 
quam Quadrati frcquentior : Qiiadrati rurfus quam Pcntagoni : Vt in his rcrum hu- 
manarum imagincm ccrnamus. Minorum cnim obfcquio maiorcs vtuntur. Sed de 
his alias plura. 

Qu<e circa TDUmetrum Quddrdti^Pdrdllelogrammayfua Idterd Quddrdti Id^ 
terihus aquidifidntid hdhuerint, Quddrdtd ejfe ofortet. 

A B c D , cuius Diamctcr b c : fintq; duo Parallclogramma 
befg Scbhkl ficpofita , vt latus e b fit ajquidiftans latcri 
A c : & latus E F lateri c d : itidcm latus h k eidc a c xquidi- 
ftans, & K L ipfi A B : & Diametcr c b protrada, diuidat hsec 
duo Parallelogramma per medium. Dico befg bhkl 
efle Quadrata. 

Quoniam cnim angulus a cft redus , duoq, anguli abc 
A c B , per quintam, xquales : eric horum vterque, pcr trigcfi- 
'^^fccundamj femireftus. Quapropter & angulus e b f , per vigefimamnonanij 

fcmire 
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femircaus : quum c f cadat in duas Parallelos a c 6: e b : ob idq; per eandcm, 
angulus bfg femiredus.Et quialatus eb, Trianguli ebf, per trigefimamquar- 
tam,eft«qualelatcri fg Trianguli bfg:& bf vtriquccom- 
mune:erit,pcr quartam, bafJs ef a:qualisbafi bg. Quumqj 
rc6la A g connedliat duas parallclos a c & f g , &: angulus 
A fit rca:us:erit&: altcrnus g redus , per vigefimamnonam. 
Itaque , pcr trigefimamfccundam , crit angulus f b g femirc- 
a:us:&: pcrfextam,duo latcra fg & bg lequalia. Eritigi- 
tur totus angulus e b g redus : ac proptcrea , pcr trigefimam- 
quartam,totus f &: totus e reaus:&: quatuor latera Parallelogrammi ebfg 
xqualia. Qiiarc ipfum crit qiiadratum. Eadem crit probatio dc bhkl Parallc' 
logrammo, Qiiod fuit conftitutum. 

Huic Propofitioni hunc locum afl]gnauimus:quam tamcn potcramus ftatim poft 
trigefimamquartam fubijccre : Sed ad Quadrati mentionem rcponcre placuit , non 
vltra : quanuis Euclides ad quartam Sccundi diftulcrit. 




THEOREMA 



3h PROPOSITIO XLVII, 
Gampano 46, 



In reftangulis Triangulis , Quadratum quod ex latere 
angulum reftum fubtendente fit, Qiiadratis qucc ex 
duobus angulum reftum continentibus lateribus 
fiunt,efl:a?qua]e. 

Sic Triangulum abc, cuius angulus a rcdus. Dico Quadratum latcris bc, 
t^uadratis duorum latcrum a b & a c c/1'e xqualc. 

f;md1?t?& V/^"o'"''r^""* -teccdentis,Quadratum b c d e, 

fimulex AB & AcduoQuadrata abkg & a c k h. Erit^.B^exdccimaquarta 
Propofitione, Iinea vna, & c g itidcm vna : quumomncs anguli qui ad a fintrcdi 
Tum ab angulo a rcdo demittam adlatus d e maximi Quadrati.lineam a l paral' 
lclumlatcri BD,jicantcm bc inpundo m. Et ab codem angulo a ducam duas 

A D & A E : itcmq; a duobus reliquis angulis a b c &: 

A C B , duas B K & C F. 

Quoniam icaque fuper bafin b f , & intcrduas pa- 
railelos c g & b f , conftituuntur a b f g ParaUcIo- 
grammum & b f c Triangulum : erit a b f g , pcr qua- 
dragefimamprima,duplum ipfius b f c.At.idem B f c, 
per quartam^xqualc eft a b d TrianguIo:quum fint b f 
& Bc latcra vnius , a:qualia ab & bd latcribus alte- 
rius:&: angulus b huius, ^qualis angulo b illius : conftat 
enim vterque cx angulo rcfto & angulo a b c com- 
mum. Eftigitur qiiadratum abfg, duplum Trianguli abd. Sed & Parallelo- 
grammum b d l m duplum eft, per quadragcfimamprimam,ciufdem a b d Trian- 
guli:funtenimfupereandembafin b d , & inter duas parallelos b d & al. qua- 
re,per communcm Notioncm, Quadratum abfg xquale cft Parallelogram- 

mo B D L .M. 

Atqueeademargumentatione,induaisduobus bck &: aec Triangulis , pro- 
babinius Quadratum a c k h efle xqualc Parallelogrammo l m e c. Quare quum 
Qiiadratum bcde compleatur duobus Parallelogrammis b d l m & l m e c- 
ipfum crit squale duobus Quadratis a b f g & a c k h . Quod erat dcmon- 
Itrandum. 

Hje c 
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Hjec est illatamcclcbrisDcmonftratioaPythagoraPhilofbphopcruefllga- 
ta : ob quam pr^e gaudio bouem Dxmonibus immolauit, fi Heroni, Proclo, Lycio, 
& Vitruuio credimus. Quodtamenapudmultosfidcmnon habct. Summa enim 
religione vir ille a cn:de animantium abftinuit. Vtut eft,profcd6 mirabile inuentum 
cft,& vere Dci cuiufdam donum. In cuius ratiocinationc planc Philofophica , libct 
paulum cxpanari: vt intucamur vndc hoc Thcorcma defumptum fit : quoque confi- 
lio,ad huius inucftigationem fefe dodi homincs cxcrcuerint. ' 

Imprimis totius meditarionis occafio a P^cdo & yEquali profefta cft : Ex quibus 
omnes fcre Gcometricas probationcs originem fumcre diximus. Quod cx Trian- 
gulo Ifofceli Redangulo^quod dimidium cft Quadrati,manifcftum facicmus. 

Sit cnim Ifofcelcs Redangulum a b c, cuius anguius a redus. Dico Qjjadratum 
lateris B c, xquum eflc Quadratis duorum laterum a b & a c. Dcfcriboex bc 
Qijadratum b c d e : Cuius duco duas Diamctros b e & c d , fccantes intcr fe in 
pun6to F. Quumq; duolatcra b c & b d Trianguli b d c , fint xqualia : crunt,per 
quintam , duo anguli b d c & b c d sequalcs : ob idq-, ambo fcmiredi , per trigefi- 
ttiam&cundam : quumfitangulus c b d rc6bus. Eadem rationc crunt duo anguli 
c B E Sc c E b Trianguli b e c , femiredi : Q^uaproptcr duo latcra b f & c f Trian- 
guli b c F , pcr fextam,2EquaIia. Rurfus quum duo anguli a b c & a c b Trianguli 
A B c , fint fcmire6ti,pcr quintam & trigcfimamfecundam : & bafis 
B c vtriquc Triangulorum abc &c bcf communis : erunt duo 
latera ab & a c , arqualia duobus latcribus f b & f c , pcrvi- 
gefimamfextam. Eftigitur ab f c quatuor latcrum arquaiium , SC 
quatuor angulorum redlorum : quapropter a Dcfinitionc , Qua- 
dratum.Iam vcro quum duo anguli f c e &: f e c Trianguli c e f, 
fint arquales duobus angulis f b c & F c b ipfius Trianguli c b f, 
vtpote omnes (cmircdi : &: bafis b c ^equalis bafi e c : erunt duo Triangula b C F 
& F E c arqualia. Ex communi itaquc Norionc,crit totum Triangulum b e cscqua- 
le Quadrato a b f c. Atqui Triangulum b e c , per trigcfimamquartam,dimidium 
cft Quadrari b c d e. Et Quadratum igitur a b f c dimidium eft eiufdem b c d e. 
Si itaquc bis fiimatur a b f c , rarionc duorum laterum a b &: a c : duo Qija- 
drata arquabuntur Qiiadrato b c d e, Qvod erat dcmonftrandum. 

Hjec Dcmonftratio amplior quidcm : Scd tamen tota Figurx fpecie facilis: 
adco Rcd:um & JEquak (cfc, vbicunque fint, manifcfta oftendunt. 

At in Scalenis Rcdangulis excogitanda fuit aliaDemonftrationis ratio. Nam de- 
ficiente laterum cEqualitate , deficiunt qux ab hac pendent, xqualitates Quadrato- 
rum & Trianguloru. Erat quidcm in promptu hxc ratiocinatio,Cuiuflibct Trian- 
guli Re£l:anguli,duo reiiqui anguli a rcdo funt xquales duobus femiredis , per trige- 
fimamfecundam. Conuenit igitur vt Quadrata duorum laterum ipfbs fubtenden- 
tium,quauis inxquaiium,tantum cfficiant,quantum fi eflet vterq-, femiredus : quum 
fint bafes xquales. Quod enim vni laterum inxqualium decrefcit,alteri accrefcit : vt 
a^qualitas potcnri^ compenfetur (Potentia linex tanta eft,quantum eft ipfius Qua- 
dratum). Ac rarioni confentaneum eft , vt potenria lateris rcdum angulum fubten- 
dcntis , xqualis fit duabus laterum qux duos femiredos fubtcndunt, potentijs. Ma- 
gnitudo cnim anguIorum,magnitudinem laterum oppofitorum meritur : &:contra. 

Quod vt clarius exponamus,In duoI:)US Triangulis Redangulis abc &: ade, 
quorum a b c fit Ifo(celes,fed a d e ScaIenum:notum eft,cx vulgata illa trigefima- 
fecunda,duosanguIosfemired:os abc & acb, Trianguli 
ABc, xquales efle duobus ade &: aed Trianguli aed, 
fimul fumpris. Scd non propterca notu eft, fi Quadratu ba- 
fis B c fitxquale Qj.iadratis duoriilatcru ab & ac, con- 
tinuo Quadratu bafis d e xqualc cffc Quadratis duorum 
'^^erum ad 5i a e : ctiamfidux bafes b c & e d fint a:qilales.Id vero Pythagoras 

probauit 
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probauitgenerali Demonftrationc. Qux ccrtc difficillima fuit inucntu, /icut in diC- 
quirendo experti fumus. Nam quum fimili ftudio incendcrcmur , multa quidcm in 
hancrem meditati fiimus : fcopum tame alia ratione attingcrc non potuimus quam 
per proportioncs : idq^ ex Figura Gnomonica. Sed nos "huius fontis vbcrrimi ri- 
uulos aliquot confcdcmur. 

R E p E T I T A igitur prima conftrudione , iucundum eft intucri quonam pado 
Redum&^quaiitashicfuumiustucantur. Namtamctfi a b & a c latcra finc 
inxqualia , ob idq; anguli a b c &: a c b inxqualcs : officio tamcn perpcndicularis 
a m , pulchra fit permutatio : vt intclligantur omnia in intcgro rcmanerc. Angulus 
cnim c A M , angulo a b c : angulusq; b a m angulo a c m perpetuo eft xqualis, 
Quod fic demonftratur: 

Angulus BAC Trianguli abc, ponitur rcdus : angulusq; amc Trianguli 
A c M , rcdus : 6^ angulus c vtrique Triangulo communis. Itaque.per trigefimam- 
(ecundam & communem fcntentiam , rcliquus c a m angulus, 
reliquo abc cfta^qualis. Rurfus quum vtcrque angulus qui ad 
M fit rcdus,&: angulus b probatus fit xqualis angulo c a m : con- 
fcquitur vt reliquus BAM,rcIiquo acm fitiequalis, Quod crac 
dcmonftrandum. 

Vidcs vt pcrpcndicularis xqualitatcm teftctur non latcrum fin- 
^gulorum , (ed potentix ipforum. Hoc cft, fi Quadratum lincx b c 
ad duo Quadrata xqualia rcducatur:hiEC erunt xqualia Q^iadratis duorumiatcrum 
AB &; Ac. Vbietiam animaduertcndumjCc-Elinca? vtprxftcntmutuasopcras,offi- 
cij pcrmutatione.Nam cx lubtenfa b c fiunt duo latera Triangulorum aducntitiorum 
AB m A c M : Et exduobus latcribus primi Trianguli a b c , rcdum angulum 
continentibus,fiunt dux fubten&.Scd quonammodofiatcarcdudio Quadratorum 
ad jEqualitatcm, placet hic dcmonftrare. 

2)uo Quadrata maqualia ad duo Quadrata ^qualia reducere. 
SintQuadrataduarumlincarum ab a c , inxqualia. Volo hacc duo rcduccrc 
ad duo Qjjadrata asqualia. Ambas lineas conftituo ad angulum redum b a c : &: 
connedo b c. Tum fuper duobus tcrminis b 8^ c facio duos angulos fcmiredos 
(id vcro fict ereftis perpcndicularibus, ac diuifo vtroquc angulorum rcdlorum per 
Py^\^^ a^qualia: vt docetnonahuius); fintq; anguli b c d & c b d femi- 
^^""'"^^ redi :& concurrant duar linex b d & c d ad pundum d. Dico 

B^- -^c duo Quadrata iaterum b d &: c d , cfle arqualia duobus Qua- 

dratis latcrum a b & a c. 

Suntenim,perfextam,duolatcra db &: dc xqualia : & angulus d, per trif^cfi- 
mamfecundam,rcd:us : Qj-iapropter Quadratum lateris b c, icquale cft Quadratis 
duorum laterum d b &: d c , pcr hanc quadragcfimamfeptimam. Sed &: ^qualc 
Quadratis duorum ab & ac, per eandem. Quarc, peranimiNotionem , Qua- 
drataduorum db & dc funt a^qualia duorum ab fii ac Quadratis, Quoderac 
faciendum. 

Ex hoc habetur & hoc Theorema, 

Siduo Triangula reBangula ^quales fuhtenfas hahuerint : Quadratd duo- 
rum reliquorum laterum ynius^fiint ^qualia Quadratis duorum reli^ 
quorum alterius. 

Quod (atis patct cx poftrcma conftrudionc. 
Sed & indidem hoc cxibit Problcma, 

^rofofttis duahws lineis indequalihus , fotentiam maioris fufra minorcm 
cognofcere. 

Potcnt 
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Potcntiam linear tantam efle diximus, quannim cft ipfius Quadratum. 
Sint itaque dux linex in^qualcs ab & bc, quarum maior ab. Volo/cire 
quantiimpoflit ab fupra bc. Hoceft,volorcperire Quadratum,quodcum Qua- 

4ratc^ipfius b c , fit aequalc Quadrato linex. ^ ' ^ 

Statuo AB BC incontinuum : pofitoq; Centro m 
^ ' " " ~ pundo continuationis b, dcfcribo Scmicirculum a d e 
fccundum Quantitatcm maioris ab. Tumfupcr c pun- 
fto , erigo perpendicularcm : quam produco doncc at- 
^ ^ \ tingatperiphcriam in pundo d : Et connc6to b d. Di- 
co Quadratum linca: cp eflccxccflTumpotcntixlinex ab fupra bc. 

OTloniam cnim angulus c Trianguli b c d , eft rcaus:Qiiadratum fubtcnfe b d, 
:Equalc eft Quadratis duorum latcrum b c &: c d : igitur & iifdcm cft ^quale Qiia.- 
dratum linesB a b. Qiiarc Qifadratum linca: b c tanto minus eft Quadrato linca: ab, 
quantum cft Quadratum linCcT c d , Qiiod crat inueftigandum. 

HancThcon fubncditdecimxtcrti^ Decimi:eamq; probat ex prima Quarti 
& trigefima Tcrtij : quam tamcn cx hac fola Py thagorica demonftrari vides. . . 

Ex hoc ctiam habctur ratio inuenicndi tcrtij latcris Trianguli Rcdanguli ; duo- 
tus quibufuis cognitis. Quod clarius cft , quam quod probandum fit. 

N V N c autcm hoc Theorcma quonam pafto ad Numcros accommodetur,obi- 
ter oftcndemus. In Numcris iraque locum prcxcipuc habct , quum maximus ad mc- 
diumfucritvt 5 ad 4 : fcilicct in proportione , quam vocant , fefquiquarta : & me- 
diusad minimum vt 4 ad 5 :hoc cft ,in proportione {efquitertia. Eiufmodi funt 
tres 3 , 4 , 5 : trcsq. ^,8,10:6^11,1^,10: ficq^ continuo progrcflu. Qradratum 
cnim 10 eft 400 , ac tantundem efficiunt 144 cum t^S.qux funt Quadrata 

^cd &: cognito minimo laterum in Numeris,ScaIenum Rcdangulum fic abfolues. 
Dimidium cogniti duc infe:a produifto aufert vnitatem : babcbis alterum latus. 
Huic adde binarium : fiet maximum latus , feu fubtcnla. Vt , fit minimum latus i o: 
Horum dimidium duc in fe : fiunt 15 : a quibus ablata vnitatc , fupcrfunt 1 4 , me- 
duim latusrhis addc binarium : fiunt 1 6 , fubtcnfa. Horum cnim Quadratum 676: 
Ec tantunaem clficiunt i o o &: 5 7 , QjL adrata CX I o & 1 4- 

Ifofcelia vcro Rcdlangula cx Numeris non conficiuntur. In quo id dignum con- 
fiderationeeft,quodin Geomctricis eft cuidcntius & Dcmonftrationi promptiu^, 
id in Numeris vcritatcm non habcre. Nunquam enim duo Quadrati Numeri icqua- 
les QuadratumNumerum componunt. Atquc cam ob caufam, lateris Quadrati ad 
Diametrum proportioincognita. Eft cnim Diamcter radix feu latus duorum Qiia- 
dratorum aequalium in vnum Quadratum iunftorum : ob id, irrationale ; hoc eft,vc 
in Arithmeticis dicitur , radix Surda. Vt radix 1,8,31: ficqi continenter , alternis 
Numeris Progrcflionum intcrmiflis. 

Illudquoquenonomittam,hoc Thcorema Pythagoricum non cx Triangulo, 
fed cxParaUclogrammo Redangulo cfle dcpromptum.Quod & Numprorum afflni 
tas oftendit. Nullum enim Numeris cum Triangulis commcrcium : neque Superfi- 
cies, per Numcros abfoluitur ^ nifi multiplicacjone. Multiplic^tio vero , minimum, 
quadrilatera eft. In Geometricis etiam Superficiebus , Triangola vt dimidiaParallc- 
logrammorum confiderari dcbcnt. Sic itaque proponi poterac Theorema. 

In TardMo^ammis TLeBangulisy Quddratum juod a Dimetiente fit,<tquale 
efi duorum qua fukendn laterum^ Quadratis. 

Quia tamen fimpliciora fiinc Triangula , atquc ob id iradabiliora : corum nobis 
<5fficium accerfimus. Sed de his alias. 

c Ex 
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Ex hoc ctiam fatis euidcns cft illud, 
!Dau Diametroy componere Quadratum cuius ejl Viameter. 

Conftitutis enim fupcr duobus tcrminis linex, duobus angulis fcmircftis, & pcr- 
fefto Triangulo : habcbitur dimidium Quadrati.Cuius altcra pars facile conficictur. 
Inde manifeftum eft 6c illud> 

Quadratum Diametri, duplum ejl Quadrati cuius ipfa ejl Diameter. 
Qi!od nulla indiget probationc, 

THEOREMA 54> PROPOSITIO XLVIII. 
Si quod ab vno laterum Trianguli fit Quadratum,sequa- 
le fuerit duorum reliquorum Quadratis : angulus ab 
illo latere fubtenfus, reftus erit. 




Sit Triangulum a b c : fitq; Qijadratum latcris a c .Tqualc Qi^iadratis duorum la- 
terum ab 6c bc. Dico angulum b oppofitum ac lateri,efli reaum. Conuerfi 
antccedcntis. 

A pundo B ad contrariam partcm ipfi a pundo , educo pcr- 
pcndicularcm b d , per vndccimam : quam pono xqualem a b, 
pcr fi-cundam : Et conncdlo d c. ' 
Etguoniamanguius cbd rcdus eft : Qradratum lateris C D> 
, P^^" antccedcntem, xqualc cft Qi^adratis duorum latcrum b c & 

A B D B D : quaproptcr & Qi adratis duorum b c & b a. Eft i^ntur 
ipfum cD latusipfi ac latcri arqualcper animi Notionem : quum vtriufquc Qi;a- 
dratafint^quaIia.TrianguIum itaquc abc, ^quale eft & xquilaterum Trian^u. 
lo c b D. Qv are angulus a b c, pcr oaauam,angulo c b d arqualis : ob idq; rcdus, 
Quodcrat demonftrandum. ^ ^ ' 

pROBABrMVS &:ab impofllbili, Conucrfarum more. 
Si enim Q^adratum latcris a c eft ^qualc Qi/adratis duorum a b &r b c, nequc 
angulus B .fit redus : cnt maior aut minor redo. Ac priiis fit maior rcdlo , fiatq an- 
gulus D b c reftus , eduda perpcndiculari b d , pcr vndecimam : qux ponatur 
<■ a^qualis latcri a b, pcr fccundam : Er conncdatur c d. Ericq; > pcr 
dircdam huius,Qi.:adratu ipfius cd ^quale Qi adratis duorum bd 
& B c : quaproptcr & Qi:adratis duoru b a & b c. Erit igitur bafis c d 
requahs bafi c a : quum ipfarum Qjiadrara fint arqualia : Quod eft 
contra vigcfimamquartam Propofitioncm. Nam quum fit an^Tulus 
A B c maior angulo d b c , fintq-, duo latera a b & b c duobus latcribus d b & b c 
mutuo xquaiia:crit bafis c a maior bafi c d. Eadcm rationc proliauimus ano-ulum 
torum b , non eflcredlo minorem. Eftigitur rcdus, Qiiod crat dcmonftrandum. 
Sed probationes qua? affirmate concludunt, digniorcs funt ijs qux ab impofllbiji, 

Ex Campano. 

Tropofitis duohus Quadratis , alteri illorum (Jnomonem relijuo a^ualem 




Licctintempeftiue Campanus Gnomonisconftruaionemhicappofuifltt, quum 

EucIidcsGnomonempoftcriusdcfiniat :eiustamenPropofitioncm loco non mu- 

tauimus : prxfertim quumGnomonem iam antea in Quadragefimatcrtia dcfinie- 
rimus. 

Sint iraquc duo Quadrata a b & c d : quorum altcri , vt ipfi a b , fit adiungcn- 
dus Gnomon xqualis reliquo c d. 



Protra 
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Protrahaturlitus B F Quadrati ab in continuum : &: ponatur f e xqualis latcri 
ipfius c D : Et contiieaatur e a. Eritq; Qjiadratum ipfius e a, ajqualc duobus Qua- 
dratis ef & fa Trianguli EFA,pcr Quadragcfimamfeptimam. Sed Quadra- 
tum ipfius e F , cft «qualc ipfi c d Quadrato.Et Quadratum lateris f a > eft ipfiim 

. A B Quadratum. Eft igitiir Quadraturii ipfius a e 
sequalc duobus c D & A b Qiiadratis. At vcro 
^ F & F A latera fiint, per vigcfimam prirai , lon- 
giora latcre a e. Sed f a eft xqualc f b. Erurit cr- 
go EF &: FB, ipfo AE longiora. Qiiaproptcr 
tota BE longior cft quam ae. Secetur igiturad 
ipfius «qualitatem in pundo crfiatqjBC xqualisipfi a e : Et dcfcribatur Quadra- 
tum B c G H cx ipfa B C : quod crit cxqualc Qiiadrato ipfius a E. Scd Quadratum 
A E duobus Quadratis a b &: B c cft iequalc. Et Quadratum igitur b c g h xqua- 
le cft cifdcm. Quarc , quum Quadratumipfius b c componatur ex Quadrato a b 
& Gnomone f g ah : crit Gnomon ipfi c d Quadrato arqualis , Quod fuit fa- 
ciendum. :?:f\. v^.s^ ..-^ 

S E D multo cxpcditius fic potcrat confici. 

Sint duo Q^adrata , quorum latcra fmt ab & Bc. yolo Quadrato lincx Ab 
adiungerc Gnomonem asqualem Quadrato linea: b c. 

Conftituo ambas ad angulum rc6tum ab c. Et connefto a c. 
Defcriptoq; Quadrato lateris a b , quod fit a b d e., protraho b a 
adpunftum f : vt fit bf xqualis A c. Et dcfcribo Qiiadratum 
b F G H : quod crit xqualc Qliadrato ipfius A c , quum linex finc 
a;quales:ac proptcrca sequale Qiiadratis duorum A b & b c. Quum 
itaque bfgh Quadratuni , conioleatur ipfb Quadrato abde 
Gnomoncm f e g d : eric ipfe Griomon xqualis Quadrato linex B c , Quod cfat 
6ciendum. .n^t^.^^wV^ 

LihriTrmi (^epmt^korMm^^lf^^^ " r\ 
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Parallelo^ammurn^%eShn^HlHnu. 

Mne Parallelogrammum Reftangiilum, fiib 
duabus reftum angulum conftituentibus re6lis"' 
lineis dicitur contineri. 

, Parallelogrammum Rcdangulum fit ex du^tu line^ rcCtx in li- 

ncam rcdam, idq; inftarNumerorum : facilitatis, vt diximus, gratia. Vbietiam mc- 
miniflc oportct. Duccrc maiorcm lincam in minorcm , idcm cfTc ac fi minorcn) in 
maiorcm ducamus : ficut 3 in 4 , & 4 in j, idcm cfficiunt. 

(jnomon. 

In Parallelogrammisjalterutrum Parallelogrammoruni 
qua? circa Dimetientcm confiftunt cum duobus Sup- 
plementis, Gnomon vocatur. 

Hoc iam ante in quadragefimatcrtia Primi explicauimus, Si cnim in Figura adfcri- 
pta,Parallelogrammum h f cum duobus Supplcmcntis c K & k B 
fumamus , cflicictur Gnomon e d g : fcu , vt aiij dcfi^Tnant, 
c D G K ; quod vnum & idcra efl. Quod fi Parallclogrammum 
E G cum ijfdem Supplementis fumplcrimus , fict Gnomon 
F A c K. Dccft itaqucGnoi^onialccrutrum interiorumParalle- 
logrammorum' qu.-e Dimctiens mcdia lccat : quarq; Comple- 
mcntain quadragcfimatcrtia Primi nominauimus. 
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THEOREMA PRIMVM, 

PROPOSITIO PRIMA. 




I duarum linearum altera in partes aliquot fefta 
fuerit : quod ex duftu alterius in alteram fit, 
sequum eft iis quae ab infefta & quolibet fe- 
gmento Reftangulis, producuntur. 

Sintduselinc^ ab &: c: quarum ab fcda fit in partcs ad, de & eb. Dico 
id quod fit cx dudu c in A b , arquale cfic Rcdangulis qux fiunt cx dudu ciufdcm 
c in A D , D E , &: E B fcgmcnta. 

Supcr punda a &: 3, crigam lincas pcrpcndicularcs af & bg, pcrvndcci- 
p „ K d mam Primi : &: ponam vtranq; xqualem ipfi c : Et con- 
nexa f g , complebo Parallclogrammum Rcdangiilum 
A B F G. Quod quidem cx linca a f ( ca efl: linea c ) in 
AB producitur.Tumapundisfedionum d & e ducam, 



- ^ ^ per trigefimampriniam Primi^ipfis a f &: b g , parallclos 
DH & ek: quarumvtraquccfl: xqualis c, quum vtraque fit xqualis a f , pcr tri- 
gefimamquartam Primi.Et quoniam Rcdangulum a d f h producitur cx regmcn- 
to ad in AF (hoc efl: in c), & d e h k cxfcgmcnto de incandem c : ac dc- 
nique e bkg ex fegmento e b. in cam ipfam : atq; harc tria totum Parallclogram- 
mum A b F G componunt : manifefla cil Propofitio. 

THEOREMA 1, P R O P O S I T I O II. 

Si refta linea vtcunque fefta fuerit : quae fub tota & quo- 
libet fegmentorum Reftangula continentur, aequalia 
funt ei quod ex tota fit Quadrato. 

Sitlinea ab diuifain ac, cd, &: db {egmenta. Dico Reftangula qua^ fiunc 
cx (egmcntis in ipfam a b fimul fumpta, xqualia efle Quadrato ciufdem a b. 
* ^ - Quodmanifcftumcrit,defcriptoQuadrato abe F, du- 

ftisqj lincis c g & d H , qux fmt lateribus Quadrati pa- 
rallcli & xquales. 

A L I T E R. Sumatur k xqualis ab. Eritq-,, pcr antcce- 
dcntcm, quod fit cx k in totam ab, xqualeijs quas fiunt 
excadcm k in qUcTlibctfegmcntaipfius ab. Et quia quod 
ex K in ab, xqualc eft ei quod ex ab in fcipfam : & quic 
cx K in qu^eiibet fegmenta ipfius ab fiunt ^^equalia ijs quxex ab in fuaspartes, 
propterea quod k &: ab funt ^quales : confliat Propofitio. 

THtOREMA h PROPOSITIO III. 

Si in duo fegmenta fuerit linea diuifa : quod ex tota in 
alterutrum fegmentorum fit Reftangulum, 3equale 
eft ei quod ex fegmentis fit Re£langulo,ei^; quod ex 
priori fegmento fit Quadrato. 

c 3 
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Sitlinea ab diuifain ac & cb fcgmenta. Dico Rcaangulum ex tota ab m 

AC fegmentuni.iEquaIceireReaanguIoquodcx ac in cb, ei^jquodcx ac in 
lciplum, fimul fumptis. 

Dcfcribaturcx Ac, Qiiadratum a c d f: Etprodufta d f ad e punaum.con. 

^ nexaq; be parallelo, pcrficiatur Parallelogrammum abde. 

Quod quum conftet ipfo Qiiadrato a c d f & Parallclo- 
grammo fb, quod cftex cb in ac: manifefta eft Propo- 
fitio. ^ 

c A L I T E R, cx prima huius. Sumatur c xqualis a c Et 

quonia totum b d Parallclogrammum fit cx c in a b , quum 
fint AD & G^qualcs:& cd Quadratum cx cadcm c in ac fcgmcnta r lincx 
cnima:qualcsfunt)&deniq; fb Parallclogrammum, cx cadcm g in cb fcLcn- 
tum:atquchisxquaIccftquodfitex g in ab, perprimamhuius:crit quod fit cx 
ftrandum" ^*^"^'''"*!"^'^^'^^ ac in bc, & in feipfum,Quod erat demon- 

THEOREMA 4, PROPOSITIO IIII. 

Si reaalineafeceturvtcunquerQuadrata qusfiunt ex 
fegmentis cumeo quod bis fub ipfis fegmentis com- 
prehenditur Reftangulo, aequalia funt ei quod a tota 
nt Quadrato. 

Con0£kinunu. 

OiL^circa Dimetientem Quadrati confiftunt Paralle- 
logramma, QiKidrata effe oportet. 

Sitrcftalinca AB, fcaainpartcs ac & cb. Dico duo Quadratacx ac & 
CB cumeoquodbisfubijfdem ac & cb cominctur Rcdangulo , clfc arqualia 
Quadrato totius ab. o ^ 

Ex altcia partium, vt cx c b , dercribo Qiiadratum c b d e : & produdis latcri 
bus ED & CD, ponam df & dg arqualiaipfi ac: & pcrficiam Quadratum 
dfg h: Quodconftat cflc Quadratum ipfius a c. Tum conncxa fa, crit CF 
Parallclogrammum Rcdangulum , pcr rrigcfimamtcrtiam & trigefimamquartam 
P„mi.Quodcftcx CB m ac: quum cd fitipfi cb arqualis. Similitcr conftituo 
alterumParallelogrammumRcaangulum dk, produftis be & hg ouTconrm 
rantadpunaumK:quodcadcmrationcfitcx cb in ac. C^oniamcrgo duo 
anguii DFH & dfa runtrc£ti:critpcrdccimamquartampii,Tii7AHlineavna-& 
cademrationc hk lineavna,& bk etiam vna. Etquia g k ipfi cb cftxquaIis-& 
« it a F cidcm c b , quia xqualis ipfi e b : itcm h f & h g ipfi a c- 
eruntdua: ah & hk toti ab £equaIes,pcrfecundamanimiNo- 
tioncm.Itidcm& bk cidcm ab arqualis.Quumitaquc quatuor 
anguh A , b , H , k fint rcdi,erit a b h k Quadratum : & nonnifi 
ipfius ab , quumfit vnum laterum. Quarc, quum ipfum com- 
plcatur Quadratis duarum a c & c b , duobusq; Supplemcntis 
quaefub cB & Ac comprehcnduntur:conftatPropofitio. 

H A N c Dcmonftrationcm,meo iudicio, expcditiorem reddidi, quam fit ca axxx 
pcr Diametros & angulos femircftos aftruitur verbofius. Nihil eft enim quod magis 
oneret menioriam, quam long^ dufta Demonftratio : in i;s prxfertim Propo/kioni- 
busquasvelipfaconftruaiomanifcftas reddit. Diamctrum tamen appofiiimus • vt 
quomfaodo coftitutio innotcfcercc. Scilicet defcripto Quadrato b d; & eius Dia- 

mctro 
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mctro produdii, dtim concurrat cum a f prius ercdla, ad punftum h ; tum pcrfc- 
dum A B H K Parallelogrammum probabitur cfle Qiiadratum : &: d f g h itidem 
Q^uadratum, per femiredos angulos Triangulorum. Quod cgo ratiocinationi cu- 
iufcjue reiinquo. 

Aliter. Sitlinca ab, vt prius^diuifein ac &: c b. Eritq-, , per fccundam 
huius,quod fit cx tota ab in fe,2Equalc ci quod fit cx ipfa in ac & cb. Atcxipfa 
in A c tantum fit,quantum cx A c in fe cx a c in b c , per tertiam huius. Item 
cxipfa AB totain b c , tantum fit,quantumcx cb infe&ex cb in Acperean- 
dcm. Qjjod igitur fit ex tota ab in {c,a:quumeft ijs quas fiunt ex ac in fe & in 
c B , &: cx c B in fe &: in a c , Qj- od crat dcmonftrandum. 

Hxc fecunda Demonftratio eft Campani. Scd, vt ipfe fubijcit, ex ca non conftat 
Confcdarium. Qiiod nos quum iamprobauerimusad quadragcfimamfcxtamPri- 
ttii : hoc ipfum Theorcma fic facilc oftcndcmus. 

Exipfa AB diuiGiin ac & cb vtprius, conftituatur Quadratum abde, cu- 
ius Diametcr b d : ducaturParalicius c f , fecans Diamctrum in 
pundo G : itemq; altcra Parallclus hk per idem pundum g. 
Ac tum,cxDcmonftrationc noftra,erunt kf & ch Qiiadra- 
ta,caq;ipforum ac &: cB:vt fatis conftat cx conftrudione. 
Prxterca duo a g &: g e Supplcmcnta , funt qux fiunt cx a c 
in B c. QiFarcquumhxcquatuorperficiant totum abde Qiia- 
dratum : manifcfta cft Propofitio. 

Hxc etiam proponi potcft in harc vcrba, 

Sidf^a linea inaqudles fuerint : quod fit ex maioriin feifffitm, a^uumejl ei 
quodex minoriin feipfam cum duohus qua fiuntex excejfu in maiorem 
ejT* ex eodem in minorem^ 'Parallelogrammis, 

Scilicet ab linca cxccdat ac lineam , portione cb. Conftabit Quadratum 
maioris ab, Qi-adrato minoris ac cum co quod fit cx cb in ab (vteft inpofte- 
riorcFiguraParallelogrammum ah) , &: altcroquod fit ex eodcm c b in mino- 
rem A c , quod cft G E Paralielogrammum. 

In qiio rerum imagincm iucundc contemplari fubit. Nempc quod deeft linex 
A c, ducetur in ipfam : hoc cft, c b in a c : fed &: quod fupereft ipfi a b (id ipfum 
Tcro cft c b) ducctur in ipfam a b : ficq; cx duabus vna fiet potentia. 

THEOREMA 5, PROPOSITIO V. 

Sirefta linea fecetur in duo aequalia duoq; inaequalia: 
Reftangulum comprehenfum fub inaequalibus fe- 
gmentis totius vna cum Quadrato quod a medio 
fegmentorum, aequale eft ei quod a dimidia fit Qua- 
drato. 

Sitreftalinca a b ^qualiter diuifa in pundo c, &inxqualiter in pundo D.Di- 
co Quadratum c b , eiie xqualc ci quod fit ex a d in d b cum Quadrato c d. 

* G * Dcftribam ex c b Qiiadratum c b e f , cum Diametro 
B E : &: ducam d g ipfi b f parallclum, fccantcm Diame- 
truminpundo h, & ef in pundo g. Et pcrpunftum H 



j; 



^ H trum m pundto h, e f in puntto g. nt perpunaum H 
"nT^ ducam k m aequalem &: a^quidiftantem a b , per trigefi- 
— mamprimam Primi,fecantem b f in punfto m , &: c e in 



P*inaoL: Etconncdlam ak xquidiftantem ce. Eruntq; , per Confedarium an- 
tccedcntis, fcu pcr ca qua^ probauimus ad quadragcfimamfextamPrimi, l c &^ d m 

e 4 Qiiad 
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Qiiadrata: l g quidem linex c d : d m, lincx d b. Ec quia d h eft .-^qualis 
DB:erit ah id quod fit cx dudu ad in db. Etquia,per quadragcfimamtertiam 
X- ^ r Primi, duo Supplcmenta c h & h f funt xqualia : addito 
Parallelogrammo d m vtriq;,crit c m xqualc d f. Quum 
itaquc al fit ^cqualc c m , per trigefimamfcxtam Primi: 
erit & ipfiim xqualc d f. Gnomon igitur c b g h ^equalis 
- ^ « i> efi: A H Parallclogrammo. Scd Gnomon ipfe cum Qiia- 

drato LG, conmtuit Quadratum dimidiiE ab. Qiiarc ah Parallelogrammum & 
Quadratu Lcfimt xqualia Quadrato dimidiiE ab, Quod fiiit demonftrandum. 

THEOREMA 6, PROPOSITIO VI. 
Si refta linea in duo aequalia fecetur, alia vero ei linea ad- 
datur in continuum : quod ex tota iam compofita in 
eam quae addita eft, cum Quadrato quod fit a dimi- 
dia , a^quum eft ei quod a dimidia cum addita tan^ 
quam ab vna, fit Quadrato. 

Sitlinea ab a-qualitcr diuifainpundo c:ciq; addita b d. Dico id quod fitcx 
compofita AD in additam bd cum Quadrato dimidia: cb, cflb a:qualc Qua.- 
drato c D. ^ ' > 

Dcfcribam ex c d , Qiiadratum c d e f , cuius fit Diametcr e d. Et ducam ^ c 
^qualcm & xquidiftantcm df, qiix rccet Diametrum in pundo h. Etperipfum 
H pundum, ducam km arqualem &xquidiftantcm ad, 
fccantcm df inpunfto m, & ce inpunao l: Etcon- 
ncftam ak arquidiftantcm c l. 

lampcr Confediarium quartx huius, vtrunque Parailc- 
logrammum l g & b m cft Quadratum : hoc quidcm e< 
B D , illud vcro ex c b : &: propterca d m xqualis b d : totumq; a m Parallclotrram- 
mum, eft quod fit ex a d in b d. Quia ergo, pcr trigcfimamfcxtam Primi , a^l eft 
^quale ch : & pcr quadragefimamtertiam eiufdem, Supplcmentum ch icquale 
Supplemento h f : erit &: a l eidem h f ^quale. Qiiarc Gnomon c d g h, toti a m^ 
Parallclogrammo ^Bqualis. Scd Gnomon c d g h cum Quadrato l g , conftitfiic 
Quadratum linex c d. Quare a m Parallelogrammum cum Quadrato l g , xqua- 
lc eft Quadrato lincx c d , Quod fuit demonftrandum. 

THEOREMA 7, PROPOSITIO VII. 
Si refta linea fecetur in duas quantafcunq; partes : Qua- 
dratum quod a tota cum Quadrato quod ab vna 
partium, aequale eft ei quod bis producitur ex tota in 
ipfam partem Reftangulo, cum eo quod ex altera 
partefitQuadrato. 

Sitlinca ab, fortuito diui/a inpundo c. Dico Quadratum 
totius A B cum Quadrato b c , ^equale eflc ei quod bis fit ex a b 
in B c cum Quadrato a c. 

Defcribatur Qiiadratum totius ab, quod fit abde , cuius 
Diameter b d : ducaturq; c f ^cqualis & xquidiftans b e , fecans 
Diametrum in pundo c : & per g pundum , h k a^qualis U 
a^quidiftans ab. 

Quia 
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C)iiia i^iwr Qiiadiatum a e cunv Q^iadrato c h , cft xqualc Quadrato k f 
cum duobus ParaHclogrammis ah & c e , patct Propofitio. 

SiquismanifdHiis pcrfpicere vclic,faciat hm Paralleiogrammum arquale ha 
Parallclogrammo , vt li m iit Quadratum b g. Ac tum omnes apparebunt Propo- 
iltionispatticulx. - 



THEOREMA.8. PROPOSITIO VIII. 

- Si refta linea fecetur vrcunque: Reftangulum compre- 
henfiim quater fub tota & vno fegmentorum cum 
ep quoxl ex>altpro fegmento fit Quadrato, aequale eft 
ei quod ar tota cum priori fegmento tanquam ab vna 

;> - dbftribitui-, Quadrato. 

Rc£hilinca a^ fccctur vtcunque in pundo c. Dico id quod quatcrfiib ab & 
c 3 continctur Rx^langulum vna cum Q^iiadrato quod ex a c , xquale cfle ci quod 
cx AB &;^ c tanquamcx vnicalinea, Quadrato. \ 

Producatur. AB in d pun<^um , & fit bd arqualis q b : Et cx' a b dc(cHbatur 
Quadratum AD5F«Tum du^a Diametro de, lineisq; cg &; bh parallefofic 
a:qualibiis ipfi D f, qu:c fccent Diametrum in pundis k &: l : & per ipfa &: l. 
pundlajdudis m o 6c p r parallclis & apqualibus ipfi d a : Erit , per Confedarium 
quarta:,huips vnaquarquc Supcrficicrum c > N b m , & c p ^ quadrata. Quumq; 

. B D & B L latcra Qu^drati b m , fint xqualia c b & b l la*- 
/tcribus Parallelogrammi c L : crit &: ipfum cl Quadratura: 
:.4j O ^i^iliqi ratione l p Quadratum : ob idq-, quatuor Quadra- 
- tacomponcntia OF Quadratum jintcr fe a^qualia. Et quia 
totus Gnomon AD:GK circunftans Quadratum r g , cft, 
: pcr trigcfimamfcxtam, & quadiagcfimamtcrtiam Primi,quar 
. druplas ei quod ex A B in bd fit Redangulo , quia quadru- 
plus ad Superficiem a l : conftat Propofitio : Scilicet a t 
fumptum quatcr cum Quadrato r g , efle Qiiadrato a d e f asquale. 

De Gnomonc autein euidentiiis pcrfpiciemus , fi aduerterimus S.upcrficicm 
mutilam a D K R , efle duplam ad fuperficiem a l. Duo enim Triangula k n l &: 
LB D,tfont:2Eqqalia Quadrato c L. Idcmq-, de alterapatte; pfgk fit iudidum. 
Qj.iod nos fi ptoUxius exponcrcm^s^i^igeniuna ftMdipf^^ obrueremus potius 
quaminftrucremus. Ex cnimfiguratioijes Giiomonum eiuifmddi.funt ob 
concinnitatemi^Weclucidcnt. ''^^ ' * ' ^'-^"-^ 

Caibpanfus hoc ThcQrema propohit in haec veiiba, 

linea in du^ fHrtes fctti^ ^latcpu nd ij?ptfH ^(Mdtur reffd linea V«/ 
^efttbrum kcjudlis : 'cjuod ex tora cdmpo/jea in feipfanffief, afcfuale frn ^ 
ijsqu<€ exduHufriorislineyt tn l^f^^^^^^^^ ^^^/r^ '^'^^' 

; Wvci*6 iiS idcm recidit cuiti priorc. Eft cnim b p ipfi C t> pcrpetbo i^qualis.Secl 
tamen eiufmbdi vianet;atcs inutile!; non funt r quippt^^ ingcnium ad horum 
"Tf^hcpfcmati^m pna^in^ 56 yibm inftrudtius rcddant.-Ncque incommode fcccrit qui 
* ih' Prbpofidotiifeu^ Gea^m libri variandis , immo 

^^tii^<iXcogM(iyi^cxetcu^nD muhas adfcribere poflemus. Sed 

priuatim a Gcomctra funtexaminandx , rtoh intcr rcliquas coUocanda:. T;cdio- 
^^'i^ft^dVim Thebf^^ congerere qua: cumNumeris communicant. Eamq-, 
'<>^ caaiim ncc^fitic^ iudic^d, baiicii Mt contcntus Euclides. 
liii ' T H E O 



38 ELEMENT. EVCLIDIS 

THEOREMA 9> PROPOSITIO IX. 

Si refta linea in duo aequalia duoq; inaequalia diuidatur: 
qua? ab in^qualibus totius fegmentis fiunt Quadra- 
ta,dupla funt eius quod a dimidia cum co quod a me- 
dio fegmentorum fit Quadrato. 

Sitlinca ab diuifa cTqualitcr in pundo c, & inxqualitcr in d. Dicoduo Qua- 
drata qux cx a d & d b , dupla cfle duorum qux cx a c & c d , Quadratorum. 

Supcrpundum c crigo pcrpendicularcm ce, asqualcm vtrique ac &: cb:Ec 
conncdlo e a & e b. Eruntq-, , pcr quintam &: trigefimamfccundam Primi,duo an- 
guii A &: B fcmircdi : &: vterque qui ad e , fcmiredus : /icq-, totus t rc6fcus. Erigo 
itaque df pcrpcndicularcm fuper AB,fccantcm eb in punao F.Eterit,pcr 
candcm trigc(imamfccundam,angulus bfd fcmiredus : quaproptcr db &DFla- 
tcra, pcr fextam Primi, aqualia. lam a punfto f duco f g 
^quidiftantcm , ob idq; a^qualcm c D. Er crit , pcr fecun- 
dam partcm vigefim^nona? , & pcr- trigcfimamfccundam 
Primi, vtcrque angukis qui ad g jrcdus , & angulus e f g 
femircdus : cll cnim f e g (cmiredus. Quaproptcr E i 
&: FG latCTa,pcrfextamPriTni,scquaIia.Tandcmconneao af. Er quoniam Qiii. 
•dratum e f , per quadragcfimamfcptimam Primi,a!qualc eft Qiiadratis duarum e (t 
6r G F :ipfum critiluplum ad Qiradratuni g f : ob idq; ad Qiiadrittirm c d. Eade^ 
tatione crit Qi/adratum e a duplum ad Quadratum a c. Qyumq; Quadratum 
AF fif «qualc Quadratis A£ 6^ Er, per candem : ipfuni cric duplum ad Qua- 
drata a c & c d. Scd & idcm Quadratum A^ a?qualc eft Qiiadratis a d & d p. 
Et Quadrata igitur a D & d f <JupIil fuftt ad Quadjiata A t ■ c d. Et quia Quk- 
^ratum DB cftarqualeQuadrato d f : crunt 4tto Quadrata ad & DB,dupla ^d 
duo A c &: c D , Quod 

crat^iernonftrandiim.' • 
I N H A c contucri licer quantam vim liabQanc Rc6ttim & yEqualc, Qiiatubr 
^nim Triangulis Ifofcdibus Rcaangulis , td eft/cx qua^uor Scmiquadratis , tota 
nititurpiobatio. ' : oi;,. ? - » i « k /v:;^ ; ; 




^ ^H^O%EUk lo, P'R OjF^ O S I T I O X- 



X 



Si refta linea fecctur in duo aec|uaKa , apporiatur autem 
eialia ih ddftt&^^ 

quodq;' ex appofita amBo fiunt C^adrafa, dupla funtj;"|;'^^ 
amborum , eius fcilicet quodex dimidiaeiusq; quodo 
, ex dimidia cum appofita^ > . i ^vw^ * 

Sit J:e£ba linca ab a-qualiter diuila in pundo 0 : ciq; in contimiumappojGta bd. 
Dico id quod fit cx A D Q^adratum cum C^adrato quod cx b d, clupliim eife 
eius quod ex A c cum co quod ex c D Quadrato. 

Erigo CE perpcndicuiarem fupcr ab , & xqualemvtriquclinearum Afc'& cb: 
Etconneao ae, & 5 9. Erit^; , pcrquintam &nigefimanifc,cw4aniPrimi?yterquc 
angulus A iS^ .B J iiem vteKque qui ad e , fcmiredus : jtotusqj fcdus. 

,A ,punao itaque e., ^MCo je e sBqu/ilem & csrquidt- 
llantcm c d : cohncdp f d,, quaiix,.protrahp doncf 
concqrrac cum line^j 5B:.f>CQtta^4>44rpuindy|z^ ^^ii.Tuni 
o.. nnedo .ag.-. '.-/.-ifii. ^ . i 'rw/ y ...^,,^,.; _ 

Etquiaangulus Ecn cfl;rc<3:us;:crit,pcr vltimaparrc 
yigefimsnonae Primi , anguius c e f reftus. Quiiqi igi.- 

tur 
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turangulus ceb fit fcmiredus : crit 5^ feg femircdus. Qjjum^; fd, pcrtrigc- 
fimamtertiam Primi , fit xquidiftans e c : erit, per trigefimamquartam eiufclem,an- 
gulus qui ad f , redus : ficq, angulus e g f , per trigefimamfecundam > femiredus: 
quia FEG femircdus. Et, pcr eandem , angulus dbg fcmiredus ; quum angulus 
B D G > pcr decimamtcrtiam ciufdcm , fit rcftus. Duo igitur latcra e f &: f g , per 
fcxtam ciufdcm, fiint a:qualia : itidcmq; duo b d & d g rEqualia.Qjuapropter Qua- 
dratum e g , pcr quadragcfimamfeptimam Primi , duplum ell ad Qjiadratum e f: 
ob id > & ad QjLiadratum c d. Quadratum itcm a e , pcr eandcm , duplum eft ad 
Q^uadratum a c. Q^uumq-, Quadratum a g , per candem , fit xqualc duobus Qj^a- 
dratis A E & E G , fimiiitcr &:duobus Quadratis a d &: d g : fitq-, Quadratum d g 
2cqualc Quadrato b d : cruntduo Quadrata ad & d g (cafiint ad & b d) dupla 
duobus Q^adratis a c c d , Quod fuit dcmonftrandum. 
" A L 1 T E R. Sit linca A B bifariam diuifii in c , ciq; in continuum adiunda b d. 
Dico Qjjadratum quod cx a d cum Qiiadrato quod cx b d , duplum cflb ad vtrun- 
quc, &:quodcx ac & quodex cd fit Quadratum. 

. Ex tota A D dcfcribo Qjiadratum a d e f. Et fupcr dimidia a c dcfoibo Qua- 
dratum a c g h : protradisq; gh &: ch ad (cftioncs duorum latcrum e f & d f, 
dcfcribo a l k f : quod crit Qjiadratum ipfius c d : vt conftat dutJa Diamctro 
a H F,cx Confcdario quartx huius & cx trigcfimaquarta Primi : cft cnim k f xqnZ' 
tc c D. Fad:is ctiam h m & h N vtriquc a c &: c b ^cqualibus , protraho m o &: 
NP^fcfcfcindcntcsadrcdosanguIosinpundo Quarum vtraquc fccct latera 
QjLiadrati ADEFino&:p pundis. 

lam vcro nihil attinct probarc h cfle Qj.iadratum ipfius a c , quum fit Qua- 
dratum c b : ficut qj- Quadratum ipfius b d : ncquc H p Parallclogrammum, 
a:quafc cfle vtriquc Supplemcntorum e h &: h d : quum h o fit cis communitcr 
X 9i 0 t xquale : Dcniquc N o & qj^ Supplcmenta cflc .-Equalia. 

' ^ Atque ctiam manifefta funt hasc cx ipfa Figurar fpccic : pro- 
ptcrca quod omnes anguh' qui circa Diamctrum , funt fcmi- 
redi &: latcra a:qualia. Diligcntcr itaquc aducrtcntcs qui- 
bus p.irribus componatur Qj^adratum n f , quod eft cx c d; 
fic ratiocinabimur. Qiium tptum d e Qiiadratum intcgre- 
tur duobus a h & h f Quadratis &: duobus Supplcmentis 
p H & H D : probandum nobis cft , hxc ipfa Suppfcmenta 
cum Qj.iadrato Q^(quod cft cx bd) efle cxqualia duobus ipfis ah 6i hf Qua- 
dratis. Tum cnimprobaucrimus \ixc duo Quadrata ah & hf bis fumpta,toti 
Quadrato de cumQjuadrato qj cflearqualia^quQdinitiofufcepimus. Sicautem 
crit Demonftratio. 

Supplcmcntum eh acquale eft Parallclogrammo h p : Et Quadratum ah cum 
Supplcmento minori n o, asquum cft altcri Supplemcnto h d , per primam ani- 
ini Notionem, totics fumptam quoties opus fucrit. Duo igitur Supplcmcnta e H &: 
H D , funt xqualia Quadrato kh tc Gnomoni k h l Q^Si crgo ad vtrunque acce- 
dat Quadracam Qj,:cruntduo Supplemcnra eh & hd cumQuadrato q^, 
asqualia Qji^iadrato a h , Gnomoni k h l q^&: Quadrato q£. Sed hxc tria con- 
ftituuntduoQuadrata ah & hf. Sunt igitur duo Supplemcnta eh & hd cum 
Quadrato QJ > arqualia duobus Q^adratis a h 5c h f , Quod erat fccundarium. 
Quare duo Q^adrata ah & hf bis fumpta , toti Quadrato de cum Q^adrato 
^ funt ^equalia, Quod erat probandum. 

HiE c Demonftratiolongiorem quidem habet dcduftioncm , fcd nihilominus 
^cutatn : Quam nos cx Figura Gnomonica vcnati fumus : Ex qua huiufce libti Sc- 
^"^di,imm6 totius fcre Geometriaj Demonftrationcs infigniorcs hauriuntun 

PROB 
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ELEMENT. EVCLIDIS 
PROBLEMA I, PROPOSITIO XI. 

Datam reftam Hneam fic fecare.vt quod ex tota 8c alte- 
ro fegmentorum fit Reftangulum , aequale fit ei 
quod ex altero fegmento fit Quadrato. 

Sirlinca a3 ficciiuidenda>vtquodex totain vnum rcgmentoium fict Redah* 
gulum,xqualc fit ci quod ex altcro fegmento fiet Qj..adrato. 

D»i(cribo cx AB,Qi;adratum ABCD. Cuiuslatus bd diuido per ajqualia in e 
conncdo a E : Et prorraho e b ad f pundum,vt fit e f sequalis a e : Et cx b f , por- 
tionc extcriori,dercribo Quadratum b f g h : vt b h latus rcfcdum fit cx a b. Dico 
A B fic fcdam cflc in pundo h , vt quod fit ex a b in a h , xquale fit Qradrato quod 
cxhb. 

Protraho c h ad k , pundum lateris c d , :rqualcm &C xquidiftantcm a c : Eritq; 
HC Rcdlangulum cx ah in a b : quod probabitur xquale bfgh Quadrato. 

Quoniam enim linea b d diui/a eft per .xqualid in e , atquc 
cidcm addita linca b f : crit, pcr fcxtam huius, quod fit cx d f 
in B F cum Quadrato e b , requale Quadrato e f : quapropter 
& Qi"adrato e a : ob idq; , pcr quadragcfimamfcptimam Pri- 
mijQtadratis AB & e b. Ablato igitur vtrinquc Qj_:adrato e b, 
crit quod fit cx d f in b f (quod eft Parallelogrammum f k) 
jcquale Q^i.adrato linca: a b. Dempto igitur vtrinquc Parallclogrammo b k , fijpcr- 
erit Qi^adratum bg arquale Parallclogrammo h c , Qi:od fuit dcmonftrandum. 

Observabimvs hoc Problema ncquaquam , vt cretcras huius Sccundi Li- 
bri Propofitioncs , ad Numcros rcduci pofle. Qi um cnim pofucrirhus latus d b (id 
crt A b) atquc in duo acqualia diuifcrimus,vt in e pundo ; linca a e fiipcrucnicns ra- 
tioncm conturbat ; hoc eftjnullam habcc rationcm ad latus a b nominatamiob idq; 
pcr Numcros minime cxplicabilcm. Nam quum QjLiadratum ipfius ae fitxqualc 
duobus QiMdratis ab &: e b , pcr quadragcfimamfcptimam Piimi : &: e b fit dimi- 
dium A B : erit ipfum a e irrationale. Vt enim duo Qj.adrari Numcri xquales Qira- 
dratum Numcrum iiindi efiiccre non pofliint i ira nec duo QT adrati Numcri Qiia- 
dratum Numcrum cfficicnt, quorum altcr fit Qi-adratum dimidix radicis alterius. 

Id nos cxcmplo notum facicmus. Qiiadra 8 , fiunt 6 4 : hxc gcminata nunquam 
QjLiadratum Numcrum conftirucnt.Tta,diuidantur 8 in duo sequalia , ficnt 4. Certe 
Qi^adrata duoruni 8 6: 4 , qux (unt 6 16, Quadratum Numerum eflUccrc non 
poflbnt : faciunt cnim 8 o. Hoc vcro cflct ncccflarium,vt hoc Problcma m Numeris 
locum habcrct. At vcro pcr Numcros Irrationalcs figurabitur in hunc modum. ' 

Sint 8 fic diuidcnda , vt quod ex toto in alteram fiet partium , xquale fit ei quod 
ex reliqua partc fiet Q uadrato. 

Duco 8in fe.fiunt 4,hoccft,Qiiadratum a b c D.Diuido 8 in duo ajqualia,fiunc 
4, vt D E aut e b linca.Duco 4 in fcfiunt : hxc addo ad ^4 , proueniunt 8 o : quo- 
rum radix eft 8 o. Ea eft linca a e feu e f , per quadragefimamfcprimam Primi. 
Qiium itaqucE F fit y^8o,&:E Bfit 4 : eritBF,y^ 8 o m 4. Ac tantacritBH.Sed ah 
crit 8 m 80 m 4 : hoc eftj 11 m 8 o. lam u m 8 o , duda in 8, tantundem ct 
ficiunt quantum 80 m 4 in (e duda, ficut vult hxc vndecima. H^ec vero in fe- 
cundo noilrx Algebrse volumine abunde cxplicauimus : quam nos propcdiem,De6 
iuuante, latinam faciemus, 

Atque has omnes SecundiLibri Proppfitiones Campanus Numcris accommo- 
dat, fub Dccimamfextam Noni, hanc tamen vndecimam omnino a Numeris cxclu- 
dic. Neque intcrnn de Irrationahbus verbum vUum facit. 

T H E O 
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THEOREMA ii, PROPOSITIO XII. 

In Amblygoniis Triangulis, quod a latere obtufum an- 
gulum fubtendente fit Quadratum , tanto maius eft 
duorum reliquorum Quadratis quantum eft id quod 
continetur bis fub vno horum,& eo quod ipfi adiun- 
gitur in quod perpendicularis cadit, augmento. 

Sit Triangulum ABCCuius angulus a obtufus. Et protrafto laterc ba inter- 
minate, ducatur, per duodecimam Primi,a pundo c ad protradam, perpendicula- 
ris c D vt fit a d augmentum lateris b a. Dico Quadratum lateris b c , tanto ma- 
ius cfTc Qiiadratis duorum b a & ac laterum , quantum eftid quod bis continc- 
^ tur fub B A &: a d , Redangulum : fciIicet,Quadratum b c 

sequalc efle Quadratis b a & a c cum eo quod bis fit ex 




B A m A D. 

Ell enim , pcr quartam huius , Quadratum b d xquale 

^ c Quadratis duorum b a a d & ei quod bis fub ipfis b a 

&: ad continetur , Redangulo. Et quia Quadratum bc, per quadragefimam- 
feptimam Primi , eft xquale duobus b d &: c d : erit idem b c Quadratum aiqualc 
tribus Quadratis ba, ad, &: dc & ei quod bis fub ba & ad continetur Rc- 
6tangulo. At, per eandcm, Quadratum a c , arqualc eft Quadratis a d &: d c. Ell 
igitur Quadratum bc sequale Quadratis ba &: ac & ci quod bis fub ba & ad 
comprehenditur, Redangulo, Quod fuit dcmonftrandum. 

THEOREMA ii, PROPOSITIO XIII. 

In Triangulis , quod ex latere alterum acutorum angu- 
lorum fubtendente fitQuadratum, tantominuseft 
duorum reliquorum laterum Quadratis , quantum 
eft id quod bis contxnetur fub illo in quod perpen- 
dicularis introrsum cadit 8c ea ipfius parte quae per- 
pendicularianguloq; acuto interiacet. 

Quod Euclides de Triangulis Oxygonijs propofuit , nos cum Campano ad 
omniaTrianguIaampUauimus. Triangula cnim omnia duos , minimum , habcnc 
acutos angulos. 

Si itaque fuerit Oxygonium , a quolibct angulorum demittatur perpendicularis, 
Si vero Orthogonium aut Amblygonium , demittenda erit ab angulo redo aut ab 
obtufo : in id latus fciUcct quod duobus acutis angulis interiacct : qua^ omnmo in- 
tra Triangulum cadet,vt demonftrauimus ad vigefimam Primi. Ac tum huius 
Theorcmatis Demonftratio tres Triangulorum fpecies gcneratim compleaetur. 

SitigiturTrianguIum a b c , cuius duo anguU b 6^ c acuti , quantufcunquc fit 
angulus A.AbanguIo a, demitto perpcndicularem ad m latus b c. Dico Qua- 
dratum lateris a b , tanto minus c& Quadratis duorum laterum a c & b c , quan 
tumeftduplumeius quodfit ex toto bc in partem dc. Vel etiam Quadratum 
A c > tanto minus efle Quadratis duorum a b & b c , quan- 
tum cft duplum eius quod fit cx c b in b d. 

Quadratum enim a c , per quadragcfimam(eptimam 
Primi , jequalc eft duobus Quadratis a d & d c : Et Qua- 
dratum b c , per feptimam huius , cum Quadrato d c , 

f jequalc 
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arquale eft Quadrato b d cum co quod bis fit cx b c in d c. 

Tria igitur Quadrata a c , b c , d c , a:qua!ia fimt 
tribus Quadratis a d , d c, &: b d cum eo quod bis fit cx b c 
in D c. Communc aufcratur Quadratum d c : Erunt duo 
Quadi-ata a c &: b c , ^equalia duobus Quadratis a d &: b d 
cumeoquodbisfitcx b c in d c. At Quadratum ab arquale c/l duobus Qua- 
dratis ad &: b d. Qi/are idipfum ab Quadratum , tanto minus critduobus ac 
bc, quantum cft duplum cius quod fit cx bc in dc, Quod cratprobandum. 
Htc Dcmonftratio , quam ab illa communi aliquantum variauimus , direda eft. 
ytftimatio enim vtraque ponitur : vt a maiori auferatur minus. 

Similiargumcntandirationcprobabitur Qiiadratum latcris ac, tantominus 
cffe Quadratis duorum ab & bc, quantum ell duplum cius quodfit ex cb in 
D B , Rcdanguli. 

PROBLEMAz, PROPOSITIO XIIII. 
Dato Reftilineo aequale Quadratum defcribere. 

Sit datum Reailincum a b c d , cui xquale Quadratum defcribendum fir.Con- 
ftituo Parallelogrammum Redangulum e f c h , a^qualc ipfi ab c d Rcdilinco, 
pcrquadragefimamquintamPrimi. Cuius fi latcra fucrint xqualia , id ipfum cric 
qualc voluimus. Sin minus , continuabo vnum latcrum ipfius , vt h c , ad pundtum 
K:&ponam gk .Tqualem lateri f g. Diuid.importmodum totam hk bifariam,in 

pun6to L. Atquein ipfo l pofito Ccntro , dcfcri- 
bam fupcr lincam h k , Scmlcirculum h m k : Et 
protraham f g latus , doncc fccct Scmicirculum 
in pundo m. Dico Quadratum lincar g m cfle 
a^quale Reclilinco a b c d. 

Conncdam l m. Et quia linea h k di.uifi eft 
xqualitcr in l , & inxqualicer in o : crir>pcr quin- 
tam huius , quod fit cx h g in g k cum Quadra- 
to G L , ^quale Quadrato l k : ob id , Quadrato l m ; quapropter & duobus 
Quadratis l g &: g m , per quadragefimamfeptimamPrimi. Dcmpto crgo vtrin- 
que Quadrato l g : erit quod fit ex H g in g k (id vero eft Parallclogrammum e g) 
jrqualc Quadrato g m. Quare U Quadratum c m xquale Reaiiineo a b c d , 
Quod facicndum fuit. 

H o c . etiam loco adderc placuit ex Campano, Compendium inueniendi latc- 
xis Tcrragonici : ad cas Figuras^ quas vocantlrrcgularcs , xquandas. 

Sit Figura quxpiam anormis , a b c d , quatuor latcrum : Ql]x in terna Triancru- 

larcfoluetur ABc, AEc,&: ECD. ^ 

Hxc tria, fecundumdodrinamhuiusjredu- 
co ad tria Quadrata : quorum latcra fint, vcrbi 
gratia, f g , f h , &: h k. Tum fiatuo f g & f h 
ad angulum reaum f : &: conncdo c h : /uper 
quam crigo H k , itidcm ad angulum re61:um 
G H K : Et connedo g k. Et crit g k latus Tetragoni quxfiti : vt fatis manifeftum 
cft ex Propofitione illa quadragefimajfeptima Primi. 

In Figuris autem ReguLaribus,qu^in Triangula xqualia refoIuutur,compendium 
multo prompdus eft.Expcditc enim ad vnum Paralleiogrammum Redangulum rc^ 
ducuntur, & indc ad Quadratum. 

A L I T E R. Conucrtantur finguladm Triangula in Parallelogramma Rcdangu- 
la , qu^ vnumParallclogrammum cfficianr. Vcrbi gratia , rcducatur Triancrulum 
ABC adParallelogrammum fghk Reaangulum,;per quadragcfimamfecundam 

Primi. 
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Primi. Tum fiiper Ifnca hk con/lituatur Pa- 
rallclogrammum itidem Redangulum hk l m, 
a^quale Triangulo a c e , per quadragefimam- 
quarram eiufdem. Demiim, per candem, fuper 
linea l m conftituatur Parallelogrammum l m n o , arqualeTriangulo c d e. 

Eritq-, F G N o vnum Parallelogrammum , per quadragefimamquintam Primi: 
atque xquale toti Figurx Redilinea; a b c d e. Quod,per hanc vltimam,conuertcs 
in Quadratum. 



Lihri Secmdi Cjeometncorum Slementorunu 
F I N I S. 
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DEFINITIONES. 

Equales Circuli , funt quorum Diametri funt 
aequales : vel quorum quae ex Centro lineoe, 
funt aequales. 

Qufiim Circuli periphcria infinitatem pras fe fcrat,Cirouli dimcn- 
fio a Peripheria non pctitur, fcd a linea redla, nempc aDiamctro. 

Hxc vero Dcfinitio cx Cc clara cft. Nam quum Diamctri per Circulorum Centra 
cducantur, &: dimidium orbium femper fubtendant : fi fint ipfe xqualcs, ab ijfdem 
quoquc dimidia xqualia fubtcndi par cft. Quorum vcro dimidia funt xqualia , ea 
inter fe funt sequalia. 

Vt,^qualcs quidem funt aSCb Circuli,ob qqua- 
litatem Diamttrorum : maiores autem c Circulo: 
quum minor fit huius Dimctiens.Sed & arquc figni- 
ficans cft dz manifcfta altcrapars Dcfinitionis , vcl 
cx ca,quam in Principiis Libri Primi pofuimiis , Circuli Definitionc. 
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Contingere Circulum refta linea dicitur , quae Cir- 
culo incumbens in vtranq^ partem 
eiecla, Circulum non fecat. 




Circulum a , linca b c contingit in d punfto. Scd 
Circulum b , linca c d fecat in e & f pundis. 

5 Circuli fefe contingere dicuntur , quorum Periphe- 

ri^ fefe tangentes , inter fe 
nonfecant. 




Duo Circuli a & b fefe contingunt in c. 
Duo vero e & f , fecant alter altcrum in g & h pundis. 

4 Aequaliter diftare a Centro , linea? dicuntur , quum 
a Centro ad ipfas dufta? perpendiculares funt 
a^quales. Remotior autem a Centro linea , in 
quam maior perpen dicularis cadit. 

Vtin 
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Vt in Circulo ab c D , duar lincar a b & c d .rqualitcr 
diftant ab e Centro : proptcrea quod dux e f &: e g 
pcrpcndicularcsjfunt sequalcs. At in Circulo h k l m, 
rcmotior cft h k a Centro n quam fit l m. Eft cnim 
N o ipfa N p maior. 

5 Seftio Circuli,eft Figura comprehenfa fub refla linea 
8c peripheriaeportione. 

Figura a b c, quam conftituunt a c rcaa& ab c portio pc- 
riphcrix : Itcm d b e , quam conftituunt d e reda & d b e por- 
tio eiufdem,Sc6tiones funt CircuIi.Rc£t« vcro ac & de , Chor- 
dx vulgo dicuntur : ficut curux a b c &: d b E , Arcus. Scd f b g 
figura,proprio nominc Scmicirculus vocatur : &: f g , Diametcr. 

6 Angulus feftionis , eft qui fub refta linea 8c Circuli 

peripheria comprehenditur. 
In poftcrioribus Figuris, Anguli d , a , e , & c, Seftionis dicuntur. 

7 In feftione angulus confiftit , quem efficiunt duae li- 

nea? , d fubtenfaebafis finibus ad punftum aliquod 
peripheriae feftionis concurrentes. 

^^""'^ Angulus A B c , qui fit a duabus a b &: b c redis , qux cxeuntcs 

vyN. ^ a duobus terminis a c fubtenf^ a c , ad pundum b cocunt : in 

^"^V fcd:ioneconfiftit.Qu6dfianguIum b abfquc bafi a c : hoc eft,finc 

^ Trianguli confidcrationc accipias : is in pcripheria effe dicctur. 

8 Seftor Circuli , eft Figura comprehenfa fub hneis 
reftis quae a duobus peripheriae punftis edu- 
ftae : ad Centrum conueniunt. 

Dux lineaf ab & c b , a duobus punftis a 8r c periphcrix,ad 
Centrum b concurrcntes , Circuli Scdorcm a c b conftituunt. 

9 Similes Seftiones Circuli , dicuntur quae angulos 

3equos fufcipiut: vel in quibus anguli funt aequales. 

* Vt, fi angulus redilincus b , Sedionis a b c , arqualis fit 

(/ //\\ ^^g"'^ ^> Scftionis D E F : dux Circuli Sedioncs a b c & 

jj^ -^c — -^^ DEF dicenturSimiles. 

A E Qjr A L E « vcro Sedioncs non dcfinit : quia carum infinitx fiint defcriptio- 
nes. PoflUnt enim fub in^Bqualibus redis lincis xquales Sediones conftitui , fed in 
Circulis inxqualibus ; quum ex omni Circulo poOit intelligi pars abfcindi , parti al- 
terius Circuli ajqualis. Sed qu^ asquales funt rcdis lineis cequalibus continentur, 
:rqualcs omnino habent peripherias. Diuifisqj redis lincis 
bifariam, pcrpcndiculares ad pcripheriam ercda^, ^equalcs 
funt.Vt dux Sediones ab c & d E f, fub lincis a c & d f 
F xquaIibusconftitutx,fifintajquaIes,dua^q; ac & df di- 
^idanturbifariaminpundisG &:H:eruntquoquedu^perpendiculares bg & eh 
^equales. Quod nos prxmittcndum duximus , dcmonftranda^ vigefimasfecund^ &: 
^igcfimartertix huius gratia : quum fignificantior Definitio dari non poflit Scdio- 
'^^"^ ^qualium. Nam fi in Circulis xqualibus , quselibet punda vtriufque ^quali- 
ter diftant a linea fubtenfa, nulla cft ina^qualitasportionum. 

f 5 l^KO 
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ROBLEMA PRIMVM, 
PROPOSITIO PRIMA. 





Ati Circuli Centrum inuenii^e. 

Sit datus Circulus a b c, cuius Ccntrum fit inucnicndum.' 
In ipfo Circulo duco lincam fortuitam a c : quam diuido xqualitcr; 

pcr Dccimam Primi , in pundo d : A quo cxcito pcrpcndicularcm 

D B , pcr vndccimam ciufdcm : qu^ vtrinquc protraaa,peripheriam attingat in pun- 
Ctis B &: E. Hanc etiam b e diuido ^qualiter in punfto f. Dico pundlum f cffc Cen- 
trumCirculi. 

Nam fi in F non cft Ccntrupi , non crit in pundo alio lincc-e e b , vt in g : Effent 
cnim a Centro adperipheriam dux g b & g e inxquales. Erit ergo extra e b lineam: 
fitq; , fi poflit, in H pundo. Et conncdantur h a , h c , & h d: 
vt fiat Triangulum h a c , diuifum in duo Triangula h a d & 
H c D. Et quia duo latcra h a & h d , Trianguli h a d , func 
arqualia duobus latcribus h c & h d , Trianguli h c d , & bafis 
A D bafi D c arqualis : erit,pcr odauam Primi,angulus a d H 
aiqualis angulo c d h : quapropter vtcrq; rcdus^pcr dccimam 
pcfinitionem Primi.Atangulus ADBpofituscftrcdus : Eric 
igitur angulus a d b ipfi a d h a'qualis,pars toti, contra animi 
fcnfum. Non cft igitur Centrum in h punfto.Sed nec vfpiam alibi inucnictur quam 
in F pundo, Quod crat oftcndcndum. 

V I D E s cx Rcdo & ^quo ^ pundum omnium maxime momcntancum pcr- 
ucftigari. In quo rationi conuenicns crat , vt linca e B in vtranquc partcm xqualiter 
(vt indicat perpcndiculum) indinata , Circulum diuiderct pcr mcdium : atq ob id, 
Centrum m fe contmerct. Scd quoniam id rcpriefentabatur tantum,non conftabat: 
ad abfurdum pcrducitur qui aducrfatur, Vt in Circulo Afiirmatio Ncgatioq; conue- 
niant : ficut in Vniucrfo Adio & Priuatio,Gcncratio & Corruptio. Ac brcuiter con- 
trariis omnia conftant & pcrficiuntur. Ccntri igitur inucftigatio , vcritatis conquifi- 
tioncm graphicc cxponit : qux quum vna fit, atq; in mcdio pofita : tamcn inucntu 
longe difEcilIima,pcr controucrfias clucefcit : ac non nifi bono &: ^quo obfcquitur. 

ConpBarium. 

Si in Circulo refta linea reftam lineam ^equaliter 8c ad 
angulos reftos diuidat : in diuidente eft Gentrum 
Circuli. 

Hoc vcro fatis patct ex Demonftratione iam pofita. Si igitur dux lincic in Citcu-' 
lo igqualitcr fccent altcra alteram : Centrum in pundo fcdlionis fitum erit. Quod 
umen pofterius probabitur. 

THEOREMA i, PROPOSITIO IL 
Si ad duo punfta peripheria? refta linea applicata fuerit: 
ipfa intra Circulum tranfit. 

Sint duo pun^a a & b , in pcriphcria Circuli a b , cuius Centrum c. Dico non 
poflTc cducilinfem rcdam ab a ad b , quin fccet Circulum. Alioqui , tranfeat extra 
Circulum, vt linca a d b : qu^e fit rcda, fi fieri poflTit. Et coxmeaantur c a &: c b : vc 

fit icdi^ 
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fit rc6ta A D B , bafis Tiianguli c a b. Eruntq, , per quintam 
Primi , duo anguli c ab & c b a arquales. Tum a Centro c 
ducatur reda c d , qu^e fecet peripheriam in pun61:o e. Et 
erit,perdecimamfextamPrimi,angulus adc maior angulo 
c B D : ob idq-, maior angulo c a d : ac propterea latus a c ,pcr 
decimamodlauam eiufdem , maius latere cd. Etquialatus 
c E xqualc eft latcii c A : erit c e maius c d , pars toto , quod 
eft abfiirdu.Qiiare linca a d b non tranfibit, vt rcda fit, cxtra 
Circulum : fcd fccabit ipfum, Quod crat probandum. 
H c Propofitio tacite confequcbatur ad Definitioncm Seftionis Circuli : qua: 
omni arcui redam fubtenfam tribuit:Subtcnfa autcm intra Circulum cxiftentc,nulla 
alia cxtra Circuhi rccta,in cadc pundla tcrminabitur , nc duar rcda: fupcrficie coclu- 
dant.Itcm U ex linca cotingcntc Circulum. Nam fiqua rcda linea cft qua: cotingat 
Circulu:ipfa crit f g : qux vtrinq; cduda attingct hnca a d B,vt in pilftis f &: g : Sicq; 
rurfus dux lincie rcdx cocludcnt fupcrficicm,c6traPrincipiu.Et tame fuit propone* 
dum 6^ demonftrandu,nc in fcqucntibus cogercmur cotradidiones fepius cxcipere, 

THEOREMA i, P R O P O S I T I O IIL 

In Circulo , fi re£la linea per Centrum duftareftam li- 
neam extra Centru duftam bifariam fecuerit : ipfam 
quoque ad angulos reftos diuidetiEt fi ad angulos re- 
ftos diuiferitjipfam etiam ad angulos reftos fecabit. 

Sit Circulus a b c : in quo linca d e pcr Ccntrum duda , lineam a b extra Ccn-^ 
trum dudam fccet bifariam in punao f. Dico angulos qui ad f , cfle redlios : Contri 
ctia,fianguhquiad f red:i,Iinca ab bifariadiuidiinFpunfto. 

Conncdam e a & e b. Eruntq; duo latcra e a & e F,Triati 
guh E A F xquaha duobus e b &: e f , Trianguli e b f : bafis 
vero AF bafi fb , ex pofitionc,xqualis.Quare,pcr odauam 
Primi,angulus f vnius,xqualis angulo f akeiius:&: propterea 
redli, Qiiod eft prius. 

lam vtcrqj angulus qui ad F , ponatur reftus.Et conftat , ex 
quinta Primi,duos angulos a & b cflc a!quales:quum fint duo 
latera e a & e b arquaha. Quare in duobus Trianguhs e a f &: e b f , erunt, per vige- 
fimamfcxtam Primi,duo latera a f f b xqualia, Quod erat dcmonfl:randum. 

THEOREMA 3> PROPOSITIO IIII. 
Si duse reftse line^ fe in Circulo fecantes , per Centrum 
non tranfierint : neque fe bifariam fecabunt. 

Sit Circulus A b c D , cuius Centrum E : in quo du^ linex a c &: b d fecent inter fe 
in pundo f : quarum neutra , vel etiam altera tantum, per Centrum tranfcat : Dico 
ipfas fe mutuo non per xqualia fecare. Nam fi fic altera vtranque per xqualia feca- 
re pofljt:fit prius vt ncutra per Centrum tranfcat. A Ccntro e 
ducam hncam e f. Eritq-, , per priorcm partem antecedentis, 
vnufquifque angulorum efa,efb,efc,&:efd> redus, 
Quod ficri non poteft, ne pars fit toti xquahs. 

Si vero altera tantum illarum , vt b d , pcr Centrum tran- 
ficrit : dico fic quoque ipfas fe non bifariam fecare. Nam,per 
priorem partem antccedcntis,BD pcrCcntrum tranfiens,di- 
uidcnsqi a c per xquaha , diuidet candem ad angulos reclos. 

f 4 Etquia 
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Et quia A c diuidit ipfam b d xqualitcr : ipfa pcr Ccntrumnanfibit, cx Confeaa: 
rio primx huius, Qiiod cft contra pofitioncm. Quarc a b & c d non fc per jeqHa- 
lia fecant, Quod erat dcmonftrandum. 

THEOREMA 4, PROPOSITIO V. 
Circulorum fe mutuo fecantium non eft idem Centrum. 

SintduoCirculi abc & adb, fccantesfe inpunftis a 
& B. DicocorumnoneflevnumCentrum. 

NamfivnumpoffitelTcfitipfum e punftum.-Etducatur 
hnea E a : ac mox linea e c : qu.T fecet a c b peripheriam in 
punfto c: & adb alteram periphcriam in f. Eruntq;,pcr 
Centri Definitionem, e a & e f xqualcs : fed & e a & e c 
a:quales.(^uare quum amba: E f & e c fint cequales ipfi e a, 
crunt & ipfe inter fe xquales , Qi-od cflc non poteft. Non 
Jgitur E , fcd ncc vllum aliud punftum, crit vtriufoue Ccn- 
trum, Quoderatprobandum. 

TiHEOREMA 5, PROPOSITIO VI. 
Circulorum fe contingentium non eft idem Centrum. 

SintduoCircuIi aba & aca, fe contingenics in pun- 
tto A. Dico corum non eflc idcm Centrum. 

Sienimidempofl]tcflc,fitipfum d: Etducantur da & 
D B c lincx. Eritq; , pcr dcfinitionem Centri & Circuli.vtraq- 
mearum d b & d c xquales ipfi d a. QuaproptetD b xqua- 
hs D c , Qiiod efle non poteft. 

r n- ^'5^"'°'^"™''"° ^^'"^ extrinfccus tangcntium fatis conftat 
diucrfa cfle Centra : quum Centrum fit in mcdio fui Circuli. 

THEOREMA 6, PROPOSITIO VII. 
Si in Diametro Circuli punftum fignetur aliud a Cen- 
tro, & ab ipfo ad peripheriam plures educatur line^: 
maximaeritin qua Centrum,minima verd qu^Dia- 
metrum perficit. Sed qu^ Centro propiores funt, 
caetens longiores. Duse autem duntaxat reftae line^ 
«quales ab ipfo punfto ad peripheriam exibunt. 
Sit Circulus A b c D , cuius Centrum e , Diameter vcro a e d : in qua fignetur 
pundum F inter e &: d. Etabipfo f cducantur Iine.-c fb, fc, & fg dJofa 
cfl"emaximamlinearum,minimamvcr6 f d : Aliaru autem, f b ipfa fc maiorem- 
& F c ipfa F G. Dico etiam duas tantum lineas rcdas xqua- 
les educi poflb vtrinque ab f pundo ad pcripheriam. . 

Conncdatur enim e b, e c, & e g. Et quonia duo latera 
F E & E B , Trianguli b e f , funt,per vigefima Primi,maiora 
tertio F B : erit & f a maior f b : quum f a fit ^qualis duabus 
F E & E B. Rurfus quum duo latcra e b & e f , Trianauli 
B E F , fint xqualia duobus e f &,e c , Trianguli c e f : ano-u 
lus autem b e f maior angulo c e f : erit & bafis f b , per vi- 
gefimamquartam Primi , maior bafi f c : Atque cadem ra- 
aonc FC maiorquam f c. Quoniam rurfus dux ef & fg, per vigefimarnSmi, 

inaiores 
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m.iiores fimt quam e g : crunt &: maiores quam e d : quum e g & e d fint^quales. 
Communi itaquc ablata e f , fupcrerit f g maior f d. Maxima igitur eft f a, minima 
vero F D. Maior autem f b quam f c : &: f c quam f g , Qiiod eft prius. 

Conftituatur porro angulus f e h , per vigefimamtertiam Primi : icqualis angulo 
F E G ; & connedatur f h. Quumq; e f & e g fint ^qualcs duabus e f & e h : erit, 
per quartam Primi, bafis f g bafi f h aequalis. 

Ac iam probabitur ab ipfo f pundo^aliam lincam quam f h , ad peripheriamedu 
ci non poflb,2Equale ipfi f g. Nam fi poflit,ducatur f k. Quumq, f h fit xqualis f g, 
crit & ipfa F H ipfi f k .Tqualis,repugnantc prima parte huius Propofitionis : quum 
fit F K propior Ccntro. Dux igitur duntaxat f g & f h funt xqualcs. 

V e L fic. Conncdatur e k. Et quoniam xqualis eft e g ipfi e k , communis au- 
tem E F : & bafis f g bafi f k xqualis : crit, pcr odauam Primi, angulus f e g xqua- 
lis angulo f e k. At angulus f e h pofitus cft arqualis angulo f e g. Erit igitur angu- 
lus F E k ^equalis angulo f e h , minor maiori,quod cft abfurdum. 

fyinc manifeftum ejljtus lineas ah dlicjuo funHo 7)iametnhinc inde exeunr 
tes .ft^quales angulos cum Viametro fecerint, <^^uales effe. Quales hoc 
loco funt dua: f g &: f H linca:, 

THEOREMA 7. PROPOSITIO VIII. 
Si a punfto extra Circulum fignato lineae exeuntes,Cir- 
culum fecent : maxima eft quae per Centrum tranfit: 
Aliarum autem quaeque, quanto huic propior, tanto 
maior. Partium vero ipfarum quae extrinfecus in pe- 
ripheriam cadunt , minima eft quae in continuum eft 
Diametri : aliarum autem quaeque, quanto huic pro- 
pior,tanto minor.Et duae duntaxat re% lineg aequa- 
les ab ipfo punfto in peripheriam cadunt. 
A pundo A fignato cxtra Circulum b c d b , cuius Ccntrum n , ducantur plures 
linex fecantes Circulum : fintq; aknb,ahc,agd,&:afe. Dico a b pcr Cen- 
trum edudam^omnium cHe longiffimam : & a c maiorem a d , &: a d maiorem a e. 
Earum vcro qux» cxtrinfccus funt partium , minimam cffe a k , &: a h minorem a g, 
& AG minorem AF. Dico prxtcrea duas tantum redas lineas icqualcs a punao a 
in pcripheriam cadere pofTc. 

Conncdantur nc,nd,ne,nf,ng,&nh. Eademq; erit 
argumentandi ratio qux in anteccdentc. Nam in Triangulo 
A c N , duo latera a n & n c (quibus eft icqualis a b) funt maio 
ra A c, per vigefimam Primi : Quapropter & a b maior a c. 
Rurfus quum angulus a n c, maior fit anguio a n d : erit a c 
maior a d , per vigcfimamquartam eiufdem:ob idq; a d maior 
A E. Et quoniam N K cft a:qualis n H : fed N H & h A maiores 
N A : ablatis xqualibus n h 6i N K , fupererit a h maior a k. Et 
quoniam angulus a n g , maior eft angulo a n h : erit bafis a g 
maiorbafi AH:obidq;,AF maior A g. Maxima igitur eft ab 
earum qu.T per Circulum educuntur. Maior autcm a c qqam 
ipfa D : &: A D maior quam a e. Minima porro exteriorum eft a k : & minor a h 
quam A G , 6^ A G minor quam a f , Quod eft prius. 

lam vero conftituatur,per vigefimamtertiam Primi,angulus an o ccqualis angulo 
A K H . Ericq- duofum Triangulorum a n h & a N o , bafis a h xqualis bafi a o , per 

quartam 
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quartamPnmi.Ncqueeritalia ipfi ah xqualis.Namflponatur a p : crit & ipfa a p, 
per communcm Noiioncm , a^qualis a o , Quod iam probauimus ficri non poffc: 
quumlit ao ipfi ak propior, 

V E L fic. Qjioniam angulus a n p, maior cft anjrulo a n h 
(eft cnim an o ipfi a n h arqualis) : crit quoque bafis a p , ma- 
lor bafi AH,pervigefimamquartam Primi.Non igitur xqualis. 
Quarc dux tantum Hnex redx xqualcs vtrinque ,i pundo a 
m periphcriam cadunt, Quod erat dcmonftrandum. 

N E M o autem offcndatur,qu6dh5cIincasqua; cxtrinfccus 
aducnientcs Circulum pcnctrant, fccare Circulum dixcrimus. 
Namtamctfipropri^fola kb Circulum fccct^tamen ab fic 
fccarc Circulum dicirur, vt quiuis linea lin eam alteram , Arque 
vt linca n b peripheriam fccat vnico fui pundo.nempc pundo 
B : ita A B Circulum fecat , ca fui partc qiia: eft k b. Faccflat 
^ ^'g't"rcalumnia.NosenimGeomctriamcxquifitequidcm,fed 
non mmisanxie traaamus.Scd qu?abundant,quantum po/rumus,refccamus;atquc 
adbrcmtatcmvctitatiamicamcontrahimus. ^ ^ ^ 

THEOREMA 8, PROPOSITIO IX. 
Si dpunaointra Circulum fignato, pluresqudm du^e 
«qualesreftaelmeaf ad peripheriam dufta? fuerint: 
punftum illud erit Circuli Centrum. 
Sit punaum A,fignatum in Circulo b c d : fintq; trcs rca^E linc^ a b , a c , & a d 
— ad penphcriam cdudx , ^rqualcs. Dico punftum a cflb Ccn- 

trum Circuli. 

Conneaam enim b c & c d : Qiiarum vtranquc diuidam 
^cquahter : illam quidcm in punfto e , hanc ver6 in pun£to f. 
Lt ducam AE & AP :quas vtrinquc produc.-im ad pcriphc- 
riamCircuIi. f i- ^ 

Eritq; Triangulorum abe & a c e , vtcrque angulus qui 

E,^quaiis:obid,vtcrquere(aus.Eadcmrationcvterque 
angulorum qui ad f , rcftus.Et quia a e diuidit b c pcr medium : & a f itidcm d c 
per rnedium : vtraque ipfarum tranfit per Centrum ,cx 
Confeaario prim^ huius. Quare quum vtraquc occurrat 
altcrimpunao A:critipf«m a Ccntrum Circulr , Quod 
erat probandum. ^ 
A L r T E R ab impofllbiIi.Sit e , fi pofllt, Centrum Cir- 

S n ^^'^"7" P""?"'" extcndatur linca 

adpunaa f & g pcr.phen.-E : vt fit f g Dimcticns Circuli. 
l^ritq; , per feptima huius, a g maxima:& maior a b qu.im 
A c , qtiu fitpropior Ccntro e, Quod eft cotra hypothcfm. 

THEOREMAp. PROPOSITIO X. 

Circulus Circulum in pluribus quam 

duobuspunftis non fecat. 

Sccet,fi ficri pofllt, Circulus a b c, Circuluni d b f in 
pluribus quam duobus pundtis^vt in a, b, n, & g. Et con- 
iundte A B & b D, fecentur aiqualiter in h & k. A quibus h 
&Kpun(a:is,cxcitcnturperpcndicuIarcs hc & KE:qu£ 
cxtcndantur vttinquc ad e, f, c, & m, punda periphcri^ 

def: 
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r> E F : lcccntq; inter fe in l piindo. 

Et ciit> pcr Confcdbarium Priniic huius , pundum l Centrum vtriufquc Circuli, 
rcpugnanrc quinta ciufHcm. 

A L I T E R. Sccent fc,vt prius,duo Circuli in pundis 
A, B, D, G. Et,pcrprimam huius,ponaturH Ccntrum Cir 
culi A B c. Et conncdantur tres h a, h d, &r h g : qux cx 
dcfinitionc Ccntri &: Circuli,erut a^quales.Et quia cxeut 
ad pcriphcriam vtriufquc Circuli , ncmpc ad fedlioncm 
ipforum : crit & H ptr antecedcntcm, Centrum Circuli 
D E F , contra quintamPropofitionem ciufdem. 

THEOREMA lo, PROPOSITIO XI. 

Si Circulus Circulum , fiue introrsum , fiue extrinfecus 
tangat : per Centra vtriufque dufta linea , in conta- 
flum ipforum cadit. 

Duo cnim Circuli a b c dz d e f rcfc tangant introrsum in punfto a. Dico li-. 
neam cdudrampcreorumCcntra, cadcrcin a pundlum. 

Sin minus , cadat aliorsum : fitcj; g Centrum Circuli 
A B c, cx primahuius:&: h Ccntrum Circuli d e f. Tum 
pcr G &: H ducatur linca g b , fecans pcripheriam inte- 
rioris Circuli in pundo d : cxterioris vero in b. Et ducan- 
tur G A &: H A, Et quia, per vigefimam Primi, g h &: h a 
maiores funt g a : crunt &c maiores g b. Communi igitur 
ablata g h , erit h a maior h b. Scd h d a:qualis eft ipfi 
H A : vtraquc enim c Centro. Maior igitur cft h d quam 
H B , pars toto. 

A L I T E R , Producatur d h ad pundtum f pcripherix r> e f. Et quia g eft ex- 
tra Ccntrum h in Diametro Circuli d e f : maior crit g d quam g a , per feptimam 
huius. At G B cll xqualis g a. Maior igitur g d quam g b , pars toto. 

lam vcro fi duo Circuli fe cxtrinrcciis tctigcrint : du- 
catur,vt prius, linea g h per Cehtra iam pofita g &: h , 
)c (ecansambasperiphcriasin duobuspundis b & d :Et 
conncdantur c a & h a. * 

Eruntq; , pcr vigcfimamPrimi,du^B ga &: ha ma- 
iores c h. Quapropter & dux g b & h d maiores c h , Qiiadeft falfiim. 

A L I T E R. Sint duo Circuli a b c &: d e f fefe extrinfeciis tangcntes in pun- 
fto A: fitq; Circuli abc, Ccntrum g, vtprius:A quo per contadum Circu- 
lorum producatur g a linea , ad pundum f peripherix d e f. Qvx quia ne- 
gatur tranfire per Centrum ipfius d e f Circuli : duca- 
tur ab eodem Ccntro g , altera linea g k : qu^ tranfeat, 
fi ficri pofljt , per Ccntrum h ipfius d e f : fecansperi- 
pheriam a b c in pundo b , &: d e f in pundlo d : par- 
temqi ipfius oppofitam in pundo k. Et quia a punfto c 
extra Circulum 6 i f fignato,ducitur linea g k , tranfiens pcr Centrum h : &: altera 
rion per Ccntrum tranfiens , g f : minor erit pars illius cxtcrior g d , partc huius ex- 
^noii G A : pcr o£lauam huius. Sed g a eft .xqualis g b. Minor igitur crit g d ip(a 
^ V totum parte, Quod cft abfurdum. 

* A.N c poftcriorem partem probauimus cx odaua huius,ficut priorem ex fcpti- 
• &: (anc commodius.Prior enim figuratio & fi ex arte fit , tamen non facile acci- 
pitur:Neuirum cnim Centroruminfuolococonfiftit. : 

Casterum 
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C^teriim ex his duabus Theonis, vnam fccimus : quod tam fint ha!C duo capita 
coniunda, quam duo fcquentia. 



THEOREMA 



XIL 





II, PROPOSITIO 
Theoni 1 3 . 

Circulus Circulum non tangit m pluribus punftis vno: 
Sc fi introrsum, 8c fi extrinfecus tangat. 

Namjfi fieri poflit , tangat Circulus a b c d , Circulum a b e prius introrsiim in 
duobus pun6l:is a &: b : poft extrinfecus,tangat Circulus a e b a , Circulum a c b d 
in duobus a & b pundis. 

Qiium itaque in priori conftru^tione duxcrimus lineam re- 
ftam ab a ad b , fi ipfa ccciderit extra Circulum abe interiorem: 
i id crit contra dodrinam fecundx huius. Si vero cadat intra am- 
bos : quum diuiferimus ipfam arqualiter , vt in f , & cduxerimus 
pcrpendicularem tranfeuntem pcr f ad vtranquc pcriphcriam: 
ipfa tranfibit per vtriufque Centrum , ex Confcdario primas hu- 
ius : repugnante (exta ciufdem : immo & antecedcntc : quum non cadat in conta- 
dum ipforum. 

V E L fic. Sit cxtcrioris Circuli Ccntrum f : intcrioris vcro 
Centrum g. Et linea applicata cx f in g , fi protrahatur,exibit 
per priorem partem antccedcntis , vtrinque ad duos contadus 
J» A & B. Eritq; FA xqualisipfi F b : c Ccntro enim adpcriphc- 
riam:Quaproptcrmaiorcrit fa quam g b. Eadcm ratione eric 
G b a^qualis g a. Quare f a maior g a , quod ficri non poteft.. 
S E D nec cxtrinfccus fefc contingent. Linea cnim duda a 
y^"""^^^ ^^^""^*^ pundo c ad pundum d , cadet quidcm intra vnum 
X \ Circulorum, fcd cxtra aiterum, Quod cft contra fecun- 

dam huius. 

A L I T e R. Si fefe contingant in duobus pundtis , vt 
in c & D : ducatur linea reita a Centro vnius ad Ccn- 
trum alterius. Atque ha:c , per anteccdentem , tranfibic 
perpundum c &perpuna:um d. Qiiod fieri non poteft,ne dux line:c redlx inclu 
— — dant fiipcrficicm. 

Poteft etiam duci linea reda a Centro ad Cen- 
trum:Qu.T tranfibit,verbi gratia,pcr c , alterum con 
taduum : ex antecedente. Ac tum conncxis g d &: 
H D , fietTriangulu,cuius duo latera g d &: h d non 
erunt maiora latere g c h , contra vigefimam Primi. 

THEOREMAii, PROPOSITIO XIII. 

Theoni 1 4 , 

In Circulo, fi refta? lineae aequales fuerint : ese a Centro 
aequaliter diftabunt. Et fi a Centro aequaliter diftite- 
rint : ipfae erunt aequales. 

In Circulo efle rcftx line^e dicuntur , qu^e ad Peripheriam vtrinquc terminantur. 

Sint in Circulo A B c d , cuius Centrum e y dux \mtx a b &: c d ^equales. Dico 
ipfas a Centro xqualiter diftare : Et contra, fi a Centro xqualiter diftent , ipfas eflc 
iequales. 

Ducam a Ccutro lineas e f.& e g , perpendiculares ad a b & c d. Eritq; , pcr fe- 

cundam 
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cundam partcm tcrtisc huius^ ab icqualitcr diuifa in f : &r c i> ajqualitcr in c punfto. 

Conncftam poftmodiim ea^eb^ec&ed. Et quoniam 
duo latcra a b & a e , Trianguli a e b , funt a^qualia duobus la- 
tcribus c D &: c E ,Trianguli c e d , 6^ bnfis e b , bafi e d : erit,pcr 
odauam Primi,angulus b cxqualis angulo c : Qjium itaquc duo 
latera a e &: a f , Trianguli a e f , fint arqualia duobus latcribus 
c E & c G , Trianguli c e g : crit^per quartam Primi , bafis e f, 
bafi E G arqualis : Qi.x quum fint pcrpendiculares, crunt a b &: 
CD xquaiiterdiftantcsaCcntro jpcr quartam Dcfinitioncm 
huius. 

A L I T E R. Quadratum ipfius a e cft xqualc Quadratis duarum a f & E f , pcr 
quadragcfimamfcptimam Primi : Et Qijadratum e c , pcr candcm,xquale Qiiadra- 
tis c G &: E G. Atqui Quadratum ae cft xqualc Quadrato e c. Erunt igitur Quadra- 
taduarum AF & e f xqualia Qjiiadratis duarum e c & e g. Dcmptisitaqucxqua- 
libus AF & c G , fupcrcrunt duo Quadrata e f & e g xqualia. Quaproptcr ipfe 
E F & E G Iincx,funt xqualcs : ob idq-, , A b & c D , pcr Definitioncm, xqualitcr di- 
ftant a Centro, Qiiod cft prius. 

lam confequitur,fi a b & c d xqualitcr diftant a Ccntro, ipfiis cfle arqualcs. Nam 
quum Quadrata duarum e f & f g fint xqualia : ipfis ablatis, fupcrcrunt Quadra- 
ta duarum a f & c g xqualia : ob id.Sc ipfe arqualcs.Erunt igitur a b & c d xqua- 
lcs,quum carum dimidia fint arqualia, Quod fuit dcmonftrandum. 

THEOREMA 13, PROPOSITIO XIIH. 
Thconi 15. 

In Circulojinaxima linearum eft DiameteriAliarum vero 
vnaqua^que quanto propior Centro,tanto maior. 

In Circulo a b c d , cuius Centrum e , fint plurcs lincx ab,ac,ad,fg,&hk: 
quarum a d fit Diamcter Circuli. Hanc dico efle omnium longiftjmam : AJias vero 
fingLilas quanto propiores Centro, tanto fingulis efte maiores. 

Cum Centro connc(5tantur extremitates omnium, dudis eb,ec,eg,ek5EH, 
& E F.Eruntq;,per vigcfimamPrimijduolatcra e f & e g , Trianguli e f g , maio- 
ra tcrtio f g : Qux quum fint a^qualia ipfi a d : erit a d ma 
ior F G. Eadcmq; rationc, maior quam vnaqUcTque reliqua- 
rum 5 fi ipfe ponantur bafes Triangulorum : quum bina 
qua^que latcra c Ccntro cxeuntia , fint ipfi a d ^cquaJia, 
Quod eft prius. Porro quum duo latera e f & e g , Trian 
guli E F G , fint xqualia duobus e h & e k , Trianguli e h k: 
& angulus F e G maior angulo h e k : erit , pcr vigefimam- 
quartam Primi, bafis f g maiorbafi hk. Haud diflimili ra- 
tione erit a c maior quam ab. Sicq; patet tota Propofitio. 

THEOREMA 14, PROPOSITIO XV. 
Theoni 1 6 . 

Qu3e ab extrema CirculiDiametro perpendicularis du- 
citur linea,extra Circulum cadit : Neque inter ipfam 
Sc peripheriam altera refta linea capi poteft. Et Se- 
micirculiangulusomnianguloacuto reftilineo ma- 
ior eft, reliquus autem minor. 

g Sit 
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Sit Circulus ab c , cuius Ccntrum d , Diameter vero a c : pcr cuius extremitatem 
A , ducatur linea pcrpcndicularis,vt a e. Dico ipfam caderc extra Circulum. 

Sin minus,cadat perpendicularis intra:&: fit illa a b : Et connedatur d b . Eritq; , 
per quinta Primi,angulus d a b xqualis angulo d b a : ob idq; , redus. At in Triangu- 
lo, duo anguli redi ellc non poflunt , per decimamfeptimam Primi. Non igitur a b, 
ncque alia intra Circulum,perpendicularis erit fuper extrema Diametro. 

V E L fic. Connedatur c b. Et quia angulus c a b efl: re- 
6bus : ipfe erit maior angulo ab c , pcr decimamfcptimam 
Primi.Atquc obid, eritlatus cb maiuslatcre Ac,perdeci- 
mamnonam eiufdem , contra antecedentcm. Cadet ergo 
perpendicularis extra Circulum > qualis cft a e , Quod eft 
primum. 

Dico infuper,inter a e & peripheriam,non capi alteram 
lineam redam.Qua? fipoflit,ip{afit a f : ad quam ducatur 
pcrpendicularis d g : vt fit d g a angulus redus. Eritq;,per 
decimamnonamPrimi,latus DA maiuslatere DG, Q^uod eft falfum. Quarcinter 
a E & pcriphcriam nulla linea rcda intercipitur, Quod cft fccundum. 

Poftrcmo, Dico angulum c a b , qui fit a Diametro c a & Scmicirculo a b c , ma- 
iorcm cfiTc omni angulo acuto reftilineo : &: e a b eodem minorcm. Eft cnim c a e 
redus ; ob id,omni acuto maior : conftatq; duobus e a b & c a b mixtis angulis. At 
vero inter e a & b a , nulla reda linea capi poteft,vt modo probauimus.Qiiaproptcr 
quum E A b diuidi ncqucat per lineam redam , erit minima pars qux h vc^o poflic 
aufcrri,&r c a b maxima. Omnis cnim angulus Rcdilincus per arqualia diuiditur , cx 
nona Primi. Acfic conftat tota Propofitio. 

ConfeBmum. 

Reftalinea ab extremitate Diametri perpendicularis, 
Circulum tangit : id^; in vno punao. 

Nam fi in duobus pundis tangat,ipfa intra Circulum cadet, per fecundam huius,^ 
Qiiod modo improbauimus. 

Q_v V M vcro huius Theorematis caput poftremum attcntius cofiderarcm,mihi 
fane in mcntem fubiit prima fpecie , Geometriam non fatis fibi conftare : immo 
adco, repugnantiam in fe admitrere. 

Primum cnim extra intcUigentiam eft , vt inter Quantitates minima dari pofllt: 
qualcm hoc loco angulum , quem dicunt , Contingentiie , fcu rcaius , Contadus, 
minorem omni acuto pofuimus. Nihilo magis conuenit,vt maxima Quantitas 
detur : qualis hicangulus Semicirculi omni acuto redilineo maior ponitur.Quanti- 
tas enim eo nomine Quantitas eft,qu6d partibus conftet : & fecundum eani ^equa- 
le &: inasquale dicatur. Quantitatis etiam Continux in infinitum feclio cft. Atque 
adeo quum in primam Propofitionem Decimi incidiflim , tum magis anxic cxpcn- 
dere cccpi quonam pado conciliari poflTet tam aperta , vt apparebat , repugnantia. 
Sic enim habet prima Decimi. 

Si d maiori duarum Quantiutu auferatur maim 
quam dtmidium , ac rurfus ex reltquo maius 
Kj \ ^ua m dtmtdiumjdj^ continuo jiat: relinc^uetur 

/1 • P tandem ma^itudoyminor magnitudtne minore 

foftta. 

Verbi caufl!a,Sint diio angiili, a quidemrcailineus,5c 
B c D angulus (fi modo fit angulus) contadus : Vult Pri- 
ma Decimi : vt, fi aufcratur ab angulo a , maius quam dimidium , ac rurfus a reliqua 

parte 
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partc maius quam dimidium : ficq; continuo cx refiduis partibus maius quam dimi- 
dium : tandcm rclinquatur minor angulus quam b c d. Cuius demonftrationcm hic 
non appono, quum ex fcquentibus pcndeat.NuUa tamcn in tota Gcometria Propo- 
fitio eft , qux (vt fic dicam) magis naturalitcr vcra fit. Qiiod ex Numeris (in quibus 
rerum omnium imagines) luce darius cuadit. Qiiis enim non videt,propofitis duo. 
bus Numeris 8 & i , quum ab odonario maius quam dimidium abftulcris, vt quma- 
rium : tum a ternario rcfiduo , maius quam dimidium , vt binarium : relinqui vnita- 
tem,pofito binario minorem? 

Neque vcro ad rcm facit quod Campanus illic cxcipit , Propofitionis fcntcntiam 
dequantitatibusciufdcm generis efic intelligendam. Hxcquippc conciiiatio nulla 
eft : quinctiam menti Euclidis contraria,vt nos quum illuc ventum erit, manifcftum 
faciemus. Immo &: ipfe Campanus fccum pugnat,quum in fccunda Duodecimi dc- 
monftranda,aliisq-, Propofitionibus nonnullis SoIidoru,ipfe a Curuo Rcdum aufcrt. 

N o s igitur hanc dubitationcm fic cxpcdicmus : vt dicamus lincam rcdam qua: 
Circulum tangit , cum peripheria angulum non efficerc : fcilicet b c d nullo modo 
angulum dici dcberc. Omnis enim angulus in fcdione confiftit , non in contadu. 
Et vbi ceffat fedio , ccflat quoque anguli forma. Atquc , vt vno vcrbo dicam , In 
Dccuflatione (Dccuflationc hoc loco &: Seaionem finc difcrimine accipio) omnes 
angulorum fpecics perficiuntur. 

Duabus cnim lincis a b &: c d fc fcindcntibus in pundo e ad angulos rc6los,in- 
telligatur c d fic moucri in orbem, fcilicet fuper pundo e fixo: 
vt ex c D fiat F G : hinc fane ex rcdo angulo a e c , fict obtufus 
A E F : inde ex redo b e c , fiet aa:rjs b e f. Quumq; fadla fue- 
rit H K : hinc quidem angulus obtufior fiet H e a , inde vcro acu- 
tior K e A : ficq; continuo , doncc pcrucncrit ad A B , & intra 
cofdcm terminos concludatur cum ca. Tum enim immerfa , vt 
ficdicam,linea cd inlineam AB,euanefcctangulus. 
Ncquc diucrfa ratio cft in Curuo. Sit enim in Circulo a b c a , cuius Centrum 
D , linca D E prxtericns peripheriam,&: fccans ipfam in a pundo fixo. Super quod 
circilducatur ipfa d e pcr punda f , g , h. Tum ficnt anguli continuo varii cum pcri- 
phcria in ipfo punaro a : doncc ceflan te decuflatione,Iinca e d fa£ta fit e k , & tan- 
gat Circulum. Ac tum linea d e non iam inclinata intelligitur^fcd immcrfa in lincam 
B A c , quantum ad angulum attinet : non alitcr quam fi b a c cflet linca rcda.Neq; 
contra facit, quod diducantur linex , faciantq-, fpatium c A K. Nam id fola a c linea 
cflicit,qu3e rcftam refugit : fcd eam tamcn in pundo a ampleftitur. Qiium igitur 
omnis angulus in pluribus pundis non confiftat quam vno: 
fit vt punftum A tam fit ineptu angulo conftituendo, quam 
modo crat pundtum fcilionis e , lincarum redaru. Fortafsc 
diccs pundum a lincx redq manere in fuo rcaorpundlumq; 
A peripherix,in fuo rotundo:neque vtrunque cfleidempun- 
etum : fed lincas fe tantum intcr fe veluti lambercquia altera 
altcram penitus omniq-, pundo refugit : vt contraria contra- 
pofita fiant manifcftioraJd vero fenfus no recipit.duo enim 
Circuli fefc cxtcrids tangentes , redam lineam intcrmediam 
illibatam relinqucret : fcilicet,fi intclligcremus Circulum qui 
inpunfto a tangeret ipfum abc Circulum exterius : quod non patitur linearum 
natura.Scd demus id fieri pofle : vt nihil in cogitationcm cadat, quod femel vfpiam 
Geometria non reprxfentet. Illud tamen minime vrgcbit. Immo tanto minus con- 
ladus linearum erit angulus . Hiabit enim vtrinque ipfarum concurfus.Scd nos hxc 
Gcomctricis rationibus confirmcmus, per Thcoremata. 





ContdHus dmnm Circulorum interior, Quantitas non ejl. 

S ^ Sit 
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Sit cnim Circulus a f b a , cuius Centrum c, Dismctcr vero a b : per cuius ex- 
trcmitatem a, ducatur linea d e ad angulos rcdos. Et conftat,ex Confcdario hu- 
ius Decimasquintx, lineam de contingere ipfum afba Circulum .acpropterci 
D A F eflc minorem omni angulo acuto, ex ipfe Euclidis fcntentia : fcilicet pcr vlti^ 
mam partem huiufcc Decimoiquintce. lam vcro intcr punda c & b , fufcipiatur in 
Diametto a b, Ccntrum g : & (patio g a , defcribatur alter maior Circulus a h k a. 
Dico F a H non eflc quantitatem. 

Conftat quippe Circulum a h k a tranfire intcr redam d a & curuam a f : quum 
fit Scmidiamctcr g a, maior Scmidiametro c a. Manifeftum quoque cft>Iineam d s 
tangere ipfum a h k a Circulum , cx eodem huiufce Dcci- 
msequinta: Confcdlario : ac propterea d a h cfle omni acu- 
to minorem. Defcribaturtertio, {ccundiim maius fpatiuia 
L A, Circulus A M N A. Et crit,ex codem Confedario, d a M 
omni acuto minor. Sicq, in infinitum, erunt omncs conta- 
dus quos cfficict linea de cumCircuIisduftispcr a pun- 
6l:um,quorum Ccntra in a b linea,minorcs omni acuto Rc- 
dilinco ; ac fic omncs xqualcs (fi modo icqualitas inter non 
quanta dici poflit).Qj.iapropter contadus d a M,crit xqua- 
lis contadlui d a f : fictq-, vt M A F, contadus interior Circu- 
lorum,nequc augcat neque minuat contadum d a m. Igitur 
M A F quantitas non eft, Quod erat demonftrandum. 
S E D & probabimus contadum intcriorcm Circulorum, quantitatcm non cflle» 
in hunc modum. 

Ncmpe quum omnes Circuli fint Similes, crunt & Scmicirculi Similcs : Qj^japro- 
pteranguh qui fiunt aDiamctro 8^ pcriphcria , in omnibns Circulis funt .xquales: 
pcr Conucrfam Dcfinitionis Similium Scftionum : (nam ab hac xqualitatc angulo- 
rum non cxcludentur anguli mixti). Erit igitur angulus b A F, jcqualis vtriquc angu- 
lorum kAH&nam:Ac propterca contaaus f a m nihil addit ad angulum B a F. 
Quare f a m quantitas non eft, Quod fuit dcmonftrandum. Hinc fcquitur altcru, 

ConuBns Unu reB<€ cum Circulo, Quantitas non ejt. 

Mancntc cnim cadcm conftrudione, fi d a f fit quantitas : ip(a vtiquc diuidctur 
per lincani rcdam, aut pcr obliquam. Non pcr lineam rcdam, rcpugnantc vltima 
partc huius Decimsequintx : neque pcr obliquam , vt pcr lincam a m : cflet enim 
F A M pars ipfius d a f. Atqui f a m quantitas non cft,vt modo probauimus.Non cft 
igitur F A M pars ipfius d a f. Igitur d a f ncque pcr lincam rcdtam nequc pcr obli- 
quam diuidi poteft.Quare D a f quantitas non eft, Quod erat probandum. Hinc 
exurgit tcrtium. 

(ontaBm duorum Circulorum exterior^ Quantitas non ejl. 
In eadem conftrudioncprotrahatur b a Diametcr ad punftum p. Tum Ccnrro 
p, intcruallo autem p a, dcfcribatur Circulus a qj. a , tangens Circulum a b f a ex- 
tcrius in pun6to a. Dico contaftum b a Qjion efle quantitatcm. 

Id vero manifcftum cft cx pofteriori Demonftrationc. Nam ncq; pcr lincam obli- 
quam diuiditur : quum f a m non fit quantitas, pcr primam harum : ncque pcr rc- 
ftam,quum nequc d a f fit quantitas,pcr {ecundam earundcm:neque d a q^uan- 
titas,per eandem.Quarc quum f a c^partes nuUas habcat,quantitas non crit, Q^ocJ 
erat probandum. 

ExhisemcrgcthocPronuntiatum, quod in Geometria ncmo ha£l:enus admit- 
tcndum cfl!e cogitauit, 

^ngult quifiunt a T>iametro T^erifheria^Jtue intra fue extra Circulum, 
reS:i [unt,& reBUreBilineis ajuales, 

Vtin 
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r Figura 



Linhs cft nngulo b a d : quum ipfi nihil 



Vt in p oftcriorc 1 
^ccrefcat ob contadum D af, qui quantitas 
xqualis ipfi D a P, quum D A Q^nihil addat, Quod erat probandum. 

Atque vt rationes quoque philofophicas (immo qux Philofophia! pars m Gco- 
metria nonlatet?) Gcometricis fpeculationibus immiiccamus: Circulus ip(e omnia 
in fe recipit,ob fui pcrfedione, Qiiumq; fit omni ex parteabfolutiflimus, indignum 
fane eft vt ipfum Rcdi minime capaccm efl'e putemus. Vt verifllmc Plato hncam 
qux Circulum conftituit, rcdam cflc dixerit, non fccus quam cam qux apundo m 
pundum breuifl^me extenditur : ctfi iIIam,diftin6lionisgratia,obIiquam vocemus. 
, H I s A D hunc modum demonftratts, faccflbnt a Geometria Paralogifmi, qualis 
imprimis ille cft peruulgatus, qucm hiic aftcrt Gampanus. Datur,inquit, angulus 
maior angulo b a f, & minor codem : nequc tamen datur cidcm a:qualis. Id vcro cx 
fupcrioribus refcllitur : Nihil cnim maius ncque minus co quod quantum non cft, 
dicidebct. In Numeris quidem id accidit. Datiir enimmaiorNumcrus quam 8 
vt 5 : &: datur minor codcm,vt i : neque tamen arqualis eidcrn,Sed quantiratis Con- 
tinux,quam DifcrctXjIonge alia eft natura. Continuorum enim in infinitum fedio 
cft : Difcretorum non item : Quod & ratio vocabulorum indicat. Nam in Conti- 
nuis nihil vacat> nihilq, intcrmittitur. In Difcrctis vero omnia nominatmi dcduda 
funt. Vt, verbi gratia,bis quatuor feu oftcArithmetice quidcm in Q^iiadratum eua- 
derc non poflimt : Geometrice veromaxime. Nos autcmex hac Demonftratione 
quamlatumad Geomctri^e abdita pcrueftiganda patcfccerimus cnmpum, aliquan- 
do, Dco iuuantcnotum facicmus in proprio libello dc Quadrato & Circulo : 6c du- 
bitationcs qux huc contra adduci pofllmt, dilucmus. 

. Diflbluetur &: ille Paralogifmusa Cardano propofitus libro fubtilii5 decimorexto. 
Aliqua quantitas, inquit,poteft continue, atque adco infinite augeri,altera vero in- 
finite minui : Et tamcn augmentum illius, quantuncunquc euadat,minus (empcr 
erit dccrcmcnto huius. 

Verbi caufa,Sumatur angulus rcftilincus a b c:&: defcribantur duo Gircuh d e f d 
& D G H D ,fe{e intrinfecus tangentcs in punfto Diquorum Centra erunt in vna Dia- 
metro df. Tumangulus edg CircuIaris,potcritinfiniteaugcri:ducGndofciIicet 
Circulos cotinuc minorcs per punaum conraetus d, quo- 
rum Centra fint in d f Diametro. At angulus A b c redili- 
neus potcrit infinitc minui^pcr diuifiones quales docet no- 
na Primi : vt hic in a b n, poft in a b m (atque h^c binaria 
diuifio fatis fit). Et tame angulus Circulaiis>augcndo nun- 
quam cuadet asqualis angulo redilineo decrefcenti : vt htc 
angulus E D K, minor omnino eft angulo a b m : Et fiplu- 
rcs ducerentur Circuli, ctiam infiniti : nunquam fieret an- 
gulus contadus tam magnus quam angulus a b m , mimo 
quam cius pars millefima. Qiiod patet,inquit, duda linca 
op contingente. Angulus enim odk minor eft omni 
^ angulo acuto redilineo : quarc E d k multo minor crir. 

Hadenus ex illius fentcntia. 

Cui fic refpondemus, a b c quidem angulum infinite minui poflTe : fed e d g au- 
:geri poflc, id vero inficiamur. Demonftrauimus enim edk noneflemaius edg. 
Atque hxc minime cohxrent, o dg xquale cflTe ipfi odk, ficut & ipfe ibidem 
afiruit : &: e D K maius cfle e d g. Nam fi o d g xqualc eft o d k : nihil vtiq-, addit 
£ d k ad o D g : ob id, nequc ad e d g. Quarc g d k, immo e d k maius eflTe rion 
poteftquam edg. Sicq-,cuertiturfallacia. 

Proponit ibidcm Cardanus cx ApoUonio & Rabi Mofe, de duabus lincis in co- 
dem plano exiftentibus, quas protradcT ad angulumtendcre vidcntur, propiorcsq; 
inter fc femper fiunt : Et tamen magno, vt ipfe putat, miraculo, nunquarri concur- 

g 3 runt: 
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runt i ctianafi in infinitum protrahantur. Quod ctiam obiter adnotaucrat Gcorgius 
Valla cx Gcmino,Libro primo fiias Gcomctri3e,Cap. l i x. Et poft hunc Ciriius 
Calcagninus, ad lacobumZicglerum fcribens, cx cuiufdam obfcruatione cuius no- 
tnen rcticct. Hunc autcm paralogifmum fuo loco diflbiucmus. 

Sed quur inucntum noftrum difFcrcmus? quum iam nunc in prarfentia quod pol- 
liccmur magna cx partc prxftarc poffimus ? Nos cnim,vt maxime conticcndum ali- 
quid duccrcmus, alia ccrtc habcmus folidiora & vtiiiora : (nifi quod captiofas Pro- 
pofitioncs rcfcllcre , non paruam habct vtilitatcm ) qua: in id tcmpus feruabimus, 
dum intcgrum Euclidcm oftcramus. 

Sit itaq; Circulus a b a, cuius Ccntrum c, & Diamctcr a b : Sitq; linca rcda d e, 
Circulum tangcns in a pundo.Tum intcr duopunda c & b, Diametri,fufcipian- 
tur plura Ccntra (ac nunc quatuor fufccpiflc faiis fit) h, k, l, m : fupcr quibus dcfcri- 
bantur quatuor Circuli, a n a, a p a, a c^a, & a r a, tranfcuntcs intcr d e rcdam 
& a B a pcriphcriam, fcq; intcr Cc tangentes intcrius in a pundo. 

Et manifcftum cft.horum quatuor Circulorum pcriphe- 
rias paulatim &:,vt noue loquar, pun£fcuatim propiores fie- 
riipfircdx d e. Sumatur igitur pundum s in pcripheria 
AN, proximc a pundum. Poftin pcriphcria a p ponatur 
aliud pundlum, quod propius acccdat ad ipfam d e quam 
pundlum s: quod quoniam fua nota commodc fignari non 
potcftjvocctur pundum fccundum. Sit dcindc in pcriphc- 
ria A Q^aliud pun£l:um,quod propius fit ipfimct d e, quam 
pundum fccundum : dicaturq; pundum tcrtium. Dcmiim 
in pcriphcria a r, fit pundum propius acccdcns ad eandcm d e quim tcrtium : atq; 
hoc nominetur pundum quartum. Sicq; continnc, fi intclligantur Circuli duci pe^ 
contadum a, prioribus maiorcs^quorum Ccntra in ab linca : corumq; puncl:a fin- 
gillatim propior^ lincx d e. Tandcm pcr hxc punda, ncmpc primum, fccundum, 
ccrtium, & <5uartum, & fi quaeflcnt plura,ducatur linca s t. Qi,iam manifeftum cft 
paulatim fcmpcr acccdcrc ad d e, non fcciis quam Circulorum pun^la pcr qux ipfa 
educitur : & tamcn nunquam coniungi poflc cum ipfi d e : ctiam fi linciE infinite 
protrahantur,/cilicct fi infiniti ducantur Circuli.Q^uocquot cnim duccntur^in vnico 
pundlo A tangent lincam d e : cx hac Dccimaquinta. Conftat igi:ur lineam s t, vt- 
cunqueiacccdat adlincam de, cumcatamcn nunquam conucnircpoffc. Atque 
hoc idcm intclligi volo in altcram partcm dc linea v x. 

At dicc5,Video quidcm Circulos omncs vnico fui pundo tangi a rcda linca d e: 
ac proptcrca lincam s T infinite protradam pcr punda Circuloru, concurrcrc cum 
D E non poflc.. Scd tamcn mirari non dcfino qua nam ratione id fiat. Sane ratio 
Geomctrica admirationcm tollit : facitq; , vt magis mirum non fit de linca quam dc 
Circulis ipfis. Totum igitur ad Circulum rcfcrtur, modis omnibus mirabilcm. Tam 
enim mirum vidcri debct propius intucnti, pcriphcrias Circulorum, vt hic a b, a n, 
A a r, fcmpcr remoucri,iongiusq; difccdcre a punfto a : &: tamcn fuo ipfirum 
dudu in ipfum a redire : quam lincam s t ad rcftam a d {cmpcr acccdcrc, cam ta- 
mcn nunquam attingcrc.Ob id mixta linca dici dcbct cx rcdo & Circulari : ac pro- 
ptcrca intcr vtrunquc pcrpetuo confiftit. Definct igitur mirari, qui Circuli formam, 
rationcm,naturam,& conftrudioncm perpendcrit. Atquc ciufmodi Linca; conftant 
infinitis lincis in fe quodammodo recuruis fcu rcfradis. Scd quum Circuli pcr a du* 
di^omnino contigui proptcr infinitatcm intcUigantur:hoc loco s t vix aliter fcnfui 
quam pro vnica linca obijcitur. Ncquc dubium cft quin ipfa cx carum fit gcncre 
quas cx Apollonio proponunt (ac talc cft in Solidis latus Hyperboles, vt ilHc docc* 
bimus) : at certe nullo modo rcdajquod putabat Calcagninus : fcd linca quxdam 
anormis,cuius non fit miium neutram cfle naturam. Vcrum nos h^Ec ad Corporum 
. matcriam reponimus, vt ad Circulos rcucrtamur. 

PRO 
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PROBLEMA 1, PROPOSITIO XVI. 
Theoni 1 7 . 

A puncloextra Circulum fignato , lineam ad Circuli 
contaftum ducere. 

• Sit punaum a extra Circulum b c d , cuius Ccntrum e , volo a punfto a , ad Cir- 
culum B c D , lineam contingentcm duccre. 

Ab ipfo E Centro ad pundum a , duco redam e a , fccanteni Circulum in pundo 
f D. Tum fuper codcm Ccntro e , fecundiim interuallum 

E A, dcfcribo Circulum AFC.Et a pundo fedionis d, 
cxcito D F pcrpendicularcm,qu^ (ccet Circulum extcrio- 
rcm in f. Et conncdo e f , fecantcm Circulum intcrio- 
rem in b. Ac poftrcmo conncd:o a b. Dico ab efle qua: 
contingit Circulum b c d. 

Sumptis cnim duobus Triangulis a e b &: f e d , crunt 
duo latera a e &: e b illius,xqualia duobus f e & e d hu- 
ius : & angulus e vtriquc commuhis. Bafis igitur a b , per 
quartam Prin\i,bafi f d xqualis : &: angulus e b a , angulo e d f. Scd angulus e D F 
rcd:us:quapropter &: e b a redus.Qiiarcpcr Confcdarium antccedcntis , a b linea 
contingit b c d Circulum, Quod crat dcmonftrandum. 

S I c quoque dcmonftrabimus, cxercitationis gratia. Dufta linca a e , inueftigo 
quantum poftit a e fupra e d : pcr ca qux dcmonftrauimus 
ad quadragefimamfcptimam Primi:&: fitlinca fg , potentia 
A e fupra E D. lam vcro cx a e linea data,&: cx duabus qu:E 
fint ipfis E D & F G datis a:quaIcs,conficio Triangulum abe 
per vigcfimamfccundam Primi.Et e b omnino definet in pe- 
riphcriam,ex dcfinitione Centri : Eritq, angulus ab e redus 

per vltimam Primi.Qiiare ab contingetCucuIum:perCon- 

fedarium antccedentis, Quod crat probandum. 

Linea reH^ qu^ Circulum fecet, lineam reHdm qu^ Circulum ungatpdral- 
lelum ducere. 

Sit linca a b , fecans Circulum a b c , cuius Centrum d , in punftis a b. Volo ipfi 
A B parallclum ducere, qux tangat Circulum. 

Diuido AB bipartito in punfto E.Tumper e punaum Sr 
per Ccntrum d , duco Diametrum c d e f. Duco poftmodum 
G F H lineam ad angulos reftos ipfi c f Diamctro.Dico g f h, 
qux, per Confedarium decimsequinta: , tangit Circulum , efle 

ipfi AB parallelum. 

Nam quum rcda c f in vtranq-, cadens,faciat omnes angu- 
los qui ad E redos^per tertiam huius:fintq, duo anguli qui ad f 
pofiti rcdi : erunt a b &: g h paralleli,per vigefimamnonam Pri- 
mi,Qnod erat dcmoftrandum.Harc ad Figuras Circulis infcribcndas pcrcommoda, 

THEOREMA 15, PROPOSITIO XVII. 
TheoniiS. 

Si refta linea Circulum tangat : a Centro ad contaftum 
dufta refta linea, erit tangenti perpendicularis. 

g 4 Sit 
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Sic linca ab , tan^cns Ciicnlilm ce o , cuhis Centrum 
F , in pundlo e. EtaCcnrro f ducatur linca f e. Hancdico 
efle perpcndicularem ad a b. 

Qus^ fi non fueritrfit f g ad a b perpcndicularis/ccims 
peripheriam in c. qv.umq- angulus e g f fic redus : erit in 
Triangulo e f g , latus e f maius latcrc f g , per Decimam- 
nonam PrimiiQ^i od cil falfum,quum fit f c ipfi f e xqua- 
lis. Probatur hxc a negatione , in modum Conuerfarum. 
Eft enim Conucrfa Confcaari) Dccim^quintx huius. 

THEOREMA 16, PROPOSITIO XVIII. 

Theonii^. 

Si Circulum refta linea tangat : a contaftu perpendicu- 
laris dedufl:a,per Centruni tranfit. 

Sit linea a b tangens Circulum c d e a in pundo c: A quo 
demictatur ce perpendicularis ipfi ab, ad pundum e pcri- 
pherix.Dico ce tranfire per Ccnrrum. 

Sin alitcr : fit Ccntrum extrn ipfim c e , vt in f punfto : A 
quo ad pundum c , ducarur f c : qux , pcr antcccdcntcm, 
ent pcrpcndicularis ad a b : oh id,nngulus a c f jcqualis an- 
gulo A c E , pars toti, (^od eft abfurdum. 
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In Circulo , angulus qui ad Centrum duplus eft eius qui 
ad penpheriam , quum vterque fuper eandemperi- 
pneriae portionem conftiterit. 
In Circulo a b c , cuius Ccnrrum d , fit angulus a d c ad Ccntrum,angulus vcr6 
ABc adpcripheriam:quorum vccrque fupcr cardcm pcriphcri^ portioncm ac 
confiftat. Dico angulum a d c duplum cfreanguli a b c. 

Aut enim neutra duarum ab & c b , ncutram fccat duarum a d & d c : Aur altcra 
illarum, altcram harum : Aut dcniquc aitcra harum, in altcra cft 
illarum. Ac primo neutra dtnrum a b &: c b , neutra /ccct dua- 
rum AB & c D. Tum pcr pundwm d ducatur lineaB d e. Fritq., 
pcrtngefimamfccundamPrimi,angulus ADE xqualis duobus 
anguhs AB d & B AD , interioribusoppofitis.Oui qi-u finta^qua- 
lcs , pcr quintam eiufdcm, crit ipfe a e d duplus anguli a b d. 
tadem ranone erit angulus c d e duplus anguli c b d. Tocus id- 
tur A d € duplus eft tonus a b c , Qj.iod fuit oftendcndum. 

Quod fi altera illarum,vt a b, fecet altera harum,vt c d : tum 
produda b e , fiet angulus e d c duplus anguli d b c , pcr trigc 
fimamfecundam Primi. Dempto igitur eda, qui duplus cft 
anguli D B A , a toto e d c : demptoq; d b a a toto d b c : eric 
reliquus ADcreliquo abc duplus, Quod erat probandum. 

Si vero altera harum,vt a d , fit in altera illarum,vt a d b fic 
lincavna;tumangulus adc manifcfto critduplus anguli b, 
per quintam & trigefimamlecudam Primi, Quod erat dcmon- 
flrandum. 

H o c loco annotauit Nicolaus Tarralca fequentem appen- 
dicem.Quam nosin Theorcmaredegimus : & aliquanto bre- 
^ius demonftrauimus cx hac Decimanona. 

Si 
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Sifumnt duo dnguli, ^uorum ^>nus ad Centrum , aker ad peripheriam 
amho yna reBa linea ^uhtendantur : ent jfatium circa angulum ijuiad 
Centrum, comfreheri[um, duplum an^li qui ad peripheriam. 

Mancat angulus a d c , vt modo , ad Centrum : &: conftituatur adpcripheriant 
AB c > angulus eiufdem appellationis a b c. Et per Centrum d ducatur hnca b d e 
fccans pcripheriam in punfto e. Dico duos angulos a d e 6: 
c D E fimul fumptos, duplos effe ad angulum a b c. ^ 

Id vero patct cx hac ipfa Decimanona. Nam a d E angulus 
ad Centrum, duplus eft anguli ab d : quum fmt fupcr candem 
pcripheriam a e. Eadem rationc, c d e duplus cft ipfuis c b d. 
Quare duo angnli a d e &: c d e fimul fumpti ,dupli funt ad 
totum ABc angulum, Q^iod crat oftendcndum. 

THEOREMA i8, PROPOSITIO XX- 
Thconi XI. 

In Circulo, qui in eodem fegmento funt anguli, inter fe 
funt sequales. 

In {cgmcnto a d b , Circuli ab c d , cuius Ccntrum f , fmtan^ 
guli ACB,ADB&AEB. Dico omncs efle arquaies. 

Conncftatur ab. Ac tum fi duae linearum aUqu^ fe in Ccn- 
tro feccnt : erit manifcfta propofitio ex antecedcntc. Erit enim 
angulus A F B , duplus ad vnumqucnque illorum:quaproptcr,cx 
animi Norionc, ipfi inter fe xquales. Quod fi non fc fecuermt, 
tum dudis ab & B f , idcm ftatim innotcfcet. 

Si vcro fuerint in minori (cgmcnto,vt in a e b : tumconncxis 
A F & B F : atque item dudis lineis ab vnoquoque angulorum, 
per Centrum,ad peripheriam (hic vero faris fucrit duxifle e f g:) 
erit totum fpatium circaangulum f , duplum ad vnumqucnquc 
illorum. Qil^re ipfiintcr fca^quaks, Quod fuit dcmonftran- 
dum. 

THEOREMA 19, PROPOSITIO XXL 

Theoni i t. 

Quadrilaterotum in Circulis infcriptorum , duo anguli 
inter fe oppofiti,duobus reftis funt aequales. 

Sit Quadrilaterum a b c d , in Circulo eiufdem dcfignationis , abc p inTcriptum. 
Dico binos quofquc angulos oppofitos, duobus rcdis cfle asquales. 

Ducantur in Quadrilatcro dua: lincsc dimetientcs, a c & B d. 
Eruntq; , per antccedentcm , duo anguli ab d &: a c d , qui in 
codem fcgmcnto a b d , a:quales : Duo iridem c b d & c a d , qui 
in eodem fegmento « d c , aequales.Totus itaquc b anguIus,duo. 
/ bus A c D & c A D ipqunlis. At duo ipfi a c d &: c a d cum toto 
yi D , funt duobus reftis .^quales , pct trigefimamfccundam Primi. 
• Sunt igitur duo b & d , auguli pppofiri , duobus rcais ^cquales. 
Eade argumetatione probabimus duos a & c oppofitos, duobus rcdis efle xqualcs. 

THEOREMA 10, PROPOSITIO XXIL 
: jA./^ Thconii3. 

Super eadem refla linea,duae Circulorum feftiones fimiles 

' " inarqualcs 
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ina?qiiales ad eandem partem conftitui non pofTunt. 

Sit reda linca a b , fuper qua conftiruta fit Sedio a c b &: ducantur reda: acSC 
B c. Dico fuper eadem a b non poire conftitui cx eadcm parte fimilem Sedioncm 
CircuiMnxqualcm. 

Si enim fieri poflit,conftituatur a d b SccH^io maior.Et du- 
cantur reda: a d &: b d. Aut igitur ncutra duarum a d & 
B D , neutram (ccabit duarum a c & b c. Ac tum erit angulus 

jjti . ^:^B c maior angulo d , per vigefimamprimam Primi. Non igitur 

crunt Sediones fimilcs,ex Definitione vltima huius. 

Qiiodfialteraharum ,vt b d 5 fecctalteramillarum.vt AC, 
& peripheriam minore in pundo e : connedbatur e a. Eritq;, 
per dccimamfextam Primi,angulus a e b maiorangulo a db, 

«^xtcriorinteriori. Obid&: ACB,quixquaIiseft AEB.pcr 
vigcfimam huius, maior eodem a d b. Quare nec fic Sediones fimilcs. 

Si dcmum altcra iilarum ,vt a c, fit pars altcrius harum,vc 
ipfius A d : erit & pcr candcm dccimamfcxtam Primi , angu- 
lus c maior angulo d. Non igitur fijnt fimilcs Scftioncs. 
Ex his vcro fatis conftat , minorcm Se(flionem fupcr ab 
conftitui non poftc ipfi a c b fimilcm. Q^uarc nullo modo fimilcsinxquales Sedio- 
nes fijper cadcm linca conftitui pofliint, Quod crat dcmonftrandum. 

Hi c Jubiecit Campanus , Super eadem rcda iinea,ncquc ad candcm par- 
tcmncqucadoppofitam,fimiles Sediones inarqualcs conftirui poftb. Q^od ipfe 
probat ex fiiperpofitionc , quam vocanc, Figurarum. Id vcro alia ratione dcmon^ 
ftrabimus. 

Sit Circuli portio ab c (fcu Sc£l:io,nihiI facio difcriminis) conftituta fupcr a c li- 
nca.Ex altcra vcro partc conftituatur portio a d c fupcr eadcm a c , ipfi a b c fimilis. 
Uico A b c & a D c fic non poftb cflc in^qualcs.Sit enim,fi poft]t,maior a d c : &: 
diuidatur a c bifariam in pundo e : & ducatur refta b e d , fecans ad rcaos angulos 
* ipfam a c : Et conncdantur ab,cb:ad,&: cd. 

Et quoniam maiorcft a d c portio quam a b c : maior quoquc 
crit pcrpcndicularis e d quam e b , vt prarmonftrauimus ad cai- 
' cem Dcfinitionum huius Tcrtij. Refccctur crgo e d ad xquaii- 
tatcm E b : & fic E F a^qualis e b. Eritq-, Triangulum a e b xqua- 
le Triangulo a e f , per quartam Primi : Et angulus e b A ;rqualis 
angul© £ F A. Ac fimilirationcper candcm,critangulus e b c xqualis angulo e f c. 
Totus igitur a b c toti a f c ;cqualis. Sed ipfc a f c, per vigefimamprimam Primi: 
maioreft ipfo a d c. Igitur &: a b c maior quam a d c. Quare, a Definitionc , ipfe 
ab c & A D c portioncs, non funtfimilcs, Quodeftcontrapofitioncm. Non liinc 
igitur fimilcs & inasqualcs, Quoderatprobandum. 

THEOREMA ii, PROPOSITIO XXIII. 
Theoni 14. 

Super aequalibus re£lis lineis,fimiles Circulorum Se£lio- 
nes conftituta?, inter fe funt aequales. 

Sint dua: linex a b & c d arquales : ac fuper ijfdcm conftitut^ dua: a b c & c d ^ 
Scdiones fimilcs.Dico ipfas Sedioncs cfltcequalcs. 

Sin minus, Altera*illaruni alteri fuperpofita, 
exccdctmaiorminorem.At iinea ab eftvna 
linea cum c d. Vnde accidet contra pra;cc- 
ptum antecedemis, - 

Sed 
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S E D quia hanc Figurarum fupcrporuioncm iandudum a Gcometricis Dcmon. 
flrationibus cxplodcndam cffc ccnluimus: quanuis hoc Thcorcma nuUa fcre alia 
probationc egerct, quim antcccdens : tamen hac rationc Geomctrica dcraonftra- 

Ouoniamdux acb&: c e d portioncs, funt fimiles,fcd non a:qualcs : fit maior 
c E D. Et diuidantur dux a b & c d lincx bifatiam : A b quidcm in f , & c d in g 
pundo : Et crig.intur dux pcrpcndicularcs f c & g e. Et quia c e d portio, maior 
cft:critquoquc G e pcipcndicu!arismaior:vtadfincmantcccdentisaftruximus.Sc- 
ceturitaquc g e in h, vrfit c h .xqualis fc. Etquoniam duo latcra af & fc , 
Trianguli a c f , funt xquaiia duobus c g & g h , Trianguli c h c : & anguh f & 
G xqualcs : crit quoquc bafis a c , bafi c H xqu.ilis : & angulus a c f aiigulo c H c, 
per quartam Priini. Similiter crit anguUis b c f , angulo d h g xquahs.Quaproptcr 
totus angukis a c b , totiangulo c h d xqualis.Scd c h d angulus.maior cft c e d 
angulo,pervigefimamprinwmPrimi.Igitur& acd angulusmaior ced angulo. 
Quarc Scftioncs non funt fimilcs, Quod eft contra pofitioncm. 

PROBLEMA5. PROPOSITIO XXIIII. 
Thconi 15. 

CircuH feaione data, Circulum perficere cuius eft feftio. 

SitSediodata AB, cxquafitperficiendusCirculus. 

Ducam in ipfa duas lineas fortuitas a c 5f b d : quas diuidam 
bifariam : a c quidcm in punfto e , & A d in punfto f. Tum i 
duobus pundis diuifionum , ducam intra Seftionem duas per- 
pcndicularcs e g & f h: qux fc fcindant inpunfto K. Eritq; 

Ccntrum Circuli in vtraquc ipfarum, pcr Confcftarium primx 

huius.Igitur K Centrum,Quodcritinucftigandum. .... , 

Si vcro E G &; F H non fcccnt inter fc, fcd fint linca vna, vc 
GH, in fccunda Figura:quod fit,quum dux ac & bd funt 
xquidiftantcs:tunc gh applicata .-.d vtr.inquc partcm pcri- 
Pherix datx, capict Ccntrum Circuli. per .dcm Confcaarium. 
Ncque cnim xquidiftantcs cflc potcrunt e g & fh. Efl-ent 
cnimeiufdcmperiphcrixduoCcntra. 

■ H ^ c cft gencrahs Dcmonftratio pcrficicndi Circuli,quocunq; arcu dato:quam 
& adfcribit Campanus. Ex qua dcprompta cft ratio illa compendiaria Ccntri inuc- 
niendi, Artificibusvulgo vfitata. , ^ r - 

Sit enim periphcria a b c d, cuius Centrum fit rcpcriendum Pono Centrum for- 
tuitu in pundo aliquo d.itx pcriphcrix,vt in a : fupcr quod dcfcribopenpher.ahbc- 
rx cxtcnfionis.qux fit e f c. Tum in pund^o alteio pcriplierix,vt m b, pol.to ccn- 
tro,dcfcnbo periphcriam codcm intcrualloquopriorem, e hg : qux 
priorcm. in df,obus pundis e & g. Duco poftmodum ab ,p .s 

icj^^: itcm^l; A g K B G. Suntq-, hx quatuor poltrc- 
mx lincx xquales : quum fint Scm^diamctri C.rculo- 
rum xquaHum. Tum duco a b reftam : F.cntq; duo 
Triancula Ifofcclia a e b & a g b : quorum bafis com- 
munis AB. Hanc igitur ab diuido bipartito in pun- 
&o k: Quod omnino cadct inttaduas periphcrias 
EFGS£EHG:ne fit pars maior toto. Etconnefto 
ek: quam produco ad g punftum. Videsiam duo 
Ifofcclia diuifa cfle in quatuor Triangula e a k, e B k : 
lu gak,8:gbk xqualia. Duo cnim latera a e 8^ ^ "^» 
Trianguli AEK,funtxqualiaduobus be 8i bk, TrianguU BEK:&bafisE K vtdq; 
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communrs. Duo igitur anguli qui ad k, daorum Triangulorum aek & bek, 
pcr odauam Primi, funt xquales : ob idq-, , redi. Eadem ratione crunt duo rcliqui 
anguli qui ad k redi. Quapropter e g linca vna,per decimamquartam Primi. 
Qux quum diuidat A b ad angulos rcdos : ipfa cxit ad Ccntrum, pcr Confcdarium 
prim^E huius. Atque cadcm crit probatio duarum pcriphcriarum fimilitcr duda* 
rum ac fc fcindcntium in pundis l m:c quibuscdudalincaLM,fecabitlincam 
E G in pundo n. Quod crit Ccntrum Circuli, per ipfum prim^ huius Confcda- 
rium : intclleda c d reda linca, ipfam L m ad angulos rcdos fccantc, Quod erac 
probandum. 

H A N c dcmonftrationem appofui, vt vidcrct vnufquifquc quantum compcndij 
ficri poflit corum qux in artc fusc doccntur.Id vcro totum a Qiiadrati cum Circulo 
commercio proficifcitur.TrianguIa enim ad Quadrilatcrorum probationcm confe- 
runt. Qiiadrilatcra vcro , fcd pr^ecipuc Quadrata , ad Circulos accommodantur. 

Vt hicfi intclligamus a e b g Quadratum : cuius vna Diamctcr a b pcriphcriam 
datam fccat : altcra e g , Ccntrum rcfpicit.Scd hxc pra^ter Dcmonftrationcm. 

Qux vcro fcquuntur Dcmonftrationcs, hanc Euclidis vigcfimnmquartam pro- 
bant per capita : hoc cft, ad nominatas Circulorum portioncs fingillatim pcrtincnt: 
fcilicct ad Scmicirculum, portionesq; Scmicirculo maiorcs aut minorcs. 

Primiim itaquc Scmicirculo dato , cuius fit Ccntrum inuc- 
nicndum : quia linca ipfum fubtcndcns cft Diamctcr : in ipfius 
pundo mcdio crit Ccntrum Circuli : quale hocloco cft pun- 
~ o - dum D in Diamctro a b , Scmicirculi a c b. 

Sed fit data portio Scmicirculo maior, vt a c b , cuius fubtenfa a b. Diuido a b 
aequaliterin d pundo : a quo cxcito pcrpcndicularem dc, qux attingatpcriphc- 
riamin c. Atquc ha^c tranfibit per Centrum, cx Confcdano primx huius. Tum 
conncdo a c. Et quia angulus c a d maior cft angulo a c d, pcr 
dccimamnonam Primi,quum cn maior fit ScmidiametroA' ad 
multo minor : rcfcindo angulum c a e , icqualcm angulo p c a , 
per vigcfimamtcrtiam Primi, duda linca a e , qux fccct d c in 
pundo E. Dico e Centrum efic Circuli. 
Conncdo e b. Et conftat,ex fexta Primi, e c & e a cfle xqua^ 
lcs : quum duo anguli e a c &: e c a fint arqualcs : itcm, pcr quartam ciufdcm, e a 
& E B efle ^quales : quum duo latera a d &: d e , Trianguli a e d , fint arqualia 
duobus lateribus d b & d e , Trianguli d e b. Tres igitur e a , e B , & e c func 
;Bquales.Quare,perfextamhuius,crit e Ccntrum Circuli. 

lamvero detur abc portio,minor Scmicirculo. Huius fubtcnfam ac diuido 
^qualiter in pundlo d. Et pcr ipfum d, duco ad angulos redos lincam b d e : In qua 
quidem crit Centrum Circuli , pcr Confcdarium farpc cita- 
tum : fcd non intcr punda d b : cflet enim a b c maior Sc- 
micirculo,contra pofitioncm.Conncdo igitur b a : & ab a 
pundo duco lineam^qu^c cum b a faciat angulum ^qualem 
angulo A b F , per vigefimamtcrtiam Primi:fitq; illa a f : fci- 
licet angulus f a b fit sequalis angulo f b a : ( Neque enim 
cadet vt A G , intcr d & b. Duda enim g c , cflcnt,ex fcxta 
& quarta Primi,trcs g a , g b , & g c , .^quales : eflbtq; g Ccntril Circuli,per fextam 
huius,quod modo improbatum eft.) Connedo itaquc f c. Atque cadcm,qua pau- 
lo antc,argumcntatione,erunt tres fa, fb, & fc a^qualcs. Quare f Centrum 
Circuh, Quoderat demonftrandum. 

^ u u^^ ^ inueniendi Centri Demonftrationcs, commcndanonem quan- 
dam habcnt varletatis , fed vfum parum neceflarium. Prima cnim omncs abunde 
fupplec 

THE O 
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THEOREMA zi, PROPOSITIO XXV. 

Theonii^. 

In Cu-cuKs 3equalibus,quiad Centrum quiq; ad Peri- 
pheriam funt sequales anguli, ii fuper a^quos Arcus 
confiftunt, 

Sint duo Circuli icquales : a b c , cuius Centrum g , &: P e f , cuius Centrum h: 
fintq,ad Centra duo anguli a g c & e h f xqualcsiautad Peripheriam duo b ac 5i 
E D F xquales. Dico Arcum b c sequalem efle Arcui e f. 

^ Connedantur b c & e f. Et quoniam Cir 

culi funtiequales : erunt g b & g c Semidia- 
mctri, a^quales duabus h e & h f , per defi- 
nitionem arqualium Circulorum. Qiiapro- 
pterquum duo g &: h anguli fint xquales: 
crit , per quartaln Primi , bafi$ b c , bafi e f 
a!qualis.Quumqiangulus a fit ojqualis angu- 
lo D : erit Segmcntum b a c fimile Segmento 
E D F ,per definitionem Similium portionum.Etquia fiiper xqualcs lineas cofiftunt: 
ipfa erunt xqualia, per vigefimamtertiam huius.Qijare, cx communi Notionc, duo 
reliqui Arcus bc &: e f funtxqualcs, Qi;od erat demonftrandum. 

CoMMODivs tamen probabimus fcparatim,vt Campanus. Ponantur enim 
vt priiis,duo anguli ad Centra,aequales. Ac tum conncxis b c &: e f , erunt,propter 
xqualitatem Scmidiamctrorum,ipfx BC &: e f xquales,perquartamPrimi.Ducan- 
tur itaque b a & c a ad Pcripheriamritemq-, e d & f d. Et erunt duo anguli a & d, 
pcr dccimamnonam huius & animi Notioncm,xquales. Igitur, per dcfinitionem Si- 
milium Segmentorum,erunt duo Segmcnta b a c & e d f fimilia:ob idcj; , per vigc- 
fimamtertiam huius,xqualia:quum fint fuper xquales lineas. Quare duo rcliqui Ar- 
cus B c & E F xqualcs, QjLiod cft prius. 

lam vero ponantur a &: d anguli ad Peripheriam, rcquales. Et crunt, cx dcfinitio- 
ne, Segmenta xqualia. Ac tum duclis g b &: g c : itcmq-, h e & h f : crunt ipfi g &c 
H anguli, per decimamnonam huius &c animi Notionem,xquales. Et quia Semidia- 
metrifuntxquaIcs:crunt,perquartamPrimi,dux bc & e f xquales.Erunt itaquc, 
vt prius,Segmenta bac & edf xqualia,pervigefimamtcrtiam huius.C>uare duo 
rcliqui Arcus xquales, Quod erat demonftrandum. 

THEOREMA 13. P R O P O S I T I O XX V I. 
Theoni zj. 

In CircuHs ^qualibus, qui fuper aequos Arcus confiftunt 
anguliXiue ad Centra^fiue ad Periphenas conliltant, 
inter fe funt a^quales. 

Sint duo Circuli arquales, a b c ,cuius Cen 
trum g : &: d E f , cuius Centrum h : fintq; 
duo anguli g &: h ad Centra:vel duo a & d 
ad Peripheriam , ac fuper duos Arcus aequa- 
les b c & e f. Dico angulum g , cffe aequalem 
angulo H : & angulum a , angulo d. Uxc eft 
Conuerfa antecedentis. 

Sienimc noneftxqualis h ,fit h maior: 

h fiatqj 
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fiatq; F H K a^qualis ipfi g. Ac tumjCX antcce- 
dentceiit Arcus f k arqualis Arcui b c:Qua- 
propter & Arcui e f , pars toti. Atque idem 
proneniet abrurdum,fi pofitis b c &: e f Ar- 
cubus ^equalibus, non fuerint A ^ d anguli 
ad Peripheriam, a^qualcs. 

V E L fic, Quum probati fucrint g &: h 
anguli a:quales,tum ductis b a &: c a, itcmq; 
ED &^ FD:erunt a & d anguli^equalesjexdedmanonahuius &animiNotione, 
Qurd erj^t demonftrandum. 




THEORE MA 



14. PROPOSITIO 
Theoni 18, 



XXVII. 




In Circulis sequalibus^aequales reftae lineae aequos Arcus 
abfcindunt : 8c maior linea,maiorem Arcum: minor 
vero minorem. 

Sint duo Circuli arqualcs : a b c, cuius Ccntrum d : &: e f g , cuius Ccntrii n : Sitq; 
A c rcda Iinea,a:qualis e g rcdx linex.Dico duos Arcus ab c & e f c cfCc xqualcs! 

Qiiod fi E g fitmaior,maiorcm ctiam cfie 
Arcum e f g. 

Connedantur a d &: c d ad Ccntrum:vcl 
ak &: CK ad Periphcriam :ac fimilitcr e h, 
g H : & E L , & G L. Et quia Scmidiamctri 
vtrinque fiint xqualcs, &: bafcs itidcm xqua- 
lcs:crunt,pcr odauam Primi, duo anguli d 

.... ^ ^ H ^q"aIcs:Ob idq;,per antccedcntcm, 

Arcus a B c sequalis Arcui e f g , Quod eft: prius. 

At fi EG Iineaponaturmaior:eritquoq;anguIus h maior,pcr vigcfimamquin- 
tam Primi.Faao itaq; angulo f h g arquali ipfi d : crit Arcus f g xqualis Arcui a b c, 
per vigefimamquintam huius.Maior igitur e f g ipfo a b c, Quod crat probandum.' 

THEOREMA 2.5, PROPOSITIO XXVIII. 

Thconi 19. 

In Circulis aequal jbus, fub aequis Arcubus sequales reftae 
linese fubtenduntur. 

Sint duo Circuli xqualcs : a b ccuius Cen- 
trum d : & E F g, cuius Centrum h : fitq; Ar- 
cus A b c xqualis Arcui e f g. Dico lineam 
a c efle xqualem linex e g. Conuer/a ante- 
cedentis. 

Conncdantur d a & d c : itcmq; h e 6^ 
hg. Eruntq;, per vigcfimamfextam huius, 
anguli D & h xquales. Quarcper quartam Primi,erit ac xqualis eg, Q^uod 
crat demonftrandum. 

PROBLEMA 4> PROPOSITIO XXIX, 
Theoni 30. 

Datum Circuli Arcum bifariam diuidere. 

Sic 
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Sit datus Arcus a b c , cuius fubtenfa a c. Hunc volo bifariam diuiderc. 

Sccctur A c rEqualiter in pundo d. A quo erigatur per- 
pendicularis d b , fccans datum Arcumin b. Hanc dico cflc 
qu^diuidit Arcum abc per jcqualia in pundo b. 

Conne^fVantur b a &: b c : qux , per quartam Primi , crunt 
requalcs : Q^iapropter , ex priori parte vigefimscfeptimae hu- 
ius : erit Arcus a b asqualis Arcui b c , Quod fuit dcmon- 
ftrandum. 

THEOREMA i^, P R O P O S LT I O XXX. 

Theoni 31. 

Qui in Semicirculo eft angulus , reflus eft : Qui vero in 
maiori Segmento,minor refto:Et qui in minori,ma- 
ior.Sed angulus maioris Segmenti Mxxtus^refto ma- 
ior : minoris autem, minor. 

Sit in Circulo a b c d , cuius Centrum e , Diamcterq; a c , Seniicirculus a b c : 
ih quo fit angulus b redilincus, ciufdem defignationis a b c. Dico hiuic eflc reftu. 

Connedatur b cum Centro,du61:a linea e b. Eritq; , per quintam Primi,angulus 
A xqualis angulo e b a : & angulus e b c , angulo e c b : quapropter duo anguli qui 
ad B 5 arquales duobus angulis a & c. Atquitotus b angulus cum duobus a & c, 
fiint duobus redis sequales , per trigefimamfecundam Primi. Quum igitur b fit eo- 
rum dimidium : ipfe b eft redus. 

V e L , vt alij , Quia angulus c e b asqualis cft duobus 
A & E B A , per priorem partem trigefima:fecundie Primi: 
ipfe erit duplus a3 angulum e b a : Itidem a }i b duplus 
erit ad e b c. Duo igitur anguli qui ad e , dupli funt ad to- 
tum B. Qi?are b eftdimidiaparsduorumredorum,acpro- 
pterea rcdus. 

V E L rurfus fic. Protrahatur c B ad F pundum. Et 
quia duo anguli qui ad b , Trianguli A B c , funt ajquales 

duobus A & c , pcr quintam Primi : & angulus a b f ijfdem a & c ajqualis,per tri- 
gefimamfecundam eiufdem : erunt duo abf & abc xquales. Quare vterque rc- 
dus,per dccimamquintam Primi. 

Mira Diametri Potentia : vt femper a:qualis fit duabus quas coniungit potcntijs. 

Sit deinde in Circulo a b c d , cuius Centrum . e , portio 
abd maior Semicirculo : ciusq; fubtenfii , reda ad : fupei: 
quam angulus redilincus a b d. Hunc dico ciTe minorem 
redo. 

Sumatur Diamcter a c : &: connedatur b c . Et quia angu- 
lus A b c, vt modo oftendimus , redus eft : erit , ex animi No- 
lionc , A B D angulus, minor redo. 

Sed fit portio a b c , cuius fubtcnfa a c , minor Semicir- 
culo. Dico angulum a b c maiorem efle re£to. 

Ducatur Diameter a d : &conneaatur b d. Et erit , expri- 
mo capite huius , a b d (pars ipfius a b c ) redus, Quare a b c 
redo maior. 

Demiim in Circulo abcd fitportio abc, cuius fubten- 
fa A c , maior Semicirculo : portio vero a d c, cuius fubtcnfa 
c^dem Ac,minoreodem.DicoanguIumMixtum,fciIicetquiab Arcu cba &re- 
fta A c comprehenditur,maiorem cfle refto : fed angulum ab Arcu c d a cademq-, 
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linea a c comprchenfuni; minorem effc redo. 

Ducatur Diameter b c : &: producatur reda b a ad e pun-i 
6tum. Eritq-, , per primam partcm liuiufce, angulus redilineus 
B A c , rcdus : Et, per decimamtertiam Primi , angulus c A E 
re6lus. Qj.iare,quum angulus redus fit pars prioris , altcr vcro 
pars rcdi : erit iile redo maior , hic autcm minor. Quod fuic 
probandum, 

S E D & hanc Propofitioncm pmni ex parte fpcdandam 
cxhibuimus, fub hac Dcfcriptione. 

Sit Circulus a b c , cuius Centrum d , Diametcr vcro b c' 
Atque in co ponatur e a f portio Scmicirculo minor : & g a h portio,eodem ma-r 
ior : Et apundis b,c:e,f:g,h, ducantur lincx ad pundum a, vt in Schcmate. 

Eritq; dc anguio b a c Demonftratio eadcm quam fupra de- 
dimus : Ex qua csetcrorum angulprum probationcs erunt ma- 
nifefta?. 

Quoniam cnim duo anguli d a c tc d c a funt asqualcs, 
pcr quintam Primi : itcmq-, duo d A B & d b A ajqualcs, pcr 
cnndcm:erit totus bac arqualis duobus b 6d c : Atqui to- 
tus B A c cum duobus b & c , funt duobus rcdis xtjuaics,pcr 
trigefimamfccundamPrimi.Totusigitur bac redus. 

Hincfatis manifcftum cft, ^ a f angqlum efle rcdlo maiorcm : (cd g a h mino- 
rem codem.Hincq-, angulum Mixtum , qui fit ex linca redta a c & Arcu c h a , cfle 
redo maiorem : Angulum autem qui fit ex cadem a c 9^ Arcu c f A , cflc rcfto mi- 
norem,Qj.iod fuit probandum. 

Huic tanquam Confcdarium fubijcicmus. 

Siin Circulo Triangulum ^eB^ngulum infcnftum fuerit : Utus re&^Q 
dngulo oppofttum^ Diameter erit Circuli, 

Sit cnim in Circulo a ? c d , Triangulum a b c Redangulum , cuius angulus b 
rcdus. Dico latus a c efle Diametrum Circuli. 

Sin aliter : erit Centrum extra a c , vt in pundo e. Et con- 
nedatur a e : quae cducaturadpundum d Pcriphcria: , op- 
pofitum : fitq; A E D Diamctcr : &^ connedatur b d. Tum 
angulus A b d , pcr hanc trigcfimam , crit rcdus : ficq; arqua- 
lis angulo a b c , pars toti, Quod cft abfurdum. Scd nec alibi 
e^ it Centrum,quam in A c Eft i^itur a c Diameter , Quod 
eratprpb^n<Jun:>^ 

THE0REMAi7> P R O P O S I TJ O XXXI. 

Theoni 51, 

Si Circulum tetigerit refta linea , a contaflu aute exiens 
altera linea,Circulum fecuerit : anguli quos cum tan- 
gente efficit , aequales funt alternatim duobus (jui in 
Circuli Segmentis funt angulis. 

Sit linea a b , tangens in pundo c Circulum c d e f , cuius Ccntrum g. Et a pun- 
(9:0 c ducatur linca c f , fccans Circulum:fiatq; fupcr c d e portione,angulus d , du- 
£tis lineis c d & c f : Itemq; angulus f fuper portione c f e , dudis c f & e f. Dico 
^ngulum E c b efli xqualcm angulo d : angulum vcro e c a , xqualem angulo e f c. 
Pucatur Diametcr c g h : &: conneibatur e h. Eritq-, , pcr dcpimamfcptimam hu- 
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ius > c H perpcndicularis ipfi a b : Et,pcr primam partcm antecc- 
dcntis,angulus d e h rcdusrob idq; , angulo a c h xqualis.Pofito 
itaquc communi e c H,crit angulus a c e , duobus c e h & e c h 
xqualis. At hi duo cum angulo h , per trigcfimamfecundam Pri- 
mijduobus rcdis funt xquales : Et, per decimamtertiam eiufilc, 
angiilus A c E cum angulo b c e , duobus redis funt xqualcs. An 
gulus igitur b c f , angqlo h jcqualis:ob id,& angulo d > per vigc- 
fimam huius : quum fint vna portionc Circuli. 
Vel brcuius.Angulus ceh eft redus,per anteccdentem : quapropter duo an- 
guli H & E c H faciunt vnum re£lum per trigcfimamfecundam Primi. Qiium igitur 
6 c E &: E c H faciant vnum redum,dempto communi e c h , erit b c e ipfi h ccqua- 
lis ; Quarc & ipfi p , pcr vigcfimam huius, Quod eft prius. 

Quumq; D F fint duobus redis ^qualcs, per vigefimamprimam huius : crit an- 
gulus F xqmlis angulo a c e , Qi!od erat probandum. 

V E L ficangulus a c e cum angulo h (unt duobus rcdis a;quales,vt oftcndimus: 
& B c E cum H itidem duobus rcdis xqualcs,per vigefimamprimam huius : quorum 
BcE cftipfi H xqualis.Angulusigitur e ipfi ace cft xqualis , Q^d erat demon- 
ftrandum. 

PROBLEMA 5, PROPOSITIO XXXIL 
Theoni 33. 

Super data linea Seftionem Circuli defcribere, quse ca- 
piat angulum angulo dato a^qualem. 

Sir linca data a b : datus vero angulus c. Volo fijper 
linea a b defcriberc Circuli Seaionem,qux capiat angu 
lum sequalcm angulo c. 

Ac primum, fi fucrit angulus c rcdlusjdcfcripto Semi- 
circulo a D b fuper linea a b , dud:isq; a d & b d ; crit an 
gulus D rc£tus, pcr primam partcm trigcfima? huius. 

Si vcro fucrit obtufus , ducam lincam d a , facientcm cum a b , angulum d a b , 
arqualem angulo c obtufo,pcr vigcfimamtertiam Primi.Et a pundo a , ducam fupcr 
A D , perpcndicularem a e interminatam.Tum a pundto b , vcrfus a e ducam lincam 

B F , fccantem a e in pundo f ; qu^Eq; cum ab con- 
ftituat angulum a b f, a?qualem angulo e a b , quo 
obtufus reftum fuperat. 

Eruntq; , per fextam Primi , a f & f b ^equalcs. 
c Pofito itaque pundlio f Ccntro,dcft:ribo,{ecundum 
fpatium f A & f b , Circulum a g b a. Et,per Con- 
fedarium dccimicquinta: huius , linea P a tanget 
Circulum. Duco itaquc a c & b q , conftitucntes 
angulumc : qui,perantcccdcntcmjcrita:qualisan- 
gulo D A b : quapropter angulo c obtufo. 

lam vcro fi angulus c fucritacutus:ducam ah Hneam, quxcontincat cum a b 
angulum H a d ajqualcm angulo c acuto. Tum a punfto a , duda pcrpendiculari 
A e , facio angulum a b f asqualem angulo b a e , quo redus fuperiit acutum:vt b f 
fccct A E in f pundo. Ac tum,vt in fupcriori fchematc,crunt f a & f b xquales,per. 
fcxtam Primi : Eritq; f CentrumCircuIidefcribendi.Indeduais ad maiorcm por- 
^oncmlineis ak & BK:critangulusK,perantcccdcntem,xqualisanguIo bah: 
^are Sc angulo c dato, Quod crat facicndum. 
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A dato Circulo fegmentum abfdndere,capiens angu- 
lum dato angulo reftilineo aequalem. 

Sit Ciiculus datus a b c , datus vcro angulus d. Volo a 
Circulo ABC abfcindcre fegmentum , capicns angulum 
arqualem anguloD. 

Duco lineam ef, qux^perdecimamfeptimam huius,' 
tangat Circulum in a pun6lo : A quo intra Circulum du- 
co lineam a b , qua! cum a e faciar angulum e a b aiqua- 
lem angulo d , per vigefimamtertiam Primi. Ac tum du- 
ais lineis a c &: b c, crit angulus c in fegmento a c B , arqualis angulo e A b , pcr 
trigcfimamprimam huius : Quare & angulo b dato, Quod fuit faciendum. 

THEaREMA x^. PROPOSITIO XXXIIII. 

Thconi 3 5. 

Si in Circulo duae reftae lineae fe inuicem fecuerint: 
quod fit ex fegmentis vnius, Re<9:angulum,a?quum 
eft ei quod ex alterius fegmentis fit, Reftangulo. 

Sintin Circulo abcd, duxlinex ac 6i bd, fccantesfe 
in purido e. Dico id quod fit cx AE in e c, jcquum cflc ci 
quod fit cx B E in E d. 

Aut igitur vtraquc tranfit per Ccntrum , aut altcra tantiim, 
autneutra. 

Sienimvtraquc fit Diamctcr Circuli :erit e Ccntrum & 
quatuor fegmenta a^qualia : ficq-, conftabitpropofitio. 

Si vero altcra tantiim tranfcat per Ccntrum , vt b f d : auc 
ip(a fecabit a c xqualitcr , aut inaiqualiter. Quod fi arqualitcr: 
fccabit ^ ad redos angulos , per priorem partem tcrtia: huius: 
Tum ducatur f c. Et erit, per quintam Secundi , quod fit cx 
B E in E D cum Quadrato e f , xquale Quadrato f d : vnde 
& Quadrato f c : ob idq; , duobus Quadratis e f &: e c,pcr qua- 
dragefimamfeptimam Primi.Dempto igitur vtrinque Quadra- 
to E f : erit quod fit ex b e in e d , xquale Quadrato e c. Qua- 
rc &: ei quod fit cx A e in e c , quum ipfas fint xquales , Quod crat probandum. 

Atfi b D tranfiens per Centrum,fecet a c inxqualiter : A Ccntro f ducatur f g 
perpcndicularis ipfi a c : Et connedatur f c. Eritq; , per quintam Sccundi,quod 
fitex BE in ED cum Quadrato ef (ob idq;,per quadragefimamfeptimam Pri- 
mi,cum Quadratis f g &: e g ) asquale Quadrato f d : atque ob id, Quadrato f c: 
ob idq;,duobus Quadratis fg & gc. Ablato ergo vtrinquc 
Quadrato f g : erit quod fit ex b e in e d cum Quadrato g e, 
xquale Quadrato g c. At,perquintamSecudi,quodfit ex ae 
in e c cum Quadrato g e , ^equale eft Quadrato g c. Ablato 
igitur vtrinq; Quadrato g e , erit quod fit cx b e in e d , a^qua- 
le ei quod fit ex a e in e c, Quod erat probandum. 

Q^v o N I A M verohxcDemonftratioexijsellquxnon 
cxpedite capiuntur : qui in fimiles incidet , ftudeat ipfes in fuoS 
Verbi gratia,in hoc poftremo fchcmate fic ratiocinetur.Quod 
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fit cx B E in E D cum Quadrato e f, «qualc cft ci quod fit cx a e in e c cum co- 
dcm Qiiadrato E F. Quod igitur fit cx be in ED,xqualceft,peranimiNotionem, 
ci quod fit ex A E in e c. Aflumptio fic probatur. Quod fit ex a e in e c cum duo- 
busQuadratis ge & g f (hoc cft,cum Quadrato e f) cftxqualeduobus Quadra- 
tis G c &: g F , per quintam Secundi & animi Noiioncm : ob idq-, , Quadrato f c. 
Sed quod fit ex B e in e D cum eodcm Quadrato e f , piobatum cft a:qualc Qua. 
drato F c. Quod igitur fit cx b e in e d cum Quadrato e f , xquale cft ci quod 
fitcx AE in Ec cum eodcm Quadrato e f. Probata Aflumptionc,confcquitur, vc 
ablato communi Quadrato e f , maneat id quod fit cx be in e d, xquale ci quod 
fitcx AE in EC, Qj^od fucrat dcmonftrandum. 

lam vcro, vt ad Propofitioncm reucrtamur, fi ncutra lincarum tranfeat per Ccn- 
trum,fiue sEqualiter,fiuc inxqualitcr fe diuifcrint :per pundum 
fe6i:ionis e , ducam Diamctrum g h , in qua Ccntrum f. Ac 
tum fi altera illarum diuidatur xqualiter , vt ac abipfa bd: 
diuidctur quoquc ip6 a c arqualitcr a Diametro c h : idq-, , 
pcr tcrtiam huius, ad angulos rcdos. Quaproptcr, cx fecunda 
fpcciehuiulcePropofitionis,quod fit cx g e in eh, aequum 
cft ci quod fit cx B E in E d. Quod igitur fit cx a e in e C > 
«quum cft ci quod fit cx b e in e d, Quod crat probandum. 

At fi ncutra altcram xquaiitcr diuidat : crit cx tcrtia fpccie, 
quod fit cx G E in E H , arqualc ci quod fit cx ae in e c : &: 
arqualc ci quod fit cx b d in e d. Quare vtrunque arquale al- 
tcri. Ac fic conftat ex omni partc Propofitio. 

I N T E R cas qu.x hoc Tcrtio libro dcmonftrantur Propofi- 
tiones,hxc ccrtc vna cft cx prarcipuis. Vfum cnim habet varijs 
modis notabilcm. In quam commentari pro dignitate longum 
cflTct. Capita igitur tantummodo aliqua feligcmus, vt cx ijs ad alia mcditanda viam 
apcriamus. 

Primiim itaquc cx hac intucri licct Circuli vim & autoritatem. Qui quum lincas 
in Centro fe fcindentcs, atque ex liis produ^a arqualia, ncmpc Qi^adratas Figuras, 
in arqualitatccontineat : idcm iuris ctiam rctinet in rcliquorum pundorum dccuf- 
fationibus.Nam quocunque in loco fcfc kindant linca: : partcs fempcr arqualia pro- 
duaa faciunt, vt modo oftendimus. Atque cx hoc multa in Geometriam difpcrfa 
funt Theoremata &: Problemata.Imprimis vltima Propofitio Secundi,qux dato Re 
.ftangulo jequale Quadratum componit. Sicnim attcnte infpexcrimus fecundam, 
quam in hac defcripfimus Jpecicmrintclligemus Re£langulum compofitum ex duo- 
buslateribus b e & e d : qUcX in vnam lincam continuamus,qualis cft bd : atquc 
€x hac facimus Diamctrum Circuli : & cx pundo diuifionis e, perpendicularem du- 
cimus ad peripheriam, qualis hoc loco e a : qu:^ continuata ad punaum oppofi- 
xum c , conftituit a c lineam, bipartito diuifam in e : ob idq; , quod ht ex a e m 
E c , cft Quadratum : & arquale ei quod cx b e in e d fit, Rcdangulo. 

Ex hac etiam dcprompta cft quadragcfimatcrtia Primi, quam Gnomonicam vo- 

cauimus. , « r r- 

Sint cnim in Circulo a b c d , dux hncx a c & b d, le 1 cin- 
dentes in punfto e :.fitq; quod fit ex ae in ec, Reftangti- 
lum aedf: quod vero cx b e in ed, fit Reftangulum 
E b G c : commutatis partibus e c & e d , vt vides. 

Quum itaque hxc duo Reftangula^in folo punfto e iun- 
(fta fint, &: nutare quodammodo videantur : ea conneftenda 
fuerunt,& ftabilienda. Quod firmius fieri non potcrat, quam 
perfedo Parallelogrammo f h g k , duftaq; Diametro h k. 
Ac tumduo Supplemcnta ef e g apparent arqualia. Inquomira quicdam re- 
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rum Golligatio & cofccutio fefe ofFcrt expendendani. Q uod nos pr^terirc cogimur, 
alip properantes Jd ypum tamen dicemus,Iineam g h tanto fpatio egredi Circulum, 
^ - quanto k f pundem ingreditur : Et Diametrum h k tantuto 
diftare a Centro Circuli, quantum duo Parallelogramma h e 
&: E K abfunt a Quadratis. Si enim Quadrata eflent,ncmpe 
fi fuiflent E c & E D xquales : totum f g, Quadratum cfltt, 
Circulocircunfcriptiim:ipfiusq;Diameter hk, cadcmcum 
Circuli Diametro. 

Hinc quoquc dcfumptum eft,vt fuper data linea,dato Re- 
ftangulo xqualc Redangulum conflitucretur. Hic cnim fif- 
pcrlinc? B E, quampro datafumimus, conftituitur Rcftangulum eg, arqualcRc- 
dangulo E F, quod ctiampro dato fumitur. 

Ex hac ctiam facile habctur cxceflus Parallelogrammi maioris fupra minus.Quid 
niulta ? cx hoQ Thcorcmatc innumcrabiles confiderationes,veIut cx fonte quodam, 
cmanant : quir ad Proportiones pertincnt. Qjias,quum illuc vcntum erit,poterit fibi 
Lcdor efl^ngerc, cx huius Propofitionis recordatione. 

Neque miretur quifquam, quod priora cum pofterioribus rctexam. Id cnim ad 
Dcmonftrationcs erucndas tantum facio. Nam aliud cft, artem tcnerc : aliudq-, , ar- 
tcm docere. Multaq., priora funt natura, qux ars cogitur pofteriora tradcre : atque 
ccontrario : ncmpe,aut compendij faciendi,aut lucis addcndse, aut dcniquc mc- 
thodi ob(eruandsE gratia. 

THEOREMA 30, PROPOSITIO XXXV. 

Theoni 3 

Siapunfto extra Circulum fignato duse linese duftse 
fuerint,qqarum alterafecet Circiilum,altera tangat: 
quod ex tota fecante in partem fui extimam fit, Re- 
ftangulum, a^quum eft ei quod ex tangente fit, Qua- 
drato. 

Sitpunaum a, fignatum cxtra Circulum bcd, cuiusCentrum E:ducanturq; 
dua: hnea:, adc quidem Circulum (ecans in d pundo:& ab eundem tangens 
m B. Dico id quod fit cx tota a c in partcm a d , cfie arquale Quadrato a b. 

Autenim adc tranfit pcr Centrum,aut non tranfir. Si 
tranfit : ducatur a Centro e adpundum contadus b, linca 
eb: Qu«,per decimamfeptimam huius , erit perpcndicula- 
ris ipfi A b. Et quoniam linea d c diuifa eft per xqualia in 
pundo E, additurq; ei linca DA:crit,per fextam Sccundi, 
quodfitcxtota ac in partem ad cum Quadrato e d (ob 
idq;,cum Quadrato eb) xqualc Quadrato ae :atque 6b 
id, Quadiatis duarum ab & eb. Dempto igitur communi 
Quadrato e b : crit quod fit ex A c in a d , ^quale Quadra- 
to A b> Quod eratprobandum. 

Si vcro A c non tranfitpcr Centrum, ducatur a f e g pcr 
Ccntrum e : Et conncdatur e d : Ducaturq; e h perpendicu- 
laris ad a c. Et erit d h xquahs h c, per tertiam huius. Ita- 
qucpcrfextamSecundimodo indudam, quod fitex ac in 
D c cum Quadrato d h, .xquale eft Quadrato a h. Communc 
addatur Quadratum h e : Erit quod fit cx a c in d c cum duo- 
bus Quadratis d h & h e (ob idq; , per quadragefimamfepti- 
mam Primi,cum Quadrato e f, nam id fumo loco e d) arqua- 

lcduo 





L I B E R I I I- 93 

leduobus AH & HE Quadrads:obidq;,Qu^drato ae, pcr candcm quadrage- 
fimamfeprimam. Atquodficex ag in fg cumipfo e f Quadrato, ^qualeeftci- 
dem Quadrato a e. Quod igitur fit ex a c in a d cum Quadrato e f , xquale eft 
ci quod ex ag in FG cum eodem e f Quadrato. Ablato itaque communi e f, 
erit quod fit ex A c in D c xquale ei quod ex A f in F G : Quare & Quadrato A 8, 
V t modo probauimus, Quod fuit demonftrandumo 

Confe£taria ex Campano. ' 

Si ah eodem funBo extra Circulum f^ato.plures linea Circulum fecent: 
tjua ex ^naqudjue in fui ^artem extimam funt ^eflangula, inter fe 
funta^ualia. 

Hoc autem ex co manifcftum cft,qu6d fingula huiufmodiReaangula fintarqua* 
lia Quadrato linex ab illo pundo dudx ad contaiSum Circuli, per hanc trigefi- 
miimquintam. Ex hoc etiam addit. 

Sidu^ line^ ah eodem funBo duBa Circulum tangant, ipfe inter fe funt 
atjuales. 

Quod quanuis Demonftrationc non cgeat, quum vtraquc fit jcqualis ei quod fic 
cx linea, qu:E ab eodcm pundo eduaa Circulum fecat in fui partem extimam : ipfe 
tamcn fic probat. ^ 

Sit punaum a extra Circulum bcd, cuiusCentrum e : ducanturqiduxlmex 
AB &: AD, qux Circulum tangant in pundh B & d. Dico ipfas cflc icquales. 

Ducam lineas e b & e d. Eritq; , per decimamfeptimam 
huius,vtcrque angulorum b &: d rcdus^quaproptcr Qradra- 
tum AE, perquadragefimamfeptimamPrimi,xqualeduobus 
Q^Liadratis a b & e b : fimilirer hi duobus a d &: e d. Igitur duo 
> AB & EBQuadrata,funtxqualiaduobus ad & ed Qiiadra- 
tis. Etquia e B & E D funt xqualia : erunt duo rcliqua ab &: 
A D ^cqualia.Qiiarc a b xqualis a d, Quod erat oftcndendum. 

Idemrurfus. Connedatur linca bd. Eritqi,per quintam 
Primi,angulus ebd xqualis angulo e D b. Etquiaduo abe 
&: A de angulifuntxqualesjnempercai-.ablatis xqualibus ebd & edb, crunt 
duo ABD & adb xquales. Quarcper fextam Primi,crit ab jpfi ad a^qualis, 
Nos etiam hxc addcmus, 

^ funBo extra drculum fignato , dua, tdntiim linea ad contaBum Qr^ 
cult deduci fjoffunt, 

Stantepoftrcmadefcriptioncipunao a in Circulum bcd dico nonpoffcdc: 
mittiplurcscontinccntes, quamduas AB & AD. 

Q u6d fi fieri poflit.educatur a f , contingens CircuUim in punao f: & conne- 
£tatur'E F. Eritq; angulus f reftus, per decimamfcptimam huius : Quaproptcr 
aqualisangulo EBA, repugnantcvigefimaPrimi. 

Id ctiam ea ratione probabitur; quod omnes lineic ab vno pundo dudx, Circu- 
lum tangentes, fint .-cqualesivt ante oftendimus. Aidux ab & af squalcs cffc 
non poflunt, aduerfante oftaua hiiius. 

THEOREMA jr, PROPOSITIO XXXVI. 

Thconi 57. 




Si a punflro extra Circulum fignato, duae lineae in Cir- 



culum 
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culum cedderint,quarumaltera ipfum fecet, altera ei 
applicetur : fit autcm quod ex tota fecante in fui par- 
tem extimam fit Reftangulum, aequale ei quodex 
applicata fit Quadrato : Applicata Circulum tangit. 

Sit punaum a, fignatum extra Circulum b c d, cuius Centrnm e : cadantq; ab a 
pundo dux lincx, a b d quidcm Circulum fccans,&: a c ipfi Circulo applicata • (itq; 
quod fit ex A D in A b, cequale ei quod fit ex a c Quadrato. Dico lincam a c tangerc 
Circulum. Conuerfa antecedentis, 

Primum cnim fi linea abd tranfit pcr Centrum,ducatur re- 
da c E. Et erit,per fextam Secundi,quod fit cx a d in a b cum 
Q^uadrato e b , ob idq; cum Quadrato e c , ^quale Q^/adrato 
A E. At quod fit ex A D in A b, ponitur xquale Quadrato a c. 
Et Qjjadratum igitur a c cum Quadrato c e, xquale eft Qj.ia- 
drato A E. Igitur, per vltimam Primi,angulus c redus. Qiiarc, 
perdecimamquintamhuius,linca ac contingit Circulum. 

Quod fi A B D non tranfit pcr Centrum,ducatur a punfto a, 
linca AD, in quaCentrum e. Et quia quod fitexhactota 
m fui partemextimam,xquum eft ei quod fit ex ad in AB,per antccedentem- 
critidipfum,excommuniNotione,a?quaIeQuadrato a c. Qijapropter e c a an 
gulus,tcaus eftrcx ijs qux mod6 probauimus . Ob idq;, ac contin^rens Circu- 
lum, Quod erat dcmonftrandum. 

A L I T E R. Mancat iam indufta dcfcriptio ; atque infuper a punfto a ad alte- 
ram partem Circuli demittatur a f , per decimamfextam huius, contingcns Circu^ 
lum.Et conncftatur e f. Eritq; angulus f redlus, pcr dccimamfcptimam : Et per 
antecedcntem,quodfit cx a d in ab, .xquale Qtadrato af. At cx hypothcfi,id- 
ipfum cft ^.quale Qi^adrato ac. Eft igitur ac linca :.qualis a f. Ouapropter 
quum duo latcra af & ef, Trianguli aef, fint .Tqualia duobus a c & e c 
Trianguli a e c : & bafis a e vtrique communis : fitq; angulus f reftus : crir & an ' 
gulus c rc(aus,pcroa:auamPrimi.Qi>are Ac tangit Circulum,perConfc(aarium 
dccimsquinta: huius, Quod erat demonftrandum. 
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DEFINITIONES. 

Iffura Reftilinea.in altera Reftilinea infcribidi 
citur,quiim finguli infcripta? Figurae anguli, 
fingula eius in qua infcribitur , latera tan- 
gimt. 

z Figura vero circa Figuram, quum fmgula latera cir- 
cunfcripta?, fingulos eius circa quam defcribitur, 
angulos tangunt. 

Satis conftat ReailineasFigurasciufclemrpcciei,alias alijsin- 
fcribi aut circunfcribi : vt Triangulum Triangulo , Quadrilatc-' 
rum Quadrilatcrornon diucrfx.Si enim pluresfintanguli vnius, 
quam latcra altcrius,aut contra : non erit mutuus conta6lus fin- 
gulorum, vr oportct. 

3 Figura Reftilinea in Circulo defcri- 
bi dicitur^quum omnes ipfius an- 
guli, Peripheriam tangunt: 

4 Circulus vero circa Figui'am Reftili 
neam,quu ipfius Peripheria omnes 
interioris Figurae angulos tangit.^ . 

Circulus in Figura Reftilinea defcribi af- 
citur, quum ipfius Peripheria fmgula 
interioris Figurae latera tangit. 
Figura vero Reftilinea circa Circulum, 
quum ipfius fmgulalatera,Circuli Pe- 
ripheriamtangunt. 
Reftalineain Circulo accommodari di- 
citur, quum ipfius extrema in Ciixuli 
Peripheriam cadunt, 

PRO 
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PROBLEMA PRIMVM, 

PROPOSITIO PRIMA. 





N dato Circulo,datae Imeae refta? qua? Circuli Dia- 
metro minime maior exiftat, a^quam lineam re- 
ftam accommodare. 

Sit datus Circulus a b c , cuius Diameter b c : data vero linca d , qux maior non 
fit ipfa B c. Volo in Circulo a b c aptarc lineam, line^e d ^equalem. 

Si D efl: ipfi b c arqualis , conftat propofitio. ^ utJ 
minor ; abfcindatur ex b c , pars b e ncqualis ipfi d : 
& fecundum fpatium b e , defcribatur Circulus a e f a, 
fecans Circulum a b c in pundis a & f. Et conne- 
datur A b : qua:,pcr fccundam Tertij, fecat Circuium 
A B c A : cftq; ipfi B E ajqualis , cx dcfinitionc Ccntri: 
Quarc & ipfi d lincx a:qualis , Quod erat facicn- 
dum. 

E T I A M nulla Diamctro pofita , aptabitur linea. 
Tantum in pundo Periphcrix fortuito ponatur Ccntrum : ac fccundum longitudi- 
nem line^ datx defcribatur alter Circulus, datum Circulum fccans. 

PROBLEMA 1, PROPOSITIO II. 

In dato Circulo , Triangulum dato Triangulo sequian- 
gulum defcribere. 

Sit datus Circulus ab c , datum vcro Triangulum , d e f. VoIo in Circulo a b c 
defcribere Triangulum, Triangulo d e f xquiangulum. 

Per pundum a duco g h , qu^ tangat Circu- 
lum in ipfo a , pcr dccimamfcxtam Tertij. Et du- 
co redam a b in Circulum , qua: cum g a faciat 
angulum b a g , arqualem angulo f : itemq; duda 
A c , facio angulum c a h a^qualem angulo e : Ec 
conneao bc. Dico a b c Triangulum,eflb Trian 
gulo D e f acquiangulum. 

Eft enim angulus b , per trigefimamprima Tcr- 
tij , ^qualis angulo c a h : ob id,& angulo e. Ea- 
dcmra#one angulus c ^qualis cft angulo b ag :obid,&angulo f. Rdiquus igi- 
tur BAc,pcrtrigefimamfecundamPrimi,reIiquo d aequalis. Quare Triangulum 




B A c , ipfi D E F asquiangulum, Quod faciendum fuit 



PROBLEMA 3, PROPOSITIO III. 

Circa datum Circulum , dato Triangulo aequiangulum 
Triangulum defcribere. 

Sit datus Circulus a b c , datum vero Triangulum d e f. VoIo ipfi a b c Circulo 
circunfcribere Triangulum, ipfi d E f Triangulo a^quiangulum. 

Protraham bafin e f vtinquc > vt fiant duo extrinfecus anguli e & f. Tum k 
Centro CircuU , quod fit q , educam g b ad Periphcriam. Et ab eodem g pundo 
cduda CAjConftituamangulumBc A,a:qualcmangulo e exteriori.Similiteredu- 

G Cf 
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5:a G c , !aciam b g c angulum,.xqiialcn\ angulo f cxtcriori.Tuni pcr punda a , b, 

& c Hncamlincas hk, h l, & k l, adredos 
angiilos cum Scmidiamctris a g , b g , & c g. 
Atquc harum vnaqnxquc , pcr dccimamquin- 
tam Tcrtij , target Cirrulum : Et protradx , o- 
mnin6c6current,vtin pundlis h, k, l : Quuni 
cnim vtcrquc angulorum qui crt ad a , &: vterq; 
qi]i ad B , fit rcdus : linea qux ducetur ab a ad 
B>cflicictcum HK & LK, duos angulosvcr- 
fus K , minorcs duobus rcdis (quia vtcrquc pars rcdi). Itaquc, pcr quintam Pctitio- 
ncm,concurrcnt h k & l k. Atquc cadcm rariorc concurrcrt h l fit k L : quum 
vtcrquc angulorum qui ad c , fit rcd:us : fictq; Triargulum h k l. Quod dico cfle 
♦Tquiangulum Triangulo d e f. 

Q^iioniii cnim in Qi adrilarcro a c bk , duo anguli a &: b funt rcdi^crut duo rcli- 
qui G & K , duobus rcdis icqualcs : funt cnim cuiuslibct Q^i ndrilatcri,quatuor anguli 
quatuor rcdis xqualcs : vr oflcnfiim crt ad trigcfimamfccundam Primi. Atqui duo 
anguli qiii ad b , (unt duobus rcdis a:qualcs , pcr dccimamtcrtiam Primi.Qi:um igi- 
tur angulus g pofitus fit xqualis angulo e cxtcriori : crit angulus k , xqualis angulo e 
intcriori. Eadcm ratione crit angulus l arqualis angulo f intcriori, Quarc, pcr trigc- 
fimamfecundam Primi , rcliquus h , rcliquo d xqualis. Et totum Triangulum toti 
Triangulo xquiangulum, Qiiod cratprobandum. 

A L I T E R, Sit,vt prius,CircuIo a b c Triangulum circunfcribcndum, Triangulo 
t> EF xquiangulum. 

In ipfo a b c Circulcinfcribo Triangulum g h K,ipfi d e f a:quiangulum,pcr an- 
tccedcntcm : vt fit angulus g .rqualis angulo d : angulus h , angulo e : ^ angulus K, 
angulo F. Duco portmodum l m pnrallclum ipfi g h : quas tangat Circulum in pun- 
do A : pcr ca qux addidimus ad dccimamfcxtam Tcrtii.Duco fimilitcr m n paralle- 
lum ipfi h k,&: contingcntem Circulum in b : itcmq; l n parallclum ipfi g k ,c6tin- 

gcnrcm Circuium in c. Arquc hx trcslincx omnino 
concurrcnt , vt ad pimda l > m , & . n : quod parcbic 
pi odudis vninq: iincis c H , g K , &: h k , doncc /cccnt 
L M, L & M N in pund:is o ; p , Q^. R , s , r. Dico iani 
L MN Tiiangnlum Circulo g hk circunfcriptum,<:irc 
xquiangulum Triangulo d e f. Ert cnuii cuidcntcr 
xquiangulu Tnangulo g h K,pcr legcm parallclorum 
quum angiilus m t ojitxqualisangulo cTrianguli 
G h K , ex vigefimanona Primi : ob id,&: angulus l eidcm c cqualis,per eandcm. Sic 
& angulus M,angulo h ciufdem Trianguli:&: angulus N,anguIo K.Totum igitur lmn 
TrianguIum,toti g h k Triangulo xquiangulum:quaproptcr & ipfi d e F,Quod erat 
facicndum. 

Hjec conftrudio ex ijs ert, qux licct txdiofx videantur : tamen ob concinnita- 
tcmfaciles funt. Vnica ctiam Propofitione,nempc vigefimanona Tertij, probatur. 

PROBLEMA 4, PROPOSITIO IIII. 

In dato Triangulo Circuluin defcribere. 

Sit datum Triangylum a b c , in quo defcribendus fic 
Circulus. Diuido duos ipfius angulos a &: b xqualiter, 
pcr nonaiu Piimi , dudis lincts a d &: b d : qux concur- 
rcnt intra Ttiangulum in pundo d. A quo .<d tria laccra 
ipfius A b c Trianguli ; ducam trcs pcrpcndiculares d e > 
D F , &: D G. 
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Et quoniam duoriun Triangulonl a e d & a g d , duo anguli qui ad a, funt xquaks, 
duoq; anguli e &: g rcdi,& latus a d communc : crit, per 
vigefimamfcxtam Primi,Iinca d e xqiialis linqce d g. Riir 
fus quum duorum Triangulorum b e d & b f d , duo angu 
li qui ad b , fint xquales,angiiiiq; e & f rcdi , &: lacus b d 
communc : erit, per eandcm,Hnca d e xqualis lincx d f. 
^ Q^apropter tres linea^ d e , d f , d g , xqualcs. Pofito 
itaque Centro in d , Circulus dcfcriptus fccundum cuiut 
cunque ipfarum intc-ruallum, tranfibit per cxtrcmirates reli^^uarum duarum , ex no- 
na Tcrtij. Et quia,per Confcdarium dccimarquinta? eiufdcm, vnaquajquc linearum 
A B , A c , &: B c tangit Circulum , quiapcrpendicularis ad cxtrcmum Scmidiametri: 
conftat Propofitio. 

PROBLEMA 5, PROPOSITIO V. 
Circa datum Triangulum, Circulum defcribere. 

Sit datum Triangulum a b c , circa quod defcribendus fit Circnlus. 
Duo ipfius latcra diuido aequaliter : a b quidcm in pundo d , &: a c in pundro e. 
Tum cxcito pcrpcndicularcs ab ipfis d & e pundis^qu^e protrad.i; concurrcnt, 
vtadpundum f. Nam fi intclligatur duci linca de ab anf^ulis rcdis d &: e : ipla 
efBcict angulos verfijs f , minores duobusredis. A piindo itaq; 
concurfus f , quod dico cfle Ccntrum Circuli , duco ad tres an- 
gulos Trianguli a , b , c, lincas f a , f b & f c. Qjiumq; duo la- 
tcra A D & d F , Trianguli a d f , fint xqualia duobus latcribus 
B D &: d F , Trianguli b d f : & angulus d vnius , a:qualis an« 
gulo d alterius , nempc vtcrquc rcdtus : crit , per quartam Pri- 
mi , p A aquaUs f b. Eadcm rationc, comparaco a e f Ti ian- 
gulo cum CEF : erit eadem fa xqualis ipfi f c. Trcs igitur fa, fb, & fc 
arquales. Quarc , pcr nonam Tertij , erit f Ccntrum Circuli , Q^od crac conlli- 
tutum. 

Hmc eft in vniuerfum Circuli Triangulo circunfcribcndi conftruftio. Scd no- 
minatis Triangulorum {pecicbus, fic crit faciendum. 

Ac primum,fit Triangulum abc Redangulum,cuius angulus a rcdus. Diuido 
latus 3 c angulo rc6to oppofitum,pcr ajqualia,in pundo f. A quo ad media punda 
duorum ab & a c , duco f d & f e : quarum quum f d jfeccc 
duo latcra ab b c a:qualitcr:ipra crit tcrtio ac aiquidiftans: 
vt demonftratum eft ad trigcfimamnonam Primi : Eaderr^q; 
rationeerit f e xquidiftans ab. Et quia totus a angulus rcdus 
eft : erunt &: anguli qui ad p &: e , refti : pcr vigcfimamnonam 
Primi. Pudaitaquc f a , erunt duo latcra a d d f , Trian- 
guli A D F , xqualia duobus b d & d f , Trianguli b d f. Ob id, 
quum vtcrquc anguUis qui ad d , fit redus ; erit,per quartam Primi, f a xqualis f b, 
quapropter & ipfi f c. Tribus igitur f A > f b 3 f c asqualibus,crit f Ccntrum Circu- 
li, Quod fuit conftitutum. 

Scd 6)C id conftabat primo cap^te trigefimae Tertij, vt nos illic probauimus. 

SedfitTrianguIum AmbIygonium,cuius angulus a obtufus. 
Diuido latus b c bipartito in pundo h. A quo ad media puncfla d &: e , duco lincas 
H D & H E. Etcrit H D se^quidiftans a c : & h e xquidiftans a B,vtpaulu antc oftcn- 
dimus. Quaproptcr yterque angulorum b d h & c e h , sequalis angulo a : ob idq-, , 

obtufus 
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obtufiis. Dedudisitaqueperpendicularibusapundis d &: 
E : vtraquc ipfarum fecabit latus B ciSC protrada: concur- 
rent , vt ad pundum f , intelleda linea d e , per quintam 
Pctitioncm.Iam a pundo concurfus f, duco lincas f a , f b, 
&: F c : qux,per quartam Primi,erunt xquales : fi compara- 
uerimus duo latera a d & d f , Trianguli a d f , duobus b d 
&: D F , Trianguli b d f :dcindc duo a e & e f , Trianguli 
a E F , duobus c E & e F , TrianguU c e f. Qiiare f Cen- 
trum Circuli, vt prius. 

Sit iam a b c Oxygonium. Ac diuifis tribus Iateribus,vt in fupcrioribus,per ^qua- 
lia in pundis d e h : conncdo d e , d h , & e h . Eritq-, , vt priiis , d h arquidiftans 
Ac : & E H , icquidiftans ab : ob idq; , per vigefimamnonamPrimi,vterq; angulorum 
B d H &: c E H , xqualis angulo a : ficq; acutus. Dudis igitur per- 
pendicuiaribus , d f quidem adAB,&:EFadAC, qua: concur- 
rentintraTriangulum ABc adpundum f : connedantur fa, 
F B , & F c. Qjja:,per quartam Primi bis fumptam,vt in fuperio- 
ribus , erunt xquales.Quare f , vt prius , erit Centrum Circuli, 
Quod crat faciendum. 

Modi igitur omnes in primum rccidunt : ncmpc vt diuifis 
duobus latcribus Trianguli bifariam,ducantur a duobus pundis diuifionum perpcn 
diculares : &: in concurfu ambarum ftatuatur Centrum Circuli. 

H I N c manifcftum eft, Triangulum, cuiufmodicunque fit , id priuilegij habcre, 
quod ipfi Circulo infcribi & circunfcribi poflit. In Circulis autcm infcribendis,diui- 
duntur anguli : circunfcribcndis, latera. 

Ex cademfaac dcpromptum cft compcndium illud artificibus vfitatum, 

^er trid data fmBa m direBam lineam mi- 
nimi conjlituta^ Circulum ducere. 

Vt , fi fint tria punfta a , b , & c : hxx intclliguntur 
efle conncxa pcr lineas redas in Triangulum : diuidi- 
turq; bifariam fpatium intcr a &: b : itidcm /patium in- 
ter B &: c : & cducuntur apundis diuifionum,duxper- 
pcndiculares : qualeshoc loco funt d e & f g , (ecan- 
tcs in H Centro. Quod fit Circuli officio : ficut antc 
demonftrauimus, ad vigefimamquartam Tertij. 

Confeihriumj . 
Si fuerit Triangulum Orthogonium : cadit Centrum 
Circuli in medium latus refto angulo oppofitum : fi 
Ambligonium , extra Triangulum : fi Oxygonium, 

intra, Si vero Centrum in medium latus cecidcrit, 
Orthogonium eft Triangulum : fi extrinfecus, Am- 
blygonium : fi introrsum, Oxygonium, 
^.^Quod maiiifeftum eft> ex ijs, quce iam demonftrau funt. 

PROBLEMA PROPOSITIO VI. 

In dato Circulo Qugdratum defcribere, 

SitdatusCircuiqs ab c d ,.cuius Centrum e. Volo in ipfo Circulo Quadratum 

^^riberp* ^ ^ri ii^ 

^ X z Duco 




E L E M E N T. 



E V C L ID I S 

Ducodiias Diamctros fc adangulosrcdos fecantcs in e Ccnrro : quarum extre- 
ma connedo quatuor iineis ABiBccD^&DA. Dico a b c d 
efle Quadratum. 

Erunt enim,pcr quartam Primi,quatuor latera a:qualia:quum 
fint bafes quatuor latcrum a:qualium,quic a Centro adPeriphe- 
riam cxeunt , arqualesq; angulos qui ad e , contincnt. Et vnuA 
quifque quatuor angulorum a , B , c , D redus^pcr primam par- 
tem trigefima* Tertij : quum fint in Scmicirculo. Quadratum 
igiturcft A B c D , Quod eratfaciendum. 

Q_v I a Centro originem Qijadrati ducunt , duas lineas ad angulos reftos fe 
fcindentes,hinc indc ad Pcripheriam continuant , & quatuor bafes conncdunt. Ac 
tum pcr femircdos ratiocinantur. Quod in idem rccidit. 




PROBLEMA 7, PROPOSITIO VII. 



irca datum Circulum, Quadratum defcribere. 

Sit datus Circulus a b c d , cuius Centrum e. Circa hunc volo Quadratum dc- 
lcribere. 

Duco duas Diametros a c & b d, fe fcindcntcs in Ccnrro e ad angulos rcaros. 
Tum pcr quatuor ipfarum cxtrcma a , b , c, d , duco quatuor pcrpcndicularcs f g, 
c H, H K, & K F , fibi intcr fe occurrcntcs ad quatuorpunda f , c, h , k. Eruntq; , 
: f A BL vigefimamoa:auam Primi , f g &: h k intcr fe , & ipfi a C 
2!quidiftantes:quum in ipfas cadat b d vtrinque ad angulos re- 
dlos.Itidem f k & g h , inter fe &: ipfi b d 2cquidiftantcS:Qiia- 
proptcr , ex trigcfimaquarta eiufdcm bis fumpta , crunt qua- 
tuoranguli f,g,h,k rcftijquia reftis oppofiti.Qj.iumqVduc-e 
FG & HK fintDiametro ac ajqualcs,pcrcandem:quia Qua- 
drilatcra f c & a h , funt iequidiftantium larerum : fimiliter &: 
dux FK & GH, Diametro bd asqualcs : ermit omnes inter fe ajquales , proptcr 
.-cqualiratcm Diamctrorum. Quare f g h k Quadratum , Circulo circunfcriptum, 
Quod crat facicndum. 

P R O B L E M A P R O P O S I T I O VIII. 

In dato Quadrato, Circulum defcribere. 

Sit datum Quadratum a b c d , intra quod dcfoibcndus fit Circulus. 

Diuido quatuor ipfius latcra ^qualitcr in pundlis E , f, g , H: 
duda G E parallclo &: arquaii ipfis a d & b c : itemq; f h paral- 
Iclo & aequalis ipfi a b & c d rqux fc^:cc o e in punfto^ : Qu6d 
dico eflc Centrum Circuli. ' 

. Suntenini.quatuordimidiaKE,KF,KG,&:KH^perixigefima. 
quartam Primi , xqualia quatuor dinjidijs latcribus ipfius Qua- 



^ drati : ob id,&: intet fe asqualia. Quarc, per ftonam Terti; , k cft 
Centrum Circuli in/cribendi, Quod cfat conftitutiim. { > 

PROBLEMA 9> PKOP O^ITIO Vxlo 

Girca datum Quadratu,Circulu defcriber^e. 

Sit dataim Quadratum a b c D, circa quodi dcfcribcndus 
fit Circulus. > . j , . ; 

Duco duas Diametros ac & bd, (ecdrites fe iii p^^^ 
idq; «qualitcr , pcr fcxtam Primi : quia binf quiqiic anguli qui 
ad A , B , c , D funt femircai,pcr quintam & trigcfimamfecun- 

dam 
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dam eiufcIcm.Quarc e cft Ccntrum Circuli circunfcribcndi, Qjnod crat faciendum. 
^ . S V B has Qiiadrati & Circuli mutuas infcriptioncs vifum eft adfcribcrcperuul- 
gatum hoc Thcorcma, 

QuddratumCircuIocircunfcyipmmyduplum 
injcripa. 

. Sit Qj.'adratum a b c p circunfcriptum Circulo e F g h , cuius Centrum k : fintq; 
punda contaduum, e , f , g , h. Et dudlis duabus Diamctris e g & f h , infcribatur 
ipfi Ciiculo, pcr fcxtam huius, Quadratum e f g h. Dico a B c d Quadratum, elTe 
-'K.^ t, 3 duplum ipfius E fg H Qiiadrati. 

Nam quum latus a b maioris Qiiadrati,fit , pcr trigefimam- 
quartam Primi,a:qualc f h Diamctro Quadrati minoris : Qiia- 
H dratum autem ipfius f h duplum fit Qiiadrati cuius cft Diame- 
tcr , fcilicct Quadrati efgh, per quadragcfimamfeptimam 
Primi : crit & Qiiadratum ipfius a b , quod cft A b c D , duplum 
- ^ZT G ^ Qiiadrati e f g h , QjiTod crat oftcndendum. 
/i P p s 5 E T alijs cxpofitionibus demonftrari , vt ex xqualitate Triangulonim & 
Quadratorum : Scd nos hac vna contcnti fuimusfacili & compendiofa oftenfipnc. 
Hoc autem Thcorcma ab Euclidc non fuit appofitum,fortafsc quod fola Problcma- 
ta in hoc Qiiarto libro tradarct ; fortaflc ctiam quod de aliarum Figurarum propor- 
tionc tradcndum fuiflet : quanuis tamen hanc ordinis rationcm non (eruet. Paucas 
cnim Figuras Circulo infcriberc docct,carteras pra!tcrmittit:infinitatem quidem de- 
uitansjfcd & diflicultate dctcrritus. Idipfum vero, vt cuius confideratio cflct vfitata, 
hicapponcrc non dubitauimus. 

' THEOREMA lo, P R O P O s'i I O X. 

* Ifofceles Triangulum conftituere, habens vtrunque eo- 
rum qui ad bafin funt angulorum,duplum anguli qui 
ad verticem. 

Sumatur ad arbitrium,linca a b : quas fic diuidatur in pundo c vt docet vndeci- 
iTia Sccundi:fi:ilicct vt quod fit ex a B in b c , fit arquale Quadrato a c. Tum pofito 
Centro in A,dcfcribatur intcruallo a b , Circulus b d e b : laquo^per primam huius, 

accommodetur linea b d arqualis a c : Et conncdantur 
D A & D c. Dico vtrunquc angulorum a b d & a d b, 
Trianguli a b d , cfle duplum anguli a. 

Acprimiimfatis conflat Triangulum effc I/bfccles 
quum duo a b &: a d latera fint cx Ccntro : ac propter- 
ca duos angulos a b d & a d b cfle arquales, per quin- 
tam Primi. lam circa Triangulum a c d defcribo Cir- 
culum D c A D 5 per quintam huius. Et quia b d efl: 
arqualis a c : erit quod fit cx a b in b c , a^quale Quadra- 
to B D : ac propterea b d tangit Circulum,per vltimam 
Tertij.Et angulus c d b , per trigefimamprimam ciufdem,^qualis eft angulo alterno 
c A D. Pofito itaque comuni angulo c d A , erit totus b d a angulus,^qualis duobus 
c A D &: c D A. At angulus b c d , per trigefimamfecundam Primi , a^qualis cft ijfde 
c A D &: c D A , duobus interioribus oppofitis. Erit igitur b c d toti b d a asqualis^ob 
id,&: ipfi A B D. Quarcper fcxtam Primi,linea c d a^qualis lineas b d : ob id,& linea: 
<^ A. Angulus igitur c d a , per quintam Primi,^qualis eft angulo c a d ; ob idq; > an 
g<Uo c D b. Diiplus itaque eft angulus b d a , anguli b a d : Qmic & angulus a b d 

i 5 duplus 
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duplus ciufUcm, Q^od crat faciendum. 

A p p E N D r X Campaxii. Forfan contendec aliquis 
Circulum a c d ftcare Circulum b d e in puncbo ali* 
quo Arcus b d , fimulqi fccarc lincam b d : quo fict vc b d 
linca non fit Circulo a c d applicata : vt in Demonftra- 
tionc afiruitur, fcd ipfum fecans. 

Sccent igitur intcr fe > fi ficri poffit , ducaturq; a pun- 
6bo B , linca b f tangens Circulum a c d : Et conncdan 
tur F A &: F D. Eritq; , pcr trigcfimamquintam Tcrtiji 
quod fit cx A B in b c , xquaie Quadrato b f : ob idq-,, 
b f asqualis b d : Vnde, pcr quintam Primi,angulus b f d 
asqualis angulo b d f. Et quia,pcr trigcfimamprimam Terti/,angulus b.f a , cft a^qua- 
lisangulo adf alterno : crit angulus bdf maiorangulo adf, parstoto. 

Refellit &: idem alitcr.Nam fi forte dicatur Circulus acd (ecarclincam BD,nc- 
quc tamen fccarc Arcum b d maioris Circuli : Secct ipfam , fi poflit , in pundo h. 

Eritq; quod fit ex ab in b c , xquale ci quod fit ex db ia 
b h , per trigcfimamquintam Tcrtij : quum vtraque b a &: 
BD abcodempun£lo b, cadatad fe6tioncm Circuli. Et 
quia quod fit cx a B in b c , .-tqualc cft Qiiadrato b d : etic 
quod fit ex D B in B H , xqualc cidcm Q^adrato d b : re- 
pugnante fecunda Propofitione Sccundi. 

Sed haec fruftra in dubitationcm adducuntur a Campa- 
no. Linea cnim b d non tantum aftruitur in Demonftra- 
tione tangerc Circulum a c d , fed etiam probatur. 
A T notabilius cft quod ipfe fubijcit , Duos Circulos ACD&BDEfe mutud 
fccarc : & Circuium acd abfeindere a Circulo bde Arcum aequalem Arcui bd: 
Circulumvcto b d e , abfcindcrc a Circulo acd Arcum a^qualcm Arcui d c. 

Prior pars conftat cx eo,qii6d fi minor non fecQt ma- 
iorcm , fed tangat ipfimi in pun6l:o d : crit, pcr vndcci- 
mam Tcrtij , Centrum vtriufquc in linca vna,fcilicet in 
A d : propterca quod in ip{a cft Centrum maioris , & in 
eadcm punftum contadus.Erit igitur angulus a c D,per 
trigefimamTcrtij,redus:&,perdccimamtcrtiam Primi, 
angulus dcb rcdus : ficq-, abd redtus , vt potc huic 
a:qualis , Quod,pcr trigcfimamfccundam Primi , ficri 
non poteft. 

Sccabuntigiturintcrfc , vtinpundis d &: e. Dico 
iam Arcum e d maioris > cfiTc xqualem Arcui d b : & Arcum e d minoris,xquaIcm 

Arcui DC. / r r 

Connedo e A , E c , & e d. Eruntq; , pcr vigelimamfcxtam Tertij , quatuor 
anguli DEC,CEA,EAC,&ADC, sequales : quum fint Arcus c a & c d xqua- 
Ics , per vigcfimamfcptimam ciufdem. Totus itaque angulus a e d duplus eft 
anguli B A D : ob idq-, , iscqualis vtrique angulorum a b d &: a d b. Et quia angu- 
lus^ E d ^qualis cft angulo a d e , per quintam Primi , quoniam a d &: a e funt 
a Centro : crunt duo anguli e & d , Trianguli a e d , ajqualcs duobus angu- 
hs D U B^TrianguIi a d b : ob id,pcr trigefimamfecundam Primi, reliquus angulus 
a vnius , aequalis rcliquo angulo a alterius. Quarc , pcr vigefimamfecundam Tertij, 
Arcus e d maioris, xqualis Arcui d b : Et,pcr eandcm, Arcus e d minoris, ^qua- 
lis Arcui D c , Qrod crat probandum. 

S V p E R haec, obferuandum , In omni Triangulo, quale hocloco eft a b d , an- 
gulumvcrticisjvthicangulum a, efle vnam tcrtiam cum vna quinta vnius tcrtix 

redi: 
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rcai:hoccft,duas quintas vnius reaicac breuitcr, vnam quintam duorumre(51:o- 
rum, Vtiunquevcroangulorum quiadbafin^cffe duas quinras duorumrcdorum. 
fcuquatuorquintasvniusrcai. Quod clarum eft^diuifis duobus angulis rc£lis m 
partes quintas.Tum cnim in Triangulo,anguIus vcrticis crit vnius qumta^:&: vtcruis 
duoTum qui ad bafm, duarum quintarum. Hxc autem diuifjo hncx a b , qualis eft 
in pundo c, dicctur ab Euclidc in uigcfima Scxtivproportio fccundum mediam & 
cxtrcmam rationcm : vtpotc quum a c f5t mcdium proportionale mtcr b c &: b a, 
Ih qiia qiiidcm>numerus Qi inaiius prxcipuam habct vim.Nnm in omni quantitate 
qux fic diuiditur,Qiiadratum totius iungitur cumQuadrato dimidiaj^Quod aggre- 
gatum pcrpctuo cft quintuplum Qi^adrati ipfius dimjdias. Id vcro cx ca quam pro- 
pofuimus fpccic in vndccima Sccundi, rcpctcmus. Sint 8 diuidcnda ficut pmpo- 
nitur.Duco 8 in fe,fiunt 6 4 : Duco etiam cius dimidium nempc 4 , quanta cft ilhc 
linca D E aut E B , in fc : fiunt 1 6. Hxc iunfta/cilicct 4 ^ i ^ ^"^ciunt 8 o, qum- 
tuplum i «^i Itaquc ad.huiufmodi TrianguKim inucftigandum, opus fuit tali diuifio- 
ne linccT : cui prarcft Qiiinaiius numcrus.Hoc igitur Problcma ad Pcntagonum Cir- 
culo infcribcndum fpcaat : vt in fcqucnti Propofitionc docctur. 
^ K'i'QVE animaducrtcndum, lincam ac, cfle latus Pcntagoni ^quilatcn, Cir- 
culo A c D infcribcndi. Qiiod fic dcmonftratur, 

Ex poftcriori conftruftione conftitit, trcs Arcus ac, cd, & de minonsCir- 
Cuii,cflca:quales.Qi]umq;Cxcadcmconftitcritduaslincas ad &: ae efle^qualcs^ 
crit &: Arcus A e xqualis Arcui a d , per vigcfimamfcptimam Tcrtij : quaproptcr 
iibni dimidia xqualia.Si igitur a e diuidatur ^qualitcr,crit tota Pcriphcria a c d e a 
diuifa in quinquc Arcus xqualcs. Quorum quum fubtcnfe fint arqualcs, pcr vigcli- 
YViamodlauam ciufdcm :erit vnaquxque rllarum latus Pcntagoni, Qrod erat demon 
ftrandum. Et erit idcm a c , latus Dccagoni, Circulo b d e infcribcndi : q"od ad 
fcquentcs Demonftrationcs pcninct. In fumma,hxc omnia cx Proportionibus dc- 
Wcndent. Et vt hoftrum de hac tota re iudicium ingcnue cxpliccmus,huic tradatio- 
Idi Ptoportioncs crant pra^mittcndx. 

Noshuic loco hoc fubneftcmus Problema. 

Sf^fer datd relU linea Tentagonum ^quilaterum & aqmangulum 
confliruere. 

^fitfupcr datalinea ab conftituendumPcntagonii xquilatcril & xquiangulum. 
Supcripfa ab conftituo, pcr vigcfimamtcrtiam & trigcfimamfccundam Primi, 
Triangulum Ifofcclcs abc, qualc proponit h:ec dccima: vt fcilicct fupcr bafi ab, 
duoanguh cab & cb a, fintxquales duobus modo conftruais : nempc vtcrquc 
du^quintxduorumrcaorum,&:angulusvcriicis c vna quinta corundcm. Diuido 
poftmodiim angulum c cequalitcr, dufta linca c d : Acfupcr pundo a conftituo 
angulum c a d , xqualcm angulo a c d : duda linca a d , qux concurrat cum c d 
ad pundum d : idq-. intra Triangulum a b c : nam c d 
protraaacadctinbafm ab, &: ad inlatus bc. Tum 

conncdo dB. 

Et quia in Triangulo a c d , duo anguh a & c func 
3cqualcs:crunt,perfextamPrimi,duo ad & cd latc- 
raxqualia.Rurfusquiaduolatera cb & CD,Triangu- 
li c B D, funt xqualia duobus c A & c d, Triaguli a c d, 
& angulus c huius , xqualis angulo c illius : crit , pcr 
quartam Primi,bafis d b bafi d a, ficq; lincx d c, xqua- 
*^ lis. Erit igitur, pcr nonam Tcrtij, d Ccntrum CircuH. 

Et ducatur Circulus a b e c f. lamq; angulus a d b duplus eft anguli a c d , per dc- 
<^imamnonam Tcrtij : Ipfc igicur a d b angulus facit duas quintas duoru rc6lorum: 
Weft,vnam quinum quatuor reaorum.Quum itaque fpatium circa d Ccntrum, 
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fit xqualc qnatiior rcdis angulis : omnino diuidcrur fpatium ipfum in quinquc an- 
gulos,xquales ipfi a db , ncmpe in quinquc quintas !du(5tis hncis d e &: DF,qux 
cum DA, DB, & DC asqualitatcm quinariam diftinguant. Conncxisq; af, fc, 
C E , & E B, crit Rcdilincum a b e c f , Pcntagonum xquilatcrum,per lcgcm Cen- 
tri & Pcriphcrix,adhibita quarta Propoficione Primi : Et sequiangulum^pcr quartam 
& quintam ciufdcm : quum quinquc anguli A , b , E , c , f , diuidantur in dcGcm 
xqualia, Qj-iod crat facicndum. 

H o c Prohlcma Bouillus ideo difBcilc putauit, quod ab Euclidc cfTct prsetermiC 
fiim. Scd &: cxtcras Figuras quarum poftcrius infcriptio dcmonftranda cft, fupcr 
data linea facile conftruct, qui hanc noftram perfpexcrit Dcmonftrationcm. 

PROBLEMA II, PROPOSITIO XI. 

In dato Circulo Pentagonum aequilaterum & aequian- 
gulum defcribere. 

Sit datus Circulus a b c , cui infcribendum fit Pentagonum a^quilatcrum &: 
xquianguium. i - . 

Conftruatur Ti iangulum Ifofccles d e f , qualc prxfcripifit antcccdcns Propofi- 
tio : Et in dato Circulo infcribatur Triangulum a b c , ipfi d e f iequiangulum,pcr 
fecundam huius : vt fcilicct vtcrquc angulorum b & c duplus fit ad angulum ver- 
A ticis A. Horum vtrunque diuido xqualitcr,du6li5 li- 

ncis b G & c H hinc atque hinc adPeriphcriam. . « ^ 

Eritq; totus Circulus in quinque Arcus diuifus, 
pundis A, H, b, c, g: cosqi XquaIcs,pervigcfimam- 
quintam Tertij, proptcr xqualitatcm quinquc. angu- 
lorum qui in ipfbs cadunt : quorum quatuor ad bafin 
Trianguii a b c : quintus verp ad ycrticem A. Cotir 
ncxis itaquc ah, hb:ag, & gc: crit Pentagonum a H b c o Circulo infaT- 
ptuni> xquiiatcrum, pcr vigcfimamodauam Tcrrij, propter xqualitatem Arcuum 
quos quinque latera fubtcndunt : Et xquiangulum, pcr vigefimamfcxtam ciufdcm: 
propterca quod quinquc Arcus AB,HC,BC,CA,&GHin quos anguli ipfius 
Pcntagoni cadunt, funt xqualcs : quum ipforum dimidia fint xqualia. Sicq; conftat 
•Propofitio. 

A L I T E R. Conftrudo Triangulo d e f in fpccicm anteccdcntis Propofitionis, 
fitCcntrum k ipfius Circuli propofiti ab c : &:fupcrCcntroconftituatur angulus. 
B K c , xqualis altcrutri angulorum e aut f , Trianguli d e f : conncd:aturq; b c. 
Dico B c eflc latusPentagoni. 

Diuido angulu k xqualiterjdufta Diamctro a k l. 
Tum connedo b a & c a. Et conftat, ex dccimano- 
na Tcrtij , angulum k cfTc duplum totius anguli a. 
Igitur totus A angulus xqualis cft angulo d, cuius du- 
plus eft ipfc K. Et quia Trianguli a b k, duo anguli a 
& B funtxquales,per quintamPrimi,funtcnim ka 
& K b a Centro : crit, per trigcfimamfecundam ciut 
dem,angulus bkl duplus ad vtrunlibet angulorum 
KAB & kb A, cxtcrior interiori: Atque cadcm rationc angulus ckl dupius ad 
vtrunlibet duorum k a c & k c a. Itaque quum ambo qui ad k anguli finr xqua- 
les, crunt duo anguli a & B , Trianguli a b k , duobus a & c , Trianguli a c k , 
mutuo xqualcs : ob idq; , pcr vigefimamfextam Primi, dux bafcs ab &: ac xqua- 
les. Triangulum igitur abc Ifofceles. QjJumq; angulus totus a, xqualis fit angu- 
lo Dicruntduoreliquianguli abc & a c B,per trigefimamfecundamPrimijduo- 

bus 
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bus icliquis e &; f cTqualcs. Quare Triangulum a b c , Triangulo dhf ajquian- 
gulum. Ac iam procedct Demonftratio vt modo inftituta fiiit ; intcllcdis fcilicct 
G & c H lincis. 

Hanc Dcmonflrationcm adfcripfimus, vtoftcndcrcmus,infcribendarum in Cir- 
culis Figurarum rationcm a Centro & Diamctro pcndcrc. Vt ctiam intelligercmus, 
duos angulos qui ad k , Trianguli b c k , fupcr Centro incumbentes, cflc cognitos. 
Qvod in Heptagono Bouillus non putat. Sed vtinam tam facilis cflet Hcptagoni 
inucntio,quam ipfi funt noti. 

Atqne hoc loco iucundum eft intueri Triangulorum varictates.Vterquc cnim an- 
gulorum qui ad a , cfficit quintam vnius redi : vnde cmergit latus Dccagoni cidcm 
Circulo infctibendi: vtconftat intelledislineis bl & lc. Arcuscnim bc diuidi- 
tur in duo xqualia in pundo l , per vigefimamquintam Tertij. 

Ex Trianguli itaquc ajquilatcri infcriptione,noium fit Hexagonum : ficq; femper 
cx fimplici numero latcrum,cognofcitur duplum : vt ex Quadrato Odogonum :ex 
Odogono Scdccangulum : ac iic contincntcr in cxteris. Immo ctiam cxhac noftra 
Demonftrationc ftaiim innotefcit Pentagoni circunfcriptio ; vt in fequcnti appa- 
ccbit. 

A l I T E R rurfus poterimus variare Pcntagoni infcriptionem. Sit Circulus 
qucm modo cxhibuimus , A B c : mancatq; Triangulum ipfum d e f. Duco ad Cir- 
culum,lincam m an langentcm ipfum,pcr dccimamfextam Tcrtij : Et ad pundum 
A,conftituo angulum m a b sequalcm altcri angulorum e aut f (qucm (atis conftat 
cflc minorcm rcdo) : du6ta linca a b qua: (ecet Peripheriam in pundo b. Rurfus ad 
idcm pundum a, conftituo angulum n ac a?qualem ipfi MAB^duda linca ac, 
qu.^e fecct Pcriphcriam in c. Et conncdo b c. Dico b c efle latus Pentagoni.Quod 
patctdiuifb Arcu ab pcr a^qualia in pundto H, dud:isq; ah & b H : itemqj diuifo 
Arcu Ac pcr xqualia in g, dudisq-, a c &:c c. Sumptocnim Quadrangulo abcg, 
conftatjcx trigcfimnprima Tcrtij, angulum abc aequalcm cfle angulo n a c alter- 
no : ob id,&: angulo e. Similiter fumpto Quadrangulo acbh, crit angulus acb 
ffiqualis angulo m a b alterno : ob id>&: angulo f. Qiiarcpcr trigefimamfccundam 
Primi,crit,vtpriiis,Triangulum abc, ipfi def Triangulo jequiangulum : & pro- 
Cedet Dcmonftratio vt in fupcrioribus, 

S E D &: conftituto ad Pcriphcriam angulo b, triplo anguli D, dudis lincis A H & 
b h, erit vtraquc ipfarum a H &: b h latus Pcntagoni : ficut intclligent ij qui ex com- 
paratione angulorum ratiocinari volent. Nam in priori fpccie,duo anguli B & c 
Pentagoni.ad Periphcriam,in trcs angulos a^quales diuiduntur : quorum finguli funt 
a:qualcsanguIo d. HuiuftnodiautcmDcmonftrationesarticuIatimnon cxponimus, 
quo breuitati confulamus : ac fatis nobis cft, fi eas vtcunque informatas ex aliarum 
argumento,ftudiofis cxaminandas rclinquamus. In hac enim Figurarum infcriptio- 
nc tam late patct fpcculandi campus, vt fingula aflequi mcditando nemo vnquam 
poffit. Qiianquam hos initio cum Campano rem non admodum vtilcm eflc puta- 
bamus. Quum vcro attentius cxplorarcmus quo fpedaret hxc tam ordinata tamcf; 
artificiofa conftitutio : (ane compcrimus non fruftra creditiim cflt, Figuras quanto 
propius ad CircuU compo/itioncm accedunt,tant6 perfediorcs efle. Rcs igitur haec 
tanta ^ft,quanta fortafse in toto opcrc Gcomctrico nulla:ficut nos aliquando oftcn- 
demus proprfacommcntatione; fi noftris inuentis quas in Geometiia quotidie mo- 
Hmur,(iimmu5 illcGcometcr annucrit.Ex hac enim materia,nouum vclut opificium 
& hadcnus nmi excogitatum exiirgit, 

^ EROBLEMA ii, PROPOSiTIO XII. 

Circa datum Circulum, Pentagonum sequilaterum & 
a^quiangulum defcribere, 

Sit Circ 
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Sit Circuliis A B c 5 cuius Ccntrum f , cui circunfcribeiidum fit Pcntagonum 
ajquilatcrum &: arquiangujum. 

Diuido Periphcriam totam in quinque jcqualia^ pcr antecedcntem, in pun6lis 
A > D , B , c , E. Et a Centro f educo quinquc lincas ,fa,fd,fb5FC,&:fe: 
ad quashincindc duco quinque pcrpcndiculares: Qrx concurrcntin punftis c, H, 
K, L, M, tangcntq; Circplum^pcr Confe£tarium dccimasquintas Tcrtij.Tum ad pun- 
da concurfus ip{arum,duco a Centro lineas fg,fh,fk,fl,fm. Et quia c a 

G D ab yno pundo cadunt in Circulum : ipfe erunt 
a:qualeS)pcr ea qux dcmonflrauimus ad Trigefimamquin- 
tam Tertij,Atqueeadcm rationc erit h d ipfi h b arqualis: 
& KB ipfi K c : ficq, ordinatim. Etquonjam quinque Ar- 
cus A p , D B , B c , c E, & E A funt xqualcs: erunt,per vi- 
gefirnamfextam Tertij , quinque anguli qui ad Centrum, 
AFD, DFB, BFC, GFE, & EFA, a^qualcs. Et quia duo 
l^tera a g & f a , Trianguli f g a , funt a^qualia duobus 
D G & f D, Trianguli f g d, & latus g f commune:crunt, 
pcr 0(flauamPrimi,duo jpforumanguli quiad f, intcr fe : duoq; anguli quiad g, 
inter fc quoquc ^xqualcs.Similiter cirunt duo angulj qui ad f , Triangulorum d f H 
& h F B , intcr fc : duoq; qui ad h , intcr fc xquales. Sicq; trium reliquorum Trian-^ 
gulorum B F c , c f e, &: e f a, finguli diuidentur pcr a^qualia,Iincis f k , f l, & f m: 
cruntq;dcccmanguIiquiadCentrum,^equpIes.Qj'Oniamigiturduoanguli a & f, 
Tiianguli g af, funtxqualcsduobusangulis a & f, Trjanguli m a f, latusq, af 
communc : crit, pcr vigcfimamfcxtam Primi , iingulus g vnius, .xqualis angulo m 
altcrius rlatusq, ga, xqualc latcri a m. Eadem ratione crit angulus c, Trianguli 
G F D , arqualis angulo h , Trianguli d f h : latusq; g d a^quale lateri d h. Quum 
itaquc G a fit dimidium g m , «8^ g d dimidium g h : fintq; g a Sc g p ajqualja; 
crunt, pcr animi Notioncm, g M & g H corum dupla, arqualia, ^ i 

Similitcr probabimus gm, ml,jlk,^kh eifc ajqualia.Qiiare Pcntagonum 
G H K L M , icquilatcrum. Scd &: ^cquiangulum. Qiaim cnim duoanguli qul ad g , 
probati fint ;^quales : duoq; qui ad M,a:qualcs:& g dimidius,xqualis m dimidio: 
crittotus G, toti m a^qualis. Atque eadcm ratione rcliqui anguli ipfius Pcntagoni 
prob^buntur a^quales, Quod erat faciendum. 

A L I T E R cx Parallclis.- In Circulo a b c , cuius Ccntrum f , infcribo Pcntago- 
num ^equilatcrum & xquiangulum ab c d e , ficut docct antcccdcns : pcr cuius 
quinque angulos ducp a Ccntro vltra Pcriphcriam, quinque lineas F g , F H , F K, 
FL,& FM. Etconftatquinqucangulosquiad f Ccntrum, cflc arqualcs : quum la- 
tera quinq; intrinfecus Triangulorum fint ^equalia, & bafes arqualcs. Conftat etiam 
quinq; angulos Pentagpni,qui ad Periphcriam,eflc diuifos in deccm angulos asqua- 
lcs,pcr quar^am Primi. Duco itaquc inter duas lineas f g &: f h , lincam g h , pa- 
rallclurn latcri ab , &: tangcntem Circulum abc, perea qux docuimus ad deci- 
mamfextam Tcrtij :,atquc huic fimiles duco hk, kl, & lm, fingulis latcribus 
bc, cd, &; DE parallelps. 

Et quoniam f g cadit in duas parallelos a b &: g h, erunt 
duo anguli f g h & f h g , duobus f a b 6c f b a mutuo 
jEquaIes,pcr (ecundam par^e vigefim^enon.x P.rimi: ob idq;, 
inter fe sequales. Et pcr fextam igitur Primi,.duaj linco: f g 
& FH i^quales. Eadem r^tione erunt duo anguli f h k 6C 
F K H, duobus F G H & F H G mutuo arqualcs : & f k cequa- 
■lis F h: quapropter & ipfi f g. Quum itaque anguli qui 
ad F , fint isquales : erit , per quartam Primi , bafis h k 
bafiG h ajqualis.Similitcrprobabuntur treslinex fk, fl, 
^ fM, a^qualcs duabus fg 8c FH:Duajitem bales k l &: lm, afquales duabus 
: t» G h 6^ 
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c H & H K : Et anguli quos cum ipfis f k , f l , &: f m faciunt , «qualcs intcr fc. 
lam conncdo quintam lincam m g : qux crit a:qualis quatuor prioribus , per ipfam 
quaitam Primirquum Aux lincx f g & f M probcntur 2EquaIcs:fitq;angulus g f m 
xqualis vnicuique angulorum qui ad f. Uxc ctiam tangit Circulum. Ad pundtum 
cBim contadus ipfius l m ciim Circulo,quod fit n, duco f n. Et coftat^cx dccima^. 
fcptima Tcrtij,vtrunquc angulum qui ad n , cfle reaum. Quaproptcr quum angu^ 
lus L , Trianguli f l n , fit xqualis angulo m , Trianguli f M n : & angulus n vnius, 
icqualis angulo n alterius : & f n vtrique communis : crit , pcr vigcfimamfcxtam 
Primi, n l a^qualis n m : ficq-, l m diuifa arqualiter in pundo n. Et quoniam tria 
latera Trianguli f g p , funt arqualia tribus latcribus Trianguli r m p : crit angulus 
p vnius,xqualisangulo p altcrius , pcr odauamPrimi : quaproptcr vtcrqiie rcftus» 
pcr dccimamtcrtiam ciufdcm. Quum itaquc duo anguli f m p &: f p m , Trianguli 
F M p , fint xqualcs diiobus angulis f m n & f n m , Trianguli f m N : &: latus f m 
vtriquc communc:crit f p xqualis f n. Scd f n cft a Ccntro ad Pcripheriam. Et cric 
igitur f p a Ccntro ad Pcriphcriam.Quumq; m g fit ad e p pcrpcndicularis : ip(a,pcr 
Confcaariumdccim«quintxTcrtii,contingitCircuIum. Quarc ghklm Pcnta- 
gonum circunfcriptum Circulo , arquilatcrum : Quod & xquiangulum probatum 
cft, cx xqualitate dimidiorum : ficut facerc oportuit. . 

Atque h^ec Dcmonftratio quanuis amplior vidcatur , tamcn ipfo intuitu fcfc cx- 
plicat. 

PROBLEMA 13, PROPOSITIO XIII. 

In dato Pentagono aequilatero 8c aequiangulo Circu- 
lum infcribere. 

Sit datum Pcntagonum a b c d e arquilatcrum & xquiangulum , in quo defcri- 
bcndus fit Circulus. 

: Duos ancrulos ad vnum quempiam laterum ipfius Pentagoni adiacctcs,vt a & e, 
diuidoxqualitcr ,duaislincis af & ef : Q^ux concurrent intraPentagonum ad 
puuitum f. A quo ad vnumqiiodquc latcrum Pcntagoni , duco quinquc perpendi- 
cularcs f g, f h, f k, f l , 6c f M.Tum ad duos angulos hinc inde proximos b & D,du 
co F B &: F D.Et quia duo anguli a & M,Trianguli a f m , funt xquales duobus angu- 
hs A & G , TrianguU a f g : &: latus a f commune : crit,per vigefimamfextam Primi, 
F m xqualis f g. Ac fimiliter,per candem,crit f l xqualis f M,fumptis duobus Trian- 
gulis E f L & E F M. Rurfus quum duo latcra a b &: a f, Trianguli a b f , fint arqua 
lia duobus a E & a F , TrianguU a f e : & angulus a vnius,aequaUs angulo a altcrius: 
crit,perquartaiuPrimi.angulus abf xqualis angulo a e f. Et quia totus b totiE 
' cft a:quaUs , & e diuifus xqualitcr : erit & b diuifus xquali- 

ter. Eadem ratione probabitur totus b xquaUter diuifus: 
fumptis TrianguUs e a f & e d f. Quia crgo duo anguU g 
& B, TrianguU g F b , funt xquales duobus angulis h & b, 
Trianguli h^f b , &: latus f b communc:erit,pcr vigefimam- 
fextam Primi, F H xquaUs f g. Eadem ratione probabitur 
F K xqualis f l , fumptis TrianguUs l f d & k f d. Quum 
igirur quinquc lincx FG,FH,FK,FL,&:FMfint xqualcs: 
cdt F Ccntrum CircuU , pcr nonam Tcrtij.Qui fecundum 
ipfarum quantitatcm dcfcriptus , tangct latcra Pentagoni , pcr primam partem de- 
^imxquintx Tcrtii, Quod erat faciendum- 

Initio conflruftionis prxmonftrat Campanus, lineas af & ef, diuidentcs 
<^^osangulos a & e , concurrcreintra Pentagonum.Scdhocconftabat cxantece- 
^cntis compofitione:in qua f g &: f H,ad Centrum f tcj:minatx,probabantur asqua^ 
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les. Nam cx huiiifmodi conflruaionibus Confca-aria colligi folent. Q nod ex prima 
Tcrtii,& dccimaquinta ciufdem,moxc|; cx decimaquinta huius.alijsq-.Propofitioni- 
bus fatis multis vidcre cft. Sicut ctiam ex hac fcquitur,imm6 cx anteccdcntc:! incas 
pcrpendiculares a punftis medijs latcrum Pcntaponi eduftas , per Ccntrum Circuli 
tranfircangulosq; oppofitos iKqualitcr diuidcrc. Vt hoc loco , a k cft linca vna , di- 
uidcns angulum a, latusq; c d sequalitcr : ac reIiqii.T in eundcm modum.Quod fic 
oftenditur. 

Spatium illud circa Centrum f , xqualceft quatuor reftis : qui in dcccm .xquales 
diuiduntur,dcccm lineis in f conucnicntibus. Quinquc igitur anguli a f m , m f l , 
E F L, L FD, & D F K funt duobus reftisarqualcs.Q uapropter af & Vk, pcr decimam- 
quartam Pnmi, vnam lincam efficiunt. Eadem & dc c-ctcris linciscrit probatio.At- 
quc hoc m omnibus Figuris xquilateris imparium btcrum eft perpetuum. 

PROBLEMA 14, PROPOSITIO XIIII. 

Circa datum Pentagonum aequilaterum & jequiangu- 
lum, Circulum defcribere. 

, Sit circa datum Pcntagonum arquilaterum & arqu.angulum a b c l> e , dcfcribcn- 
dus Cnculus. 

Duos angulos a & e diuido in duo a:qualia,duais lincis a f & e f : qurc concur 
rentintra Pcntagonum ad pun£i:um f , vt antci probauimus. 
lumabjpfopundo f, ad rcliquos angulos duco lincas fb, 
F c , & F D. Et quia duo larcra a f & a b, Trianguli a bf, funt 
.-cqualia duobus latcribus a f & a e , Trianguli a e f , & angu- 
lus A vnius arqualis angulo a altcrius : crit, pcr quartam Primi, 
f a arquaUs f e : & angulus A b f xqualis angulo a e f. Quumq, 
^ThL"; ^ ^^qualisrcrit B diuifus fn duo dimidia. Atquc 
... ... ""«"e vrerq; angulorum c & d diuifus in duo dimidia- 

ob ,d , qumquc Imc.-c f a , f b , f c, f d , & f e xquales. Quarc , per nonarn Tcrt^ 
enr F Ccntrum Circuli , Pcntagono a b c o b cLunfcribcndi \ Q^rfacicndum 
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In dato Circulo Hexagonum ^quilaterum & jequian- 
gulum delcribere, 

Sit datus Ciiculus A b c D , cuius Ccntrum e , cui infcribendum fit Hcxaironnm 
a:quilaterum & xquiangulum. ° 

Duco Diamctrum a e c : & fecundum quantitatem Semi- 
diamcm E c, dcfcribo Circulum e b d : qui fecet priorem in 
duobuspunclis b & d. A quibus , pcr Ccntrum e, ducoduas 
b E G &: D E F Diamctros.Trium vcro Diametrorum tcrminos 
coiungo fex Iincis a f, f b, b c, c d, d g, & g a. Dico a f b c d g, 
eflc Hexagonum qualc proponitur. 

Erit enim ex Thematc primx Propofitionis Primi, vtrunquc 
Triangulorum bec &: ced xquilatcrum : &: pcr qdntam 
eiufdem, xquiangulum. Duo igitur anguli b e c & c e d cum 

j , ^ ^""oquopiamxquali,efficicnt,pcrtrigeilmamfccundamciui^ 
dem,cluosrcaos:quumvtcrquc fittcrtia pars duorum redorum. Et quia iidem 
B E c & c E D : cum angulo d e g , efficiunt duos rcftos^pcr dccimatcrtiam ciufdem., 

erit 
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crit D E G xqmlis vtrique illorum. Sunt itaque fex anguli qui ad e , xquales. Et fcx 
igitur Arcus quos comprehendunt, a:quales : per vigefimamquintam Tertij : Qiia- 
proptcr & fex illorum fubten& xquales , per vigefimamodauameiufdem. ^quila- 
terum igitur Hexagonum.Sed &iequiangulum,per vigefimamfextam. eiufdem^pro- 
pterea quod Arcus in quos cadunt , ^equalcs funt : ncmpe finguli (exta pars Periphe- 
tix, Quod fijit conftitutum. 

A L I T E R. Sit in Circulo a b c d e , cuius Centrum f , defcribendum Hexago- 
iium icquilaterum & sequiangulum. 

A Centro p duco Scmidiametrum f a. Tum ex pundo a , pcr primam huius,ac- 
commodo lincam a b xqualem ipfi Scmidiametro : Qiiam dico efle latus Hexago- 
ni xquilateri & asquianguli. 

Connedo f b. Et quia a b eft a^qualis f a : eft & arqualis f b. Triangulum igitur 
A F B xquilatcrum, &:,per quintam Primi, xquianguIUm. Conftituo poftmodum fu- 
pcr F Ccntro,angulum b f c xqualcm angulo a f b, vel angulo f b a, quod perinde 
cft,dud:a linea f c : & connc6l:o b c. Et quia a f b eft tcrtia pars duorumrcdorum, 
pcr quintam & trigefimamfecundam Primi : crit &: b f c tertia 
V-' pars duorum redorum.Quapropterduo reliqui f b c &: f c b, 

/y \\ /7 \\ q"um fint xquales, pcr quintam Primi , crunt dux tertix duo- 
J/ \\/ / rum red:orum,per trigefimamfecundam eiufdem. 

\ \ / 1 Vel,per quarram Primi,quum angulus b f c fit xqualis f b a, 

V \ / / duoq, latera f b & f c fint i^qualia dpobus a b 6^ b f : erit ba- 
^--^^--^ fis bc xqualis bafi b f : quapropter &C ipfi fc, Triangulum 
igitur F B c .xquilatcrum xquiangulum. Dcmiim conftituo 
angulum c f d a^qualcm vtrique angulorum qui ad f pofiti fiint , duda linea f d : &: 
connedo c d. Eritq-, iam expofita rationcTrianguIu f c d xquilaterum & xquian- 
gulum.Quumq; tres anguli qui ad f , duobus redis finta!quales,eft enim vnufquifq-, 
tertia pars duorum rcclorum : erit, per decimamquartam Primi , a d linea vna : ob 
idq; , Diamcter Circuli. Alter igitur Semicirculus a f d , in tot partes a:quales diui- 
detur,in quot a b ctotq-, a^qualcs fubtcnfas comprchendet.Quare a b eft latus Hex- 
agoni arquilateri Circulo infcribcndi. Qji^iod &: c-equiangulum crit : nam dimidium 
totius B , xqualc eft totius c dimidio, Qiiod fuit faciendum. 

Q_v V M igitur duxerimus ab f Ccntro perpendicularcm f e , &: conncxuerimus 
B E ^ c e : effcccrimus Triangulum b e c : cuius angulus e qui ad vcrticem , erit fe- 
xta pars duorum reaorum,per decimamnonam Tertij.Nam b f c angulus,ad ipfum 
duplus vterquc vcro duorum e b c & e c b angulorum ad bafin, erit duplus fefqui- 
plex,feu duplus fefquialter, ad ipfum e angulum. Atque hxc erat ars inueniendi la- 
teris Hexagonici. Dua^ igitur Demonftrationcs modo induftas , compendiaria^ fue- 
runt. 

Poterat etiam infcribi Hcxagonum ex Trianguli ^quilateri infcriptionc , diuifo 
vnoquoque trium Arcuum per a^qualia. 

S E d iam hoc Figurarum infcribendarum negotjum elucidemus. 

QuiECunque imparium funt Jj^terum Figuraj : e:^ Circulo infcribuntur adminicu- 
lo Triangulorum Ifofcelium , quorum duo anguli qui ad bafin , multiplices fint eius 
anguli qui ad verticem. Triangulum itaque yEquilaterum (quod eft primum impa- 
rium laterum,atque,ob id,tot habet Priuilegia) feipfum explicat : idq; habet ab Vni- 
tate , per quam defignatur. Conftituto enim Triangulo Ifofceli ad Peripheriam,cu- 
ius duo anguli qui ad bafin , xquales fmi angulo qui ad verticem (^Equale vero fui- 
ipfius multipkx eft , vt Vnitas) ipfa bafis erit latus Trianguli ^quilateri Circulo in- 
fcribendi. Ac fic iCquilaccrum, tanquam Ifofceles confideratur. 

Pentagonum auicm , quod eft fecundum imparium , reperitur officio Trianguli 
Jfofcelisjcuius vterquc angulus qui ad bafin^duplus fit eius qui ad verticem : ficut de- 
^^onftratum eft in vndecima huius. 

k Heptag 
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Heptagonum vero , per Triangulum , cuius vterquc angulus qui ad bafin, triplus 
fit eius qui ad verticem : Ennagonum,quadruplus: Vndecangulum,quintuplus:Trc- 
decangulum, fextuplus ; ac fic contincnter. 

P A R I V M autemlaterum Figurx cxquilateras Circulo infciibuntur,officio Trian- 
gulorum Ifofcelium , in quibus anguli qui ad bafin , finc multipliccs fcfijuiplices eius 
anguli qui ad vtrticem. 

Vt Quadratum (primum parium laterum, atque eam ob caufam etiam tot habcc 
priuilegia) infcribitur Circulo : ex Triangulo Ilbfceli ad peripheriam collocatojcuius 
vterque angulus qui ad bafin , fit fcfquiplex , feu fefquialter , eius anguli qui ad ver- 
ticem. Sed compendij caufla , aliter docuit Euclides in fexta huius. Hexagonum,fc- 
cundum parium,officio Ifcfcelis cuius vterque angulusqui ad bafin-.fitduplusfcfqui- 
plex eius qui ad vcrticem : Odogonum triplus fcfquiplcx : Dccagonum,quadrupIus 
fcfquiplcx : ficqjin continuuiil, per Figuras parium laterum. Atquc ex i)s innumera- 
biles abundant meditationes. 

At vero imparium latcrum Figurx , idco difficiliorcs cognitu , quod plerxqj ipfii- 
rum per numeros Primos repriEfcntentur : Q^ualcs func 3 , 5 , 7 ,13 ,17 : ac fimiles.Scd 
de his alias vbcriiis,vt antc poUiciti fumus. Hxc tamen in Hexagono docere potius 
vifum cf1:,quod ipfum fit maxime perfpicuum : atque ob cam caufam quod pcr fcna- 
rium numerum fignificetur, qui primus cft Perfedorum. 

ConpBdrium. 

Latus Hexagoni Circulo infcriptijaequale eft Circuli Se- 
midiametro. 

Hoc vero fatis conftat ex vtraquc Dcmonftrationum : maximc cx fccunda , qua: 
per Triangula yEquilatera procedit, quorum latera funt Semidiamctri. 

E X Campano. Non propofuit Euclidcs , Circa datum Circulum , Hexagonum 
icquilaterum & ^equiangulum vt defcribatur : ncquc vt intra aut circa Hcxagonum, 
Circulus : quod fatis cflc putaret de Pcntagono propofuiflcrcx cuius comparatione, 
rcliqux fpecies ^quilaterx Circulis acommodabuntur , atque ijfclem Circuli. Illud 
infuper obferuandum, Omncm Figuram xqualium laterum Circulo infcripram auc 
circunfcriptam , ajqualium quoque effc angulorum. De infcripta conftat cx 
mafcptima &: vigcfimafcxta Tcrtij : fumptis binis quibufq; Arcubus contiguis, quos 
duo latera angulum continentia fubtendunt. Dc circunfcripta autcm.dudis lineis a 
Centro Circuli ad omncs angulos ipfius Figurx &: ad punda contaduum : ficut ex 
thcmatc dccimastertixhuius oftcnditur. 

Hic etiam animaduertemus , quod & fupra in quadragefimafexta Primi monui* 
mus, in Figuris parium laterum lincas ab angulis per Centrum ad angulos duci : fcd 
in Figuris imparium laterum,ab angulis per Centrum ad latera. 

PROBLEMA 16, PROPOSITIO XVL 

In dato Circulo , Superficiem quindecim laterum a^qui- 
lateram 8c cequiangulam infcribere. 

Sit in dato Circulo a b c d infcribenda Superficies quindecangula ^quilatera & 
a^quiangula. 

Intra Circulum, pcr dodrinam fecundx huius , & prima^ eiufdem , applico latus 
Trianguli yEquilatcri : quod fit a c : & , pcr vndecimam huiufce , latus Pcntagoni, 
quod fit A B , in Arcu a c. 

Qualium itaque fegmentorum sequalium tota a b c d Periphcria eft quindecim, 
talium Arcus a b c , tertia pars ipfius>erit quinque : & Arcus a b quinta pars eiufdem 

cric 
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erit tiium : ob idq; , refiduum b c , duorum xqualium. 
Secetur, pcr trigefimam Tertij , Arcus b c bifariam in 
E pun£lo. Et erit vterque Arcuum b e & e c , dccima- 
qiiinta pars totius Peripheria:. Si igitur coniunxerimus 
red:as b e & e c : fient duo latera Qiiindccanguli 
.Tquilateri.Et tales tres admittct Arcus AB,ficutaftruxi- 
mus : ficntq-, in Arcu a c , quinque decim^equintse to- 
tius Peiiphcrix.Qjji quum fit tcrtia pars ipfius.reliquiE 
dux tertia: c b & d a, in tot tantasq; fediones diuiden- 
turrquarum fubtenfx eruntlatera Quindecangulixqui 
lateri, Qiiod cratfaciendum. 

SiMiLiTER autem vt in Pcntagono , fi per quindccim pun£la diuifionum 
arqualium Circuli , duxcrimus lincas tangcntcs : circa ipfum Circulum dcfcribetur 
Quindccangulum xquilaterum & arquiangulum : Atque infuper ijfdem.quibus illic, 
obferuationibus, dato CHiindccangulo Circulum infcribemus & circunfcribemus. 

Libri ^u^arti (jeometricorum Elementorunu 
F I N I S. 
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DEFINITIONES. 

Ars , eft Magnitiido Mcignitudinis minor ma- 
ioris, quum minor maiorem metitur. 

In cxplicandis hiiius Qj.!inti Dcfinitionibus , Numcros nobis ac- 
commodabimus. Idcnim difciplinxgratia in Piincipiorum ollcn- 
fionc licct : In dcmonftrationibus autem Propo{itionum,Gcomctii- 
ca dignitas feruanda cft. Alia quippc ratio &: natura Continuorum,atque alia Difcrc 
torum. In quibufdam tamen adeo rcligiofi non erimus : ncmpc dum Quantitatis 
vocabulum pro Magnitudinc vfurpabimus. Qiianuis enim hoc peculiarius, iilud gc- 
ncralius fitrvtrunq-, tamcn Gcometria patuo difcriminc fibi vendicat. Partem itaq-, 
hoc loco plcriquc efle putaruncquae totum aEqualiter diuidit : fcilicct qun: aliquotics 
fumpta,Totum integrc conftituit. Ac fic binaria dcnominatio ncque Tcrnarij, ncq-, 
Quinarijjncquc vllius imparis intcgri pars crit : fed tantum Qj^iaternarij, Scnarij, &c 
parium.Sed mco iudicio^non redc accipiunt.Nequc cnim Proportioncs alitcr quarn 
generatim confiderandx funt. Atquc vt in Difcrctis , omnis Numcrus eft pais auc 
partcs maioris : fic &: in Proportionum matcria , omnis Magnitudo pars cft auc 
partcs maioris, quum Proportio rationalis eft : hoc cft, per numcros cxplicabilis. Ac 
dices, Euclides hoc loco Partem non fic definitam cfie vult , vt ad Totum rcfcrarur, 
fcd ad Multiplcx. Verum id quidem eft : alioqui nihil opus fuiftct dcfinitionc Partis, 
qux faiis ex (uperioribus nota erat.Sed Multiplcx alirer fumcdum quam ipfi putcnt. 
Quinarius enim Binarij multiplex cft , quum fit ipfius duplex fcfquiplcx , fcu mauis, 
duplus fefquialrer : Immo &: Ternarius ipfius Binarij, ficut & Vnitas fuijpfiusjmuki- 
plcx eft. Sed quumdifficile fit pr^efertim intcr docendum , fuperpartientia & fupcr- 
particularia in partes fuas diftinguere,ob inarqualitatcm : in Demonftrationibus par- 
tesxqual^safliimuntur. In ijsvero quxnon de induftria ponuntur Magnitudini- 

^ B bus, proportiones funt fortuitx'. Qj.iapropter fi linea ab 

■P _ -p fuerit linea: e f, vcrbi gratia,dupla fefquialtcra : lineaq; c d 

^ p fueritline^ o h itidem dupla fefquialtcra : crit vtique ab 

^ ^ ipfius E F 5 vt c D ipfius G H xqucmultiplcx. Pars igitur hoc 

' ' ' loco accipienda ^ ac fi dicas fubmultiplex : & eatenus con- 

fideranda,quatenus ad integrum habet rationem aliquam quxpcr numcros cxponi 
poflit : Quod vox metitur fatis indicat. Ex hoc confequitur Multiplicis Dcfinitio. 

z Multiplex^eft Magnitudo maior minoris, quam me- 
titur minor. 

Hxc 
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Hxc autcm cx (upcriori fatis manifefta cll. Sunt cnim hx voces mutux , feu , vt vo- 
<cant, ad aliquid. Scnarius igitur, qucm Binarius mctitur : fcd & Qiiinarius,ciufdcm 
Binarij multiplcx cft. 

5 Ratio eft duarum Magnitudinum eiufdem generis 
quaedam habitudo inter fe. 

Ratio fcu Proportio intcr cas aducnit Magnitudincs , qux funt eiufdcm gencris. 
Vt cnim ncquc Numcrum ad Sonum , ncque Tcmpus ad Locum rcdc quifquam 
comparaucrit : fic ncquc Lincam ad Supcrficicm , ncquc Supcrficicm ad Solidum. 
Linearum vcro ad Lincas , Supcrficicrum ad Supcrficics , & Solidorum ad Solida 
conucniensfietcollacio. Qj.i2Edam autcm dicitur,non certa. Omnis cnimLinca 
ad altcram habet rationcm aliquam , non tamcn ccrtam. Atque eiufmodi Quanti- 
tatcs dicuntur irrationales, incommenfurabilcs,fcu incommunicantes : qualis eft la- 
tcris Quadrati ad Diametrum.Certas vcro rationes feu nominatx,funt qux per Nu- 
mcros indicantur. Quarum dcnominationcs cx Arithmeticis petuntur. 

4 Proportionalitas, eft Proportionum fimilitudo. 

^ Vt fi dicatur ea cfTe proportio a ad b , qusc eft c ad d : ciut 

' ' modi fimilitudo feu comparatio , Proportionalitas vocatur. 

Malc igitur vcrterunt quidam, Proportionem loco Proportio- 

c . . nalitatis. Avcc^oyix cnim alias Proportioncm fignificat Quin- 

3> . tiliano : hic vcro Proporiionum fimilitudincm, quam Propor- 

tionalitatcm diximus , vtcunquevox parum Latina fit:qualcs 6c huc fatismultar 
incidunt. 

5 Rationem habere mter fe Magnitudines dicuntur,quae 

multiplicata?, pofTunt altera alteram exccdere, 

Non poterat alio ingenio vim fubftantiamq-, Rationis inter Magnitudines expo- 
nerc , quam Multiplicationis vocabulo : vt etiam incommcnfurabilcs includcret. 
Exceflus cnim index comparationis Qiiantitatum.Quum ergo latus Qjjadrati mul- 
tiplicatumpoftitDiamctrumexcederc : Diametcr item multiplicata , Peripheriam: 
habebit rationcm latus ad Diamctrum : atquc inde Diameter ad Periphcriam , licct 
incognitam. Atquc ex hoc loco fttis coUigitur , Angulum , qucm contaitus voca- 
uit Euclidcs in x v Tcrtij , quantitatem non cfle : quum muUiplicatus nullam ma- 
gnitudincm poflit cxccderc : immo , quum multiplicari non pofl!it : vt illic demon- 
ftrauimus. Multiplicationem autcm hocioco accipicmus , pro co augmcnto quod 
fit in partes,quas vocant homogcneas, Linea cnim multiplicata, id cft, duda parti- 
bus fui fimilibus,lincam cxccdet : fcd non fuperficiem : ficq; ad fuperficicmnon ha- 
bebitrationem. 

6 In eadem ratione Magnitudines dicuntur efte , prima 

ad fecundam vt tertia ad auartam:quum prim^ 8c 
tertise ^quemultiplicia , lecundae item & quartse 
aequemultiplicia, tuerint primum fecundo 8c ter- 
tiumquartofecundum quanuismultiplicationem, 
aut fimul a^qualia,aut fimul maiora,aut fimul 
minora. 

Quia in Geometricis plcrunquc Rati^^ncs occurrunt incognit^e : feu innomina- 

k 5 tx:ad 
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IX : ad earum probationemj^quemultiplicium officium nobis acccrfimus:qu^e qui- 
dem varic comparamus, vt fcopum attingamus.Hoc igitur innuit Dcfinitio, Si fuc- 

rintquatuorMagnitudincs, videlicct a pri- 

t.' ^ ' • rqa, b fccunda, c tertia,& d quarta : ftiman- 

X— ^ tur autem ipfarum a &r c a^qucmultiplicia 

. » , E F , itcmq-, ipfarum b 6i d aliavtcunquc 

^ . . asquemultiplicia g & h : itaque res cadat 9 

" fi K & q {cfe inuiccm xqucnt , aut fit al- 

terum altcro maius : ctiam f &: h fcCc inuiccm a^quarc , aut cfic altcrum alte- 
ro maius : Erit tum a ad b , ficut c ad d. Scilicet , fi e & f per duplurn auclis, 
fcd G H , vcrbi caufla , per triplum : fit e xquale g , &: fimul fit f xquale h : auc 
fi E fit maius G , fit fimul f maius h : aut fi minus,minus : idq; fcmpcr fiat, feu per 
triplum , fcu per quadruplum , fcu per quancunquc dcnominationcm fumantur 
iequemultiplicia : erit omnino a ad b ficut c ad d. Erat igitur huius Dcfinicionis 
(ententia, Quum primx &: tcrtix a!quemultiplicia,aliaqj fccunda! & quartx vtcunq; 
arquemultiplicia fic fijcrint , vt fi multiplcx primar xquale fiicrit multiplici fccundx, 
fit 6c multiplcx tcrtix xquale multiplici ipfius quarrx : & fimaius,maius: fi minus, 
minifs : Erit prima ad fecundam, vt tertia ad quartam. Scd in hxc vcrba non pro- 
nuntiauic Euclidcs,nc Theorematis ^eciem darcr,non Principij. Multo minus fic 
pronuntiauit, In eadem ratione Magnitudines dicuntur cflc, prima ad fccundam vc 
tcrtia ad quartam : quum prinix & tertix xquemultiplicia , (ccundx item &r quarta: 
xquemultiplicia , fucrint primum ad (ecundum , vt tcrtium ad quartum. Ignotum 
cnim pcr xquc ignotum definiflet. 

At diccs, Tam difficilis efl: , immo fortafsc difficilior huiufinodi xqualitas aut cx-^ 
ceflus ^qucmultiplicium , quam fimplicium intcr Cc ratio. Non cft fanc. Maio- 
rum enim Quantitatum facilior eft comparatio j ob partium numcrum. Multiplicia 
cninii pro arbitrio collocare &: accommodare pofllimusj&r cx ipforum artificiofa c6- 
flrudionc, fimplicium rationcm colligcrc. Prxterca, quumduas Magnitudincs dua- 
bus confcro : vnum tamcn vni confcio , ncmpcrationem rationi ; ficq; intra bina- 
rium confifto. Quum vero multiplicia multiplicibus : quatcrnarium confidcrcm 
oportct 5 ncmp^ multiplex primx, (ecundx, tertix, &: quartx cum fimplicibus ipfis. 
Atqui latius patct quatcrnarius binario.Q^um igitur tradlabiliora fint xqucmultipli 
cia , iure obijci non poterit, quod ignotum pcr xquc ignotum oftcndatur. Huc nd^ 
cedit quod quum mox cgcremus Incontinua Proportionalitatccius omnino fuit fa- 
cicnda mcntio fub Dcfinitionis titulo : ne in Dcmonftrationibus futuris ingcnia aii- 
fcultantiuni intcrcipetcnturjtc inaudita. Nemo itaque oftendatur quod Principium 
difficile fir. Dcfinitioncs cnim fubtilcs cfle nihil vctat,prxfcrtim quum rcs complica 
ta definitur, qualis cft ratio Magnitudinum, Nam &: in traditionibus Dialccfticis fe. 
pe cucnit,vt Definitum ccleriuspromptiusq; capiamus, quam Dcfinitioncm iplam, 
Nemo enim eft qui prius non capiat Hominem,quam animal rationale. Quum ve- 
ro fubftantia Hominis cognofcere cupimus, tum nobis plenius fatisfacit Dcfinitio. 

PoflTunt autem eiufdem cfTe generis Magnitudines : &: poflunt non cflc.Diccmus 
cnim>ficut Linea ad Lineam, ita Lineam ad alteram : Ccd & ficut Linea ad Lineam, 
ita Superficicm ad Superficiem. 

Neque omittendum duxi,qu6d hoc loco Euclides gencratim locutus cft,ficut pri 
ma ad fecundam ita tcrtia ad quartam : vt vtranque intelligercmus &: Continuam 

Incontinuam Proportionalitatem. Vtrobique enim quatuorfuntMagnitudines: 
inhacexpreflj:, inillatacitx.Namquumdicimuscontinucjficut a ad b itaBadc 
quatuor funt Magnitudines. Nam ipfa b magnitudo , duarum viccm fupplct , dum 
confequitur & anteccdit.Itaque non ex Euclidis fentcntia fcccrunt, qui Continuam 
Proportionalitatcm feparatim definierunt : vt hic Campanus quinta fua Dcfinitio- 
nc. Nam qux vtriufque funt propria , hoc^^oco Euclidcs diflimulauit , communitcr 

ambas 
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ambas vna hac fcxta Dcfinitione complcxus. 

Quod vero dicitur, prifnum fccundo ^ tertium quarto : hunc fcnfum habct, vt 
ina:qualitatis &: excefliis ratione,confcratur multiplex primx^multiplici fccundis: &: 
multiplcx tcrtix, multiplici quartx : licet initio multiplcx prim^ cum multiplici ter- 
tix: multiplcx fccundx cum multiplici quartx coniungcndum fuerit. 

Hanc Dcfinitiopem quam potuimusclarifiimc explicauimus : vt controucrfiam 
abi{>ercmus cx huius Quinti Definitionibus ortam. Nam qui in his Campanumre- 
prchendunt, meo iudicio non rcdc rcprchcndunt. Nequc enim Euclidcm non in- 
tellexit : Sed dum voccs eafdem identidem inculcat (qux res ferc vnaProportionum 
materiam obfcuram facit) : ipfc in orationis implicationem fe conijcit : ob Dialcdi- 
cr,vt apparet,ignorantiam. Vnicuiqiic tamen quod libere fentiat dc Campano rc- 
linquimus,dumtTiod6 nos Proportioncs Geometrice tradcmus. 

7 Magnitudines vero quae in eadem funt ratione, Pro- 
portionale3 dicuntur, 

Qj^antitates inter quas cft rationum fimilitudo, quar antei 

i ^ — ■ ' ■* Pioportionalitas vocata eft,ProportionaIes dicuntur. Vt fi fue- 

^ ' rit A ad B ficut b ad c : erunt a , b , & c proportionales. At- 

c w— j^^^^ Proportionahtas Continua i nam inter fingulas con- 

tinuatur ratio,propterca quod mcdia confequitur ad primam, 
A . . . ^ &rantecedit ad tertiam. Sivcrofuerit a ad b ficut c ad d: 
3 cvmt & hx quatuor proportionales,fed incontinuc:quia hinx 

f; ^ — , diftinguuntur,ac velut intcrrumpuntur.SinguIx enim vnicam 

»• • lubent denominationem aut Anteccdentis aut Confequetis, 



8 Quuni multiplex primae exceflerit multiplex fecun^ 

d^,multiplex vero tertia? non excefferit multiplex . 

quartas : maiorem rationem habere dicetur prima 

ad fecundam, quam tertia ad quartam, 

Hxc manifcfta cft cx Scxta. Scilicct, Qu^mor Magnitudinum nunquam maior 
cft proportio prim^ ad fccund^m quam tcrtix ad quartami quin contingat aliqua 
arqucmultiplicia prim^E & tertia: collata ad aliqua fecunda: & quaitx acquemultipli- 
cia,fic fe habcre, vt multiplcx pi imx cxccdat multiplcx fecundx, neq-, multiplcx ter- 
tix excedat multiplcx quartq^. Ncqup hoc contingit vnquam quin maior fit propor- 
tio piimx ad fccundam, quam tcrtix ad quartani. Et ha;c dicctur maior hnproporr 
rionalitas. Quum vcro multiplex ptimiE minus fucrit,quammultiplex fccund^:ne- 
qucmultiplex terti;? minus fucrit, qLam multiplex quartx:crit minor ratio prima: 
ad fecundam,quam tcrtix ad quartam. Atq; h^c minor ImproportionaUias dicetur. 

9 Proportionalitas, minimum, in tribus eft terminis. 

. Quia duarum Maonitudinum collatio tantum ratio eft,non rationum fimilitudo: 
6c\t du;E,ProportionaIitatem non conftituant. Tres itaque,minimum,debent efle: 
Qi.i numerus Continuam fcmpcr Proportionalitatcm conftituit. Poflunt autem & 
in Continua quatuor elle quantitates : hoceft,tam impari quam pari numero.At in 
lncontinua,ncque pauciorcs quam quatuor,nequc impaii (unt numero. Quod qUi 
attcntius confiderauerit, comperict EucHdcm hac ratione induiftum, Proportiona- 
litatcm ContinuamB^ Incontinuam non feparafle. 

Mcmimflc tamen oportet,Patcm numcrum prajcflc omni Proportionalitati.Nam 
quumdicovt a ad P ita ^ c: duarum rationum fit comparatip,vt antca dixi- 

k 4 mus. 
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mus. Itaque Binarij vim fic innuit Euclides, 

10 Quum tres Magnitudines fuennt proportionales: 

dicetur proportio primae ad tertiam ficut pro- 
portio primae ad fecundam duplicata. 

Definit Proportionalitatem trium Quantitatum. Cuius Dcfinitionisexplicatio 
hqc eft.In proportionalitate triumQuantitatum,latetQuadrati natura.Scilicct tan- 
tum producunt duo cxtrcmi termini inter ie^quantum medius in fe. Ob id,propor- 
tio extremorum inter fcefl: duplum proportionisprimi ad (ccundum.Qjiod nifi per 
Numeros fatis dcfinite exponi nequit. Sint i ad 4 , vt 4 ad 8. Hxc efl proportiona- 
litas Continua in dupla ratione. Duco 1 in 8, fiunt i ^ : & tantundem producunt 4 
in fc. Itaquc, ex definitione, eritproportio % ad 8, dcnominata a Qi^adrato Binarij, 
proportionem primiad fecundumdenominantis ;nempe quadrupla. In tripla ratio- 
ne,fint 1 ad ^ vt ad 1 8. Denominationem proportionis primi ad (ecundum,ncm- 
pc3,ducoinrc:fiuntnoucm,denominatorproportionis 1 ad 18. Atq; harc eft Dc- 
finitionis fentcntia : cx qua binarij , ternarij, & quatcrnarij elicitur mira colligatio. 
Nam in tribus Quantitatibus quatuor infunt: atquc huius affinitatis, binarius cft in- 
dex. Huius enim numeri fingularis proprietas eft., quod tantum cfficiat duplicatus, 
quantum in fc dudus. Ea rc Euclides duplicatam proportioncm dixit, quafi qua- 
dratam: propterca quod binarius Qj.jadiati eft index: vtcjctcric denominationcs 
naturam primx fcqucrentur : firilicct tripla proportio duplicata, cadcm cftct qux in 
fe duda. Quadratum itaque per Binarium fignificatur, ficut Cubus pcr Tcrnnrium, 
Quadratumquadrati, feu,vt vulgo dicunt, Cenfufcenfus,pcr Q^Liaternarium : &: Su- 
peifolidum, Rclatum primum dicunt, pcr Qiiinarium : ficq; infinitc : Qiiod nos fa- 
tis luculcntcr expofuimus in priorc libro noftriE Algcbrx. Quum igitur Quantita- 
tcm quantitati comparamus, vnitas rcprajfcntatur in Numcris : in Continuis, linca. 
Trium vcro Quantitatum coUatio in Numeris, Quadratum : in Continuis, Supcrfi- 
ciem : quatuor deniq; proportio in Numeris, Cubum ; in Continuis, Solidum. Hxc 
autem fpcculatio in immcnfiim patct.Hinc pendet Definicio {cquens. 

11 Quum quatuor Magnitudines continue proportio- 

nales fuerint : dicetur proportio primae ad quartam 
ficut prima? ad fecundam triplicata : ac femper or- 
dine vna plus, donec fit abfoluta proportionalitas. 

C^atuor Quantitatum continua proportionaiitas, Cubi includit naturam: ficut 
Crium,Quadrati,vt modo diximus. Cubi autcm indcx eft Tcrnarius. Proportio itaq- 
primx ad quartam , eft proportio primx ad fecundam triplicata : nempc Denomi- 
natorc in fe cubicc dufto.Vt in Numeris/mt 1 ad 4 vt 4 ad 8 & 8 ad : Dcno^ 
minator Proportionis, eft Binarius. Duco itaque Binarium in fe cubice, fiunt 8 : 6c 
tanta cft proportio primi ad quartum : fcilicet, z ad i ^ , odupla. In quinque autem 
Pofitis, crit proportio Primi ad quintum quadrupla quam Primi ad fccundum : In 
fcx, quintupla : ficq; continenter, donec ad vltimum par Magnitudinum peruenia- 
mus. Atque hxc cft Definitionis fententia. Sed quia natura fupra Corpus nihil ha- 
bet quod fenfui exponat,in Gcometria non confiderantur proportionalia vltra qua- 
cuor Pofita. In Numeris autem, quifunt velut intcrpretes quidam rcrum continua- 
rum,vt omnia qux formam habent,infinita ciTe oftendcrentur,aperte in immenfum 
exurgunt progrefliones Proportionalitatum,omniumq; (pecierum qux normam re- 
cipiunt : Quafi fenfus finitus, Inteliedus vero intcrminatus efl!e comprobctur. Huc 
autcmNumcrosafferrefuit neceffarium.Buplaenim & tripla ratio, Numerationcm 
prx fe fert : neque aliter quam per Numeros expediri potcft- 

II Simi 
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I z Similis rationis Magnitudines dicuntur, Antccedentia 
antecedentibus 8c Confequentia confequentibus. 

Similitudincm Rationum antea propofuit : hoc eft,ProportionaIitatem;hic fimi- 
lisrationis Magnitudincs fuis appcllationibus nuncupat.ac fidiceret, Magnitudines 
Proporrionales fignificantur,quatcnus antecedunt &:confcquuntur.Scilicet,fumun^ 
turxqucmukiplicia Antccedcnnum, & xqucmulriplicia Confequcnrium : vt cxijs 
proporrionalicatcm Magnitudinum colligamus. Hanc itaque appofuit Euclides, vt 
vocabula, qUcX dicunt, arris exprimcrct. Antcccdcnrium autcm ^ Confcquenrium 
varix funt comparationcs : qux Dcfinitionibus fequentibus explicantur. 

13 Permutata Ratio, eft acceptio Antecedentis ad ante- 

cedens, vt Confequentis ad confequens, 

Prima comparario Magnitudinum, qux,pronuntiatione naturali,eft vnius Ante- 
ccdenris ad fuum Confcques, ficut altcrius Anteccdcntis ad fuum 
Confequcns, dux eft atque origo cxtcrarum compararionum : ac 
primum Pcrmutatx : in qua mutatur (ecundum Antecedens iii 
prius Confcqucns, &: prius Confequcs in fccundum Antecedcns. 
Vt fi fucrit A ad B ficut c ad d : & concludatur^ a ad c ficut b 
ad D : h^BC Permutata dicctur Ratio. 

1 4 Conuerfa Ratio.eft acceptio Confequentis tanquam 
antecedentis^ad Antecedes tanqua confeques. 



In hac conuertuntur duo Confequenria in duo Anteceden- 
tia, 6^ contra. Vtfifucrit a ad b ficut c ad d : concludatur 
conucrfo modo , b ad A ficut d ad c. 

Coniunfta feu Compofita Ratio,eft acceptio Ante- 
cedentiscum confequente inftar vnius,ad ipfum 
? Confequens. 

Vtfifuerit a ad b ficut c ad d : &: concludatur, totum 



A B ad B ficut totum c d ad d : dicetur Coniunfta feu Compofita Ratio. 

1 6 Difiunfta feu Diuifa Ratio,eft quum augmenta An- 
tecedentium fupra Confequentia , ad ipfa Confe- 
quentia comparantur. 

Vt fi fuerit totum a b ad b ficut totum c d ad d : &: con- 

' ^ ^ cludatur, A ad B ficut c ad d. Et eft conucrfus modus 

' Coniundx. 
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Euerfa Ratio, eft quum Antecedentia comparantur 

adexceflus quos habent fupra Confequentia. 
B Eueifio Rationum, fic quum Antecedens comparatur cum 

ea quam habet ad Confequens diftercntia.Vt fi fuetit a b ad b 
-~ ' ficut c D ad D : & concludatur,ficut a b ad A, ita c d ad c. 



8 Aequa Ratio dicitur, quum plures Magnitudines 
hinc inde aequali numero ftimptae,&bince compa 



rata; 
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ratae fuerint : tum sequali mediorum numero fubla- 
to, fit extremorum vtrinque comparatio. 

Vt fi fumantur Magnitudincs a, b, & c : alixq-, totidcm d, e, & f : fiue fint eiut 
dem gcneiis cum primis, fiue diuerfi : fuerintq; (ccundx intcr fc in cadem ratione 

^ ^ :p , , qua primsE : fiue codcm ordinCjVt fi dica- 

^ X tur A ad B ficut d ad e, &r b ad c ficut E 

ad F : fiue ordinc conucrfb,vt fi dicatur a 
^ ' ' ad b ficut E ad F, & B ad c ficut d ad 

E : atquc omifils medijs vtrifq; b & e , concludatur a ad c ficut d ad f : Hxc ar- 
gumcntandi ratio dicetur,ab ^qua Proportionalitate. 
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THEOREMA PRIMVM, 

PROPOSITIO PRIMA. 



I quselibet Magnitudines totidem Magnitudinum 
fingillatim ^quemultiplices fuerintrquam mul- 
tiplices funt fingula? fingularum , tam multi- 
plices erunt omnes omnium. 

Sint Magnitudincs ab &: c d , totidcm Magnitudinum e & f ajquemultiplices: 
fcilicet A B ipfius e , &: c d ipfius f. Dico , quammultiplex eft a b ipfius e 5 &: c d 
ipfius F : tam multipliccs elfc ambas a b , c d , ambarum e , f. 

Quoniam cnim xqucmultiplcx eft a b ipfius e , vt c b ipfius f : quot in a b funt 
Magnitudines arquales ipfi e, totidem erunt &: in cd 

^ ^ ~ ipfi F xquales.In a b igitur fint Magnitudines a g , g h, 

— • &: H b , a-quales ipfi e : & in c d fint totidcm numero 

K iv j ? Magnitudincs, c k , c l , &: l d , xqualcs ipfi f. Quum 

r itaque multitudo Magnitudinum in ab &in c d fic 

' ' cadem:fitq; a g ipfi e xqualis,&: c k ipfi f : crunt,pcr 

communemNotioncm,dux a g & c k fimul fumptx , duabus e & f fimul fumptis 
xquales. Quumq; g h fit eidcm e xqualis : &: k l cidem f : crunt quoque g h &: 
K l fimul fumptx,ipfis e & f fimul fumptis xquales. Atquc eadem ratione hb & l d 
fimulfumptx,ijfdcm e & f fimul fumptis xqualcs.Quot igitur in ab funtMagni- 
tudines xqualcs ipfi E,quotq-, in c D ipfi F : tot funt in a b & c d fimul fumptis,ipfis 
E & f fimul fumptis xqualcs. Quammultiplcx igitur eft a b ipfius e , & c d ipfius f: 
tam multiplices funt a b , c d , ipfarum e , f , Qjuod erat oftendendum. 

Q vv M autemhuiusprimxPropofitionisvimrationcmq;pcrpendcrimus,to. 
tanihicommuni iudicio ficam cflb intclligcmus. Nam quum dicitur . Sixqualibus 
xqualia addantur^coniunda xqualia ficri.nihil aliud quam xqualitas proporcionum 
fifrnificatur.SciIicct,fi fuerit m xqualis n : &: o xqualis p : quatuor habeo Quantita- 
.0 tes proportionales.Eft cnim ficut m ad n , ita o ad p. Si igitur ad- 
damus o ipfi M , & p ipfi n : fiet totum m o , xquale toti n p. Ita, 

^ — • quum dico a b triplum efle ipfius e , & c d ipfius f : hoc tacite di 

co,fi a b addatur ad c d , &: e addatur ad f : totum a b , c d^ efle triplum totius e , f. 
Sic xqualitas omnes Proportionu fpecies dirigit & gubernat. Ac quemadmodum 
xqualitas xqualitati addita , xqualitatcm conferuat : ita muldplicitas , vt ficdicam, 
multiplicitati addita, proportionalitatem retinct fimilcm. Sed in quatuor Magnitu- 
dinibus aut pluribus xqualibus,nihil rcfert qux cui prxponatur : Mutato cnim ordi- 
ne , non mutaturdenominatiQ. Qiium vero occurrit inxqualitas , diftindhus ani- 
maducrtendum eft. Maiori cnim arte opus eft,in ijs,qux non ordme colIocata,con- 
fufioncm parcrc folcnt. Tota igitur Proportionum materia fere m communi mtclli. 
gentia confiftit. Nam quod tam difficilis habita fit,ex prxfumpta quadam opmione 
faftu eft. Proportionii enim traaatio obfcura non eft : fed eam ad vfum traducere,id 
demum opcrofum eft. Aliud enim eft artem tcnere, & aliud adrem fuam couertere. 
Sicut in rebus gercndis, quid optimum fic multi in otio fcienter difputant . At quum 
in rem prxfcntem vcntum eft : quod cx vm eft , vix vnus aut alter exequi mcminit. 
Multas itaque Propofitiones in hunc Quintum Librum Euclides cpntulit , qux pro 
Principijs habcndx fuerant.Sed id exquifite fecit,vt fignificaret,Propofitionumqui- 
dem cognitionem in medio cfle pofitam/ed earum vfum difficilem.Hunc igitur Li- 
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brum diligcnter ampledantur qui Geometriam fcrio faccre volcnt.Geometria cnim 
quantacunquecft, tota jn Proportionibuscft : ncquc aliud quicquamfpcdatjquam 
vt Lincas Lineis , Supcrficics Superficicbus , &: Corpora Corporibus componat8r 
comparet. Atque hxc m hac prima Propofitione prxfari.non abs re nobis vifum eft. 

THEOREMA PROPOSITIO II. 

Si prima fecundae aeque fuerit multiplex vt tertiaquar- 
tae^fuerit autem 8c quinta fecundae aequemultiplex vt 
fexta quartae : prima quoqj & quinta , fecundse seque- 
multiplex erit vt tertia 8c fexta quartse. 

In hac dc fex Magnitudinibu$ agitur. Sit itaque a b prima , c fccunda, d e ter- 
tia, F quarta : b g quinta,&: e h fcxtarfitq-, prima a b , fccunda: c , vt tertia d e ,quar- 
tx F xquemultiplcx : Et quinta rurfus b g , ciufdem c fccunda^ : vtfexta e h, eiuf- 
dem F quarta: a^quemultiplcx. Dico compofitam cx prima & quinta , fcilicct ag, 
ipfius fccundx c ^quemultiplicem , vt compofitam ex tertia &: fexta , fcilicct d h, 
A . B B a ipfiusquart^F. 

^ Quoniam enim a b ipfius c xque eft multiplcx, 

vt D e ipfius F : quot in a B funt Magnitudincs 

— ' — - ^ — ' ' — 5 ipfi c ^qualcs , tot &: in d e ipfi f. Rurfus quo- 

t — niam b g arque cft multiplcx eiufdcm c, &: e h 

ciufdcm F : quor in b g funt Magnitudincs ipfi c 
^quales,tot & in e h cidcm f. Quot igitur funt Magnitudines in tota a g ipfi c 
jEquales,totfunt&intota dh ipfi f xquales. Quammultiplcx igitur cft compofita 
a g , ipfius c fccundx,tam multiplex eft, pcr antccedcntcm, compofita d h , ipfius 
F quartar, Quod fuit dcmonftrandum. 

THEOREMA 3, PROPOSITIO III. 
Si primum fecundi aeque fuerit multiplex vt tertiu quar- 
ti, fumantur autem a^quemultiplicia primi & tertii: 
erunt quoque multiplex primi,ad fecundum,& mul- 
tiplex tertii, ad quartum a^quemultiplicia. 

Huc etiam fex interueniunt pofita.Sit enim primum a , (ecundi b , vt tcrtium c 
quarti d xquemultiplex : fumanturq-, ipforum a & c , xqucmultiplicia e f &: g h! 
Dico EF ipfiusB,vt gh ipfius d xquemultiplex. 

Quoniam enim xquemultiplcx eft e f ipfius A,vt g h ipfius 

S h ^ c : quot in e f funt Magnitudines a^quales ipfi A,tot in g h cruc 

^ — . Magnitudmcs xquales ipfi c. Ponantur itaquc in e f Maenitu- 

^ ^ dines e k & k f , xquales ipfi a : & in g h totidem Magnitudi- 

ncs G L &: L H, ^qualcs ipfi c. Et quoniam arquemultTpIcx cft 

" • ^ A ipfius B,vt c ipfius D : erit quoquc e k ipfius b c-EquemuItipIcx, 

£— . vt G L ipfius D. Acpcrhoc^quemultiplexcft k l eiufdem b,' 

& LH eiufdem d. Quoniam igitur , vt ponit flxunda huius! 
primum e K/ecundi b xque eft multiplex vt tertium g l , ipfius d quarti : eft autem 
& quintum K f , ipfius b fecundi xquemultiplex, vt fextum l h ipfius d quarti • Ec 
compofitumigiturprimum&quartum e F ,ipfius b fecundi ^equc erit multipiex, 
per eandem, vt tertium & fextum g h , i^fius d quarti, Quod erat dcmonftrandum. 

THEOREMA 4, PROPOSITIO IIH. 
Si primum ad fecundu eandem habuerit rationem quam 
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tertium ad quartum,primi autem Sc tertii Aequcmul- 
tiplicia fumantur, item^; fecundi 8c quarti : ipfa quo- 
que Aequemultiplicia iuxta quauis multiplicationem, 
eandem inter fe rationem habebunt. 

Sit eadcm ratio a primi ad b (ecundum & c terti) ad d quartum ; fintq; e ad a & 
F ad c : itemqj g ad b & h ad d xquemultiplicfa. Dico efle e ad g ficut f ad h. 

Sumantur k ad e & l ad f : itcmq, M ad g & m ad 
H , arqucmuItiplicia.Et quia e & F funt ipforum a & c 
xquemuItiplicia:itcmq;K & L ipfbrum E & F arque- 
mulriplicia : crunt, per antccedcntem , k & l ipforum 
a & c iEquemuItipIicia:acpercandem, m & n ipforum 
B & D cTquemuItipIicia. Q\iarc,pcr couerfionem fexta: 
Definitionis , K ad m & L ad n fimiliter fc habebunt in 
addendo , minuendo , & arquando. Quia ergo k & L, 
ipforum E & F funt^equemultiplicia :itemq; m & n 
ipforum g & H : erit, per candem diredam , e ad g 
ficut F ad H, Qjuoderatdcmonftrandum. 

L E M M A, fou fumptio. Quoniam igitur conftitit fi k exccdit m, etiam l cxccde- 
rc N : & fi xquale,xqualc : & fi minus,minus : atque ob id,fi m cxcedit k, ctiam n ex- 
ccdereL:&fixquaIc,iEquaIe:&:fiminus,minus:Eritexhoc,G ad e &:h adFca- 
dcm ratio. Hinc confoquitur, 

Si quatuor Magnitudines proportionaIesfuerint,conucr- 
fo quoque modo proportionales erunt. 

Hoc cft,fi fucrit ficut A ad b, ita c ad d : crit Sc ficut b ad a, ita d ad c. Hxc igitur 
Conucrfam rationem probat,quam in decimaquarta Definitione pofiierat Euciides. 

THEOREMA 5, PROPOSITIO V. 

Si Magnitudo Magnitudinis aeque fuerit multiplex vt 
ablata ablat^e : erit 8c reliqua reliquae tam multiplcx, 
quam tota totius. 

Sit tota A B totius c d n^qucmultiplex,vt ablata a e ablatx c f. Dico reliquam 
EB reliquaj df tammultiplicem, quameft tota ab totiuscD. 

Quammultiplexcft ae ipfius c f, tam multiplex fiat eb ipfius cg. 
Eritq-,,per primamhuius,quammultiplex ae ipfi'us c f , tam multiplex 
A B ipfius G F. At quam multiplex cil a e ipfius c f , tam multiplex eft 
A B ipfius c D , per hypothefin, Et a b igitur vtriufque g f c d eft x- 
qucmuItipIex.y£quaIiseftitaq;)pcrcommunemNotioncm, GF ipfi cd: 
quapropter ablata communi c f : erit reliqua g c , reliqux f d ajqualis. 
Sed EB jEqucmuItipIcxpofitacftipfius g c vt ae ipfius CF.Igiturtam 
multiplex cft E B ipfius f d, quam multiplexeft ae ipfius c f. Atquiper 
hypothcfin, ae tam multiplcx eft ipfius cf, quamtota ab totius cd. 
Et eb igituripfius fd tam multiplex, quam tota ab totius cd, Quod eratdc- 
monftrandum. 

H ^ c Demonftratio,vt vulgata,ita certa eft.Scd tamen quia id exigit quod non- 
dum docuit EucUdes ; (cilicct vt tam multiplcx fiat e b ipfius c g , quam multiplcx 
cft A E ipfius c f : fcrupulo non vacat, apud eos prajfertim qui res peripicacius exa- 
ttiinant. Nani fi linea a e cflet , vcrhi gratia , triplex ipfius c f : qua ratione fiet e b 
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triplex ipfius c g, quum id non ante doceat Euclides quam in duodecima Sexti?Du- 
riufculu enim cft vt id cogamur facere aut concedere,quod pofterius crit edifcendu. 

Huic igitur obicdationi fic occurremus ^ vt dicamus hanc diuifionem in hunc lo- 
cum tantiim recipi dodrinx gratia : fcilicet vt procedat Demonftratio , non quo fic 
advfum prxfentem cxquifite neceflaria. Ponimusenim Lineam Linex a^qualem: 
licet huiusmodi xquationem nondum didicerimus. Sunt cnim hypothefes libcra^rvc 
difciplinarum fundamenta iaciantur. 

Sed tamen hunc (crupulum vitabimus hac ratione. Sit Magnitudo a b Magni- 
tudinis CD arquemultiplex, vt ablata ae ablatx c f. Dico rcliquam eb 
reliqua» df arquemultiplicem,vt totam ab totius c d. 

Quammultiplexeft a e ipfius c f , tam multiplcx ponatur a g ipfius 
F D. Eritq; , perprimam huius,quam multiplex a e ipfius c f, tam mul- 
tiplex e g ipfius c d. Sed fic fuit multiplcx ab ciufdem c d. Suntigitur 
E G & A B arquales. Communis auferatur a e • erit a g ipfi e b xqualis. 
Et quia ficut a e ad c f (ob idq; , ficut A b ad c d) ita a G ad f d : crit 
ficut AB ad CD, ita e b ad c f, Quoderat demonftrandum. 

A L I V D igitur cft, lineam terminatam &r coadam (qualis hoc loco eft 
E b) in partes neceflarias (ecare : &; ahud, lineas terminata:, qualis cft f d , partes x- 
quales crearc , vt in a g. Demonftrationem tamen aliorum nolui omitterc : quod 
fubtilis fit, & ad fimiles repcriendasingenium acuat. 

Probabimus & ab impoflibili. Sit tora ab totius c d tam multiplex,quamabla 
ta AE ablata: c f. Dico reliquam eb reliqua! df tam multiplicemjquam totaeft 

AB tOtiuS CD. 

Si cnim non tam fit multiplex , erunt in e b aut plures aut pauciores 
Magnitudincsipfi f d arquales, quam in a e ipfi c f. Sintergo,fipoflint, 
plures : Et ponatur e g tam multiplex ipfius f d, quam a e ipfius c f. 
Eritq, ,pei-primamhuius, tammultiplex ag ipfius c d, quam ae ipfius 
c F. Scd a b pofita cft tam multiplcx ipflus c d , quam cadcm a e ciut 
demcF. Eritigitur,percommunemNotioncm, AG ipfi ab xqualis,pars 
toti, Qj.iod eftabfurdum. Simili argumentatione probabimus paucio- 
res non cflb Magnitudincsin e b arqualcs ipfi f d, quam in a e, ipfi c f. 
Sunt igiturtotidemmultitudinc. Qjjarc & totidem quot in tota ab toti 
Quod fuit dcmonftrandum. Hoc Theorema Campanus fic proponit, 

Si fuerint duae Quantitates^quarum vna fit pars alterius, 
minuaturc]; ab vtraque ipfarumipfa pars : erit reli- 
quum reliqui vt totum totius aequemultiplex. 

Partem hoc loco pro Submultiplici fumit.Sit itaq; Q^iiatitas a b tanta pars Quan 
titatis c D, quanta e b ipfius ab :minuaturq; ab exQuantitate c d , & reliquum 
fit Fcivt fd fitxqualis a b. minuaturetiam eb ex Qjjatitate a b, & fit reliquum 
EA. Dicoreliquum fc tam multiplex efle rcliqui ae, quam multiplex eft totum 
c D totius AB. 

<^ ^ p ^ Quum enim f d fit^equalis a b, crit f d ita multi- 

plex E B vt c D eftmultiplcx a b. Ponam itaque d g 
^ ^ B tam multiplicem a e , quam f d eft multiplex e b. 

Eritq; , pcr primam huius, F G tammultiplex AB,quam fd eftmultiplex eb. Ec 
quia fic fuit c d multiplex a b , vt f p multiplcx e b : 'crit vtraquc duarum 
Quantitatum c d &: f g .-cqualiter multiplex Q\:antitatis a b. Quapropter , ex 
communi Notione, cd & fg fimt ^equales. Demptaigitur fd ab vtraque ipfa- 
rum : erit c f xqualis d g. Et quia d g fic fuit multiplex a e ficut f d multi- 
plex eb; ob id,ficut a» nxultiplex 53: oKidqijficut cd multiplcx ab: eric 

CF 



C Dj 



L I B E R V. I 

CF ita multiplcx ae vttota cd totius AB,Qiiodcratdeinonlhandum. 

THEOREMA 6, PROPOSITIO VI. 

Si duae Magnitudines duarum Magnitudinum aeque- 
multiplices fuerint, auferanturq; aliquae earundem 
aequemultiplices : erunt Sc reliquae vel eifdem aequa- 
leSj vel ipfarum a^quemultiplices. 

SintduarMagnitudines, ab quidcm,Magnitudinis e : & c d, Magnitudinis f 
arquemultipliccsi&ablatxexhis ag & e h, carundem e &: f ccque fmt multipli- 
^ c: B ces. Dicoreliquas g b &: H d cirdem e &: f autxqua- 

. Ics, autiprarumcequemultiplices. 

K c H i> Sit cnim primum gb xqualisipfi e. Dico&r hd ipfi 

V ^ ^ E cfle xqualcm. Ponatur ipfi f cXqualis c k. Et quo- 

niam xqucmultiplcx eft a g ipfius e vt c h ipfius f : xqua 
lisautem gb ipfi e,&: ck ipfi f :x'que igitur,per primamhuius,eft multiplex ab 
ipfius EjVt HK ipfius F. -^>que autem ponitur multiplex A b ipfiusE,vt c d ipfius 
F. ^qualisigitur eft hk ipfi cd. Communis aufcratur c h. Reliqua igitur ck, 
reliqux hd cft xqualis. Sed F ipfi CK cft xqualis. Qiiare & F ipfi hd eftxqua- 
lis, Quod erat oftendendum. 

Sivero gb fitmultiplcxipfius E:ponam ck ipfius f xquemultipliccm. Eritcji 

A ci B vt prius , A b ipfius e xquemultiplcx , per primam 

E huius,vt H K ipfius F. Sed & ficpofita fuitxquemul 

K c H p tiplcx A B ipfius e vt c D ipfius F. Erit igitur h k 

y • ipfi c D xqualis : Et ablata communi c h , rcliqua 

cK,reIiqux hd xqualis.Quarcquum gk fitipfius 
F xqqemultiplcx vt g b ipfius e : crit & H d ipfius f xqucmultiplexvt g b ipfius 
Quod fuit dcmonftrandum. 

HiE c Demonftratio prima fpccic vidcbitur non plnnc fatisfaccre menti Eucli- 
dis. Ncgo enim, inqiiict aducrfarius, ablarani g b pofie cfic xqualcm ipfi e : ncgo 
id quoque, pofic cflc nuiltipliccm ciufdcm. quin tu hoc proba. 

Scdidpropius intucnti probatione non indigcbit. Nam quum ab fitmultiplcx 
ipfius E:cruntaIiquotMagnitudinesin ab xqualcsipfi e. Quumq; ag itidemfic 
multiplcx ipfius e : crunt & aliquot Magnitudincs in ag xqualesipfi e, fedpau- 
ciorcs quani in a b. Supereiit crgo, vt rcliqua g b fit aut xqualis ipfi e, aut eiuldcm 
multiplcx. 

V T tamen omni cx parte intcgram dcmusDemonflj:ationem,SitMagnitudo ab, 

^ ' Madnitudinis c d multiplex xqualiumpartium (fcili- 

^ — ^ cet c D cotincatur aliquoties in a b, vt nihil fupcrfit) : 

c 5 Etcx A B auferatur ae, quxfitmultiplex&:xqualium 

partium eiufdem c d. Dicoreliquam EB,eidem c d aut cflc xqualem , gut ipfius 
mul,tipliccm xqualium partium, 

Si enim ncque fit xqualis,neque mukiplcx : ponatur e f ipfi c D xqualis : vt re- 
liqua FB fit minor CD, fi fieripoflit. Et diuidatur ae in Magnitudines ipfi cd 
xquales : fcilicet in a g , &: g e. Quoniam igitur A g , g E , & e f funt ipfi c d 
xquales, fcd f b minor ipfa c d : non diuiditur ergo tota a b in partcs ipfi c d x^ 
quaies. Non eft igitur ipfius multiplex xqualium partium, quod eft contra hypothe- 
fin. Addidi xqualium partium,propter id quod diximus initio Definirionum,ver- 
bumMultiplicis etiam ad inxqualitatem extendi. Sed intcr doccndum, ob facilita- 
tem airumuntur qqualia Multiplicia.lnxqualium cnim>nempc Supcrparticntium &: 
Supcrparticularium.txdiofa & obfcur eft diuifio.Sed tamen vtrobiq-, ratio cadem. 
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THEOREMA7, PROPOSITIO VII. 

Aequales^ad eandem habent eandem rationem: & ea- 
demadaequales. 

Sint icquales Magnitiidines aScb: alia autem quxuis Magnitudo c. Dico vtran- 
que A & B , ad ipfam c candem habere rationcm : Et c, candcm rationem habere 
ad vtranque. 

Sumantur ipfarum a &: b a^quemultipliccs d & E.-ipfiusvcro c, aliavtcunque 
multiplcx F. Qj-ioniam igitur xqucmultiplcx eft d ipfius a vt e ipfius b: xqua- 
lis autcm eft a ipfi b : xqualis igitur,pcr communcm Notioncm, erit d ipfi e. Si cr- 
goexccdit d ipfam F^cxcedit& e eandcm f : & fixqualis,xqualis : &:fi minor, 
minor. Eft igitur vt A ad c, fic b ad c , per fextam Dcfinitioncm huius , Qjjod clt 
prius. 

Dicoctiam c ad vtranque ipfarum a &: b, eandcm habere rationem. Namiji^ 

dem pofitis, erit, cx communi (entcntia, rcqualis d 

^ . 1 ^ . ipfi E. Si igitur cxcedit f ipfam d , cxccdit &c ipQim 

A . ^ X. . . E : & fi xqualis, xqualis : & fi minor, minor. Qliare, 

f c ^ pcr eandcmfcxtam Dcfinitioncm,crit ficut c adA, 

. . , .^^ ^ B, Qj.iodcratdcmonftrandum. 

H o c poftcrius potcrit expeditius dcmonftrari. Nam quum conftitcrit ficut d 
ad c, ita e ad c : crit conucrfb modo, pcr Confcdarium quanx huius, ficut c ad A, 
ita c ad b. Et hoc Thcorema cx ijs eft,qux intcr animi fcnfa habcnda circ vidcban- 
lur. 

THEOREMA 8, PROPOSITIO VIII. 

Ingqualium Magnitudinum maior ad eandem, maiorem 
habet rationem,quam minor:Et eadem ad minorem, 
maiorem habet rationem^quam ad maiorem. 

Sint dux Magnitudines inxquales, a &r b c , quarum maior b c : fit autem tcrtia 
Magnitudo d. Dico, maiorcm cfle rationem b c ad d, quam a adcandem d : Con- 
tra, maiorem cflTc rationcm d ad a, quanri d ad b c. 

Adpriorispartisdcmonftrationcm, intelligcndxfunt bc prima, d fccunda: a 
tertia,&: rurfus d quarta.Deindc primx Sc tcnix xquemultiplicia, itemq-, fccundx 6i 
quart^,fic conftitucnda:vt multiplcx primx cxccdat mui- 

• tiplex fecundx , multiplcx vcro tcrtix non cxccdat multi- 

A B s c plex quartx : iuxta fentcntiam odaux Dcfinitionis.Qj.iod 

35 . hac ratione fiet. Quoniam maior eft b c quam a : po- 

— . , . . nam be ipfi a ajqu^Iem : ac eoufque multiplicabo xqua- 

— . jjj-^j. Ytianque partem e c & e b, vt cx e c proucniat 

quantitas maior quam d : qux fit f c : & cx e b, quantitas non minor quam cadem 
D : qux fit F K. Eritq;, propter ^equalcm multiplicationem , f k tam multiplcx e b, 
quam F g multiplcx e c : ob idq; , pcr primam huius,erit tota^ g k totius b c a^que- 
multiplcxvt FK ipfius e c. Ponamnifupcr h tam multipliceipfius a, quamc k 
ipfius B c, ac per hoc,quam f k ipfius e b. Erutq; vt f K & H xquales:quu vtriufq; 
fubmultiplices pofitas fint xquales.Qiiia igitur f k non eft ipfi d minor : ncq; h ca- 
dcm d minor crit.Nunc autc muliplico d, donec proucniat quatitas proximc maior 
quam h. Scilicct fumo duplum ipfius d : inde triplum : ac deinceps vno plus, quoad 
proueniat quatitas M,proxime maior quam H^Jtumo poftmoAiipfius d multiplicem 
quantitate proxime minore multiplici m : qux at l : vt ipfa m coftet ex l Sc D.Eritq; 
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L non minor quam h : qiium m fit proxime maior ipfa h. Qiuimq; H Cit ^equalis f k: 
Hon erit f k minor l : Neque item f k &: d, minores erunt quam l &: d : ac propte- 
rea non minorcs quam m. Et quia f c eft maior d : erit tota g k maior M.Quumq; 
adprimam bc &:tertiam a, fumptx finta^quemultiplices gk &: h :ad/ecundam 
vcro & quartam (qu^e eft eadem d) xquemultiplex m fumpta (it , inftar duarum : &c 
G K multiplcx primx cxcedat m muitiplex fecunda*, ncque h multiplcx tertia: excc- 
dat eandem m multiplicem quartx : Erit , per odlauam Definitionem huius , maior 
proportio b c ad d, quam a ad eandem d , Quod eft prius. 

Secundum autem dcmonftratur cx eadcm Dcfinitione, conucrfo ordinc Magni- 
tudinum : vt d fitprima, a feciida : d rurfus tcrtia, & b c quarta. Exceditenim u 
multiplex prima* , h multiplicem jfecund^e : neque cadem m multiplex tertix , ex- 
cedit G K multiplicem quartse. Q^iare maior eft proportio d ad a , quam d ad b. 
Sicq; patct tota Propofitio. 

H A N c Campani Demonftrationem,quum paulo eflet clarior Dcmonftratione 
Theonis,aIiquanto etiam clariorem fecimus. Q^x fic tamen ob/cura eft. 'n quo mi 
rari fubit, quum huius Qj^iinti Libri Propofitiones in communi intelligcntia pofita: 
fint , ficut antea monuimus , ac prima /pccie quendam veluti confcnfum in animis 
pariant : quod tam implicate dcmonftrcntur. Huic igitur loco rurfus compendium 
fimul & luccm attulimus. 

Sintdux Magnirudines a & Bcquarum maior b c: fitq; tertia quantacunquc 
Magnitudo d . Dico maiorem eflc rationcm b c ad d , qu:im a ad d . 

IntcIIigantur vt prius , b c pi ima , d fecunda , a ter- 
» . . g . tia,&: rurfiis d quarta. Earumq; parentur arqucmulti- 

^ . ? E— $ plicia ad hunc modum.Q^iioniam maior eft b c, quam 

^ — a : pono E b ipfi A arqualem : Et vtranque E c & E B 

» ' *■ — ^ — ^ rcqualitcr fic multiplico , vt cx E c proueniat quantitas 

maior quam d : qux fit f g : 5^ cx e b, quantitas non minor quam eadem d : quac 
fit G H . Eritq; , propter a^qualcm multiplicationcm, g f requcmultiplcx ipfius e c ^ 
Vt G H ipfius E b : ob idq-,,pcrprimam huius,tam multiplcx cft g h ipfius e B,ficq; 
ipfius A,quamtota fk totius b c. Habeo itaquc i h a?qucmultipliccm ipfius b c 
prim^,e<: gh ipfius a tcnix. Nunc autcm multiplico d donec cxurgat quanti- 
tasproximcmaiorquam g h : fcilicct fumo ipfius d duplum,inde triplum :accon- 
tinenter vno plus. Et produco k l , qux fit prima multiplex, maior ipfa g h. Et ex 
KL,refeco lm fimplum &: arqualc ipfi d. Eftigitur kl ipfius d vtcunquc multi- 
plex,inftarduarum,quatenuseft D fecunda & quarta. Etquoniam KLcftproxime 
maior ip(a g h : non erit cadcm g h minor k m. Et quia f g eft maior d , &: l M 
cidem d sequalis : cxccdet fh multiplex primas , ipfim kl multiplicem /ecunda?. 
Sed quum k l pofita fit maior quam g h : non cxccdet ipfa g h multiplcx tcrti;£, 
K l multiplicem quartx. Quare , per odauam Definitioncm huius, maior cft ratio 
:b c ad D , quam a ad d , Qiix cft prior pars Theorcmatis. 

Altera autem modo probata eft : fcilicct ex cadem Definitionc , conucrfo oxdim 
Magnitudinum Sc Multiplicium. 

THEOREMA 9> PROPOSITIO IX. 
QiL^ ad eandem habent eandem rationem , Magnitudi- 
nes,inter fe funt ^qualesrEt ad quas eadem habet ean^ 
dem rationem.eae quoque funt aequales. 

Sit duarum Magnitudinum a & b cadem ratio ad c Magnitudine. Dico a &: b 

efle xq^nks. E conuerfo , fi eadem fit ratio c ad vtran- 

. ^ que carum: dico & fic ipfas efle xquales. Conuerfa fc- 

S * ptimje huius. 

*^ [ 3 Prior 
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Prior pars fic probatur. Si enim non funt cxquales : erit altera ipfarum, vt a, maior. 

Et erit , per prioreni partem antecedentis , maior ratio 

^ . ^ . A ad c, quam b ad c , cotra hypothefin. Secunda vero 

^ • fic. Si A cft maior b : erit, pcr fecundam partem antecc- 

dentis, maior ratio c ad Bjquam c ad a, contra hypothefin. 

THEOREMA lo, PROPOSITIO X. 

Quse duarum Magnitudinum ad eandem maiorem ra- 
tionem habet, haec maior eft. Ad quam autem duaru, 
cadem maiorem rationem habet^ haec minor qH. 

Si fuerit ratio maior a ad c,quam b ad d : dico a cfle maiorem b. Si vero fucrit ra- 
tiomaior cadB, quam c ad a : dico ccontrario b maiorem cfle quam a. Conucrfa 
odaux. 

5 , Prior pars coftat ex priori parte fcptimx Sc priori o6l:a 

^ ' uas.Nam per priorem fcptimx,non erit a xquahs b: Et per 

priorcm oftaux,non crit minor. Secuda vero patet ex fecundis partibus earundcm. 

THEOREMA ii, PROPOSITIO XI. 

Qua^ eidem funt aequales rationes , & inter fe funt 
sequales. 

Sit ratio a ad b & ratio c ad D,vtraquc xqualis rationi qux eft e ad f. Dico duas 
rationes a ad b &: c ad d efle arquales : efle fcilicet ficut a ad b, ita c ad d» 
G ic Sumantur g ad a,& Had c&KadE 

^ ^ . arquemultiplices : itcmqj l ad b, & M ad d, 

^ ^ ■ — ^ ■ — ^ • — • &N adF^alix vtcunquc arqucmultipliccs. 

' — " ' * ' ' ■ ' ' ' ■ ■ Et quia ponitur e ad f flcut a ad, b & 
ficut c ad d: crit, per conuerfam fcxtx Definitionis bis fumptam y fi k excedat n, 
vt G exccdat l , & h cxcedat m : &: fi .xqiiale , xquale : &: fi minus , minus. Si igi- 
tur G excedat n, excedet h ipfum m : &: fi c^qualc, xqualc : &: fi rninuSjminus. Quarc 
per fextam Definitioncm, erit vt a ad b> ita c ad d, Qijod erat probandum. 

In hac demonftratur idem, vt dicitur , per idem. Tam enim confcflh eft fim- 
plicium comparatio, quam cxcefllis a?qualitas ^quemultiplicium : quanuis aliter 
probari pofle non ncgcm. Scd quorsum? quum fit animi fenfum , ac fub co Princi- 
pio audiatur,Qii2e eidem funt asqualia^inter fe funt 2EquaIia?Qj.iod certc ita genera- 
lc eft & vniuerfum : vt in omni arte, in omni fpecie , ixi omni denique ingcni) cxer- 
citatione, aflcnfionem &: probationem prx fe ferat. Sed tamen huiufcc rei defenfio- 
nem iam ante occupauimus in prima huius. 

THEOREMA ii, PROPOSITIO XII. 
Campano 15. 

Si fingulae Magnitudines ad fingulas eandem habeant ra 
tionem: eruntjficut vna antecedentium ad vnam con 
fequentium, fic omnes antecedentes ad omnes confe- 
quentes. 

Quod prima propofuit de Multiplicibus , L^c in vniuerfum de quibufcunq; Ma- 
gnitudinibus. 

SintMagnitudincs fingute a, c, e, ad fingulas b, d, f, eandem rationem haben- 

tcs: 
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tcs : nempe ficut A ad B,ita c ad d &: e ad f . Dico effe ficut a ad b, ita omnium fimul 
A c E, ad omnes fimul b d f. 

Sumantur ip&rum a,c,e, xquemultipli 
, " . R cia G,H, K:&ipfarum b, d, f, aiia vtcunq; 

^ . c , . , , ^quemuitiplicia l , m , n . Eritq; , per prima 

^ huius,totuex G, H,K,itamultiplexfotius 

~ — > — . — . . — . JL-, — . exA, c,E,vtGeftmultiplexA:itidemq;to- 

tum ex L, M, N, ita niultiplex totius ex b, d, f , vt l eft multiplcx b. Et per conuer- 
fionem fcxtx Dcfinitionis bis fumptam, fi g excedit l, & h excedet m, & k excedet 
N : & fi xquale, a^quale : &: fi minus, minus. Itaque, per conmiunem Notionem,fi g 
excedit l : exccdit 6c totum cx g , h, k, totum ex l , m , n : & fi a:quale, a^quale : & 
fiminus, minus. Qjjare, per eandem Dcfinitioncm , crit ficut A ad b 5 ita totum cx 
A, c,E, ad totum ex b, d, f, Quod eratprobandum. 

THEOREMA 15, PROPOSITIO XIII. 
Campano ii. 

Si primae ad fecundam eadem fuerit ratio qua? terti^ ad 
quartam : tertia? vero ad quartam maior fuerit ratio, 
quam quinta? ad fextam : primae quoque ad fecun- 
dam maior erit ratiojqudm quinta? ad fextam. 

Sit cadem ratio a ad b qux c ad d : maior autem c ad d ,quam e ad f. Dico ma- 
iorem quoque efle rationcm A ad B,quam E ad F. 

Sumam g ad a, & h ad c rcqucmultiplicia : Itemq; L ad B, & 
M ad D, & N ad f, alia arqucmultiplicia. 

Et quia eadcm eft ratio c ad d qux cft a ad b, (ed maior quam 
E ad F : erit, pcr conucrfioncm fextse Definitionis >fi h excedit m, 
vt G neceflario excedat l. At, per conucifionem odaux Defini- 
G L H M K N tionis, fi H excedit m, non ncccflario k cxccdct n. Si igitur g cx- 
cedit l , non neceflario k excedcc n. Quarc maioreftratio A 
ad B.quam e ad f, Qj^ od fuit probandum. 
H o c autem totum nil aliud eft, quam Si fuerint duo inter fc 
^ ^ ^equalia , vnum vero illorum tertio quopiam maius : crit & reli- 
quum tertio maius. 

Ex CAMPANO. Quodfifiteademratio a ad b qu^ c ad D,fed c ad d ma 
iorquam l ad f : erit &: a ad b maiorquam e ad f. Nam fi fi'c c ad d minor 
quam E ad f : erit e ad f maiorquam c ad d. Pcr conuerfionem igitur maioris 
Improportionalitatis , fi k cxcedit n ,non neceflario h excedec m. Sed fi h non 
cxcedit M , neque c excedct l . Per Definitionem igitur maioris Improportionali- 
tatis,maiorerit proportio e ad F,quam a ad b. Itaque econuerro, mmor erit a 
ad B,quam e f, Qiiod erat oftendendum. Sedhoc non admodum exquifita: 
probationis. Quod autem fequitur maioris eft momenti; 

fuerir prima tjuamor Qudntitatum , fecunJam maior ratio, tjuam 
tertU dd ijuartam : aliqua erunt ^juemultiplicia frima & terti^, 
qu£ cjuum comfarahutur adaltjua aquemultiplicia fecunda & quar- 
ta, muenietur multtplex prima maius effe multifltct fecund^ : non au- 
rem multiplex tertia, multiflici quart^. Quod fic probatur. 
Sit maior proportio ab ad cquam d ad E. Ponaturque proportio af ad c 
ficut D ad E . Et erit , per hanc &: decimam , af minor ab . Et fit minor in 
quantitate f b. Hanc f b multipIicabo,donec proucniat quantitas maior c : quic lit 

1 4 ch: 
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G H : hac lege, ut d toties multiplicata,producat quatiratem non minorem e : qux 
fit K.Tuncfaciamvt lg fit tam multiplex AF,quam gh cftmultiplcx ipfius f b, 
t>v ^ aut K ipfius D. Eritq; , pcr primam huius , l h ita 

multiplcx ipfius a b ut k ipfius d . Ponam pofimo- 
dum M priniam quantitatcm multipliccm E,quxfic 
maior k : &: ponam n ita multiplicem c , vt m eft 
multiplcx E. Eritq; cx pofitionibus,& ex conuerfione 
fcxtx Definitionis , quantitas n prima multiplicium 
' • * c , quGE crit maior l g : nec erit l g minor c. Sumani 

itaqucfiib n , maximam multiplicium c : aut ipfi xqualcm,fi fortc n fitprimamul- 
tipiiciumillius:quxfit o:Conftabitq; N,ex o & c. Qiiacrgo lg non cft mi- 
iior o,&: GN cftmaior c : erit lh maior n. Qj. arequum k fitminor M,patec 
propofitio. 

Hje C Campanus. Cuius breuitatcm ferc vbique laudnui. Hic vcro ob compcn- 
dium,mancaapparet Dcmonftratio. Non enim fatis cxplicat, quanritatcm n cflc 
primam multiplicium qux fit maior l g . Hoc igitur probandum fijit cx quarta hu- 
ius. Q^ium cnimfitficut d ad e , iia a f ad c : fitq-, k ipfius d xquomnltiplcx 
vt G L ipfius AF:itcmq; M ipfius E vt N ipfius c : crir, pcrquartamhniLis,ficut 
k ad M, ita g L ad n. Scd K ad M proximc minor cft ipfa m. Et g l igiturpro- 
ximc minor cft ipfii n. 

Quod autcm dicit,cx pofitionibus,hoc innuit : quod quum g l fit codcm modo 
multiplcx ipfius AF,quo& k ipfius D:fitq; d ad e ficut lg ad AF:crit l g ma 
ior c , quum k maior quam e pofita fir. 

R V R s V s Campanus. Conucrfimi quoque huius dcmonftrarc poterimus. Vi- 
dclicct,fi rcpcriantur aliqua arqucmultiplicia primx &: tcrtix : itcmq-, alia fccundn: 
quartx sequcmultiplicia : & multiplcx prima^ fiiperct multiplcx fccundx, ncquc mul 
tiplex tcrtire fuperct multiplcx quartx : maior crit proportio primaJ ad fecundam, 
quam tcrtix ad quartam . Quod fic dcmonftratur. 

Sint quatuor Qiiantitates, Aprima, b fecunda : c d tertia,& e quarta: fintq; f ad 
A & G ,ad cd xqucmultiplicicia : fimilitcr h ad b & k ad e , cTquemultiplicia:6r 

T , N M F fupcrct H , ncque c iupcrct k. Dico maiorcm cfle 

. ? rationcm a ad b, quam c d ad e. 

t , . Si cnim fucrit xqualis : fict vt g fupcrct k , pcr con 

^ , , 'RJit ^ uerfionem fcxtar Definitionis : quod cft contra hypo- 

B , . 1 thefin. Si autemminor :ponatur c l ad e ficut a 

^ ' * — — ^ ad B. Eritq; pcr huius decimam, c l minor c d. Et fic 

' • ' minor in quantitate l d. Ponam igitur vt M n fit ita 

multiplex c L , & N p ita multiplex l d , ficut f eftmultiplcx a. Eritq; , perpri- 
mam huius, m p ita multiplcx c d vt f eft multiplex A.Vtraq; igitur duarum Q^aa 
titatu M p &: G, cft xqucmultiplcx Qjjantitatis c d : quapropter ipfx inter fc xqua 
les, per ea qux dcmonftrata funt in fcptima huius. Ec quia g non cft maior k , non 
cric M p maior eadcm. Sed per conuerfionem fcxtx Dcfinitionis, m n cft maior k : 
quum F fitmaior h. Maiorigitur m N,ipfa mp, Qj.;od ficrinon potcft. Q^iarc 
conftat propofitio. Hxc ill^. Sed nc hxc quidem Dcmonftratio quicquam ha- 
bct egrcgium..Probat enini quod probatione non indiget, immo quod iam fxpe in 
probationem afiumpfimus fuperiorum Theorematum. Prior tamen non contem- 
nenda : quod oftcndat rationem fic conftitucndorum y£quemultiplicium,vt multi- 
plex piimx fupcrct multiplcx fecund^e , fed multiplex tcrtix non fuperet multiplex; 
quarta:. 

THEOREMA 14, PROPOSITIO XIIII. 

Si prima^ ad fecundam eadem fuerit ratio quae tertiae ad 

quartam^ 
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quartam,pnma vero maior fuerit,quam tertiarerit 
Sc fecunda maior,quam quarta : Et fi a?qualis,a?qua- 
lis : 8c fi minor, minor. 

Sit ratio a primx , ad b fcciindam : vt c tertiar, ad b quartam : & fit maior a, 
quam c . Dico 6c b maiorem cfle quam d : & fi xqualis, arqualcm : & fi minor,mi- 
norcm. 

A c Qj-ium enim a fit maior quam c : crit , pcr 

^ ^ priorcm partcm odaua^ huius,maiorratio A ad 

, . . ^ ^ quam c ad d : ob idq;, maior A ad d, quam 

A ad B. Qj.iarc,pc»rccundampartcmdccima;huius,erit b maiorquam d. 

Sivcro A fitxqualis c : crit,pcr priorcm partcm fcptim^e , A ad d ficut c ad d. 
Qj.:arc,pcrfccundampartcmnona:, crit b xqualis d. 

Qjiod fi A fit minor quam c , crit pcr priorem partcm odaux,minor ratio a ad 
D, quam c ad d : ob id , maior a ad b, quam ad d. Qiiare, pcr fecundam partcm 
decima;,erit b minorquaniD. Ac fic patct Propofitio. 

THEOREMA15, PROPOSITIO XV. 

Magnitudines inter ft,eanclem habent rationem quam 

earum Aequemultiplicia inter fe. 

Sint c ad A, &: D ad b xquemultiplicia. Dico eandem cfiTe rationcm c ad d 
qnx eft A ad B . 

^ Diuidatur c /ccundum quantitatcm ipfius a: 

' ■ • ■ - ' • j) /ccundiim quantitatcm ipfius B . Eruntq; 

' ' ' totpartcs in c , xqualcs ipfi a : quot in d, ipfi b, 

Et quia quxlibet pars ipfius c , ad quanlibct partcm ipfius d, cft ficut a ad b : crit, 
pcr duodccimam huius, c ad d ficut a ad b , Quod erat oftcndcndum. 

THEOREMA 16, PROPOSITIO XVI. 

Si quatuor Magnitudines proportionales fuerint^permu- 
tatim quoque proportionales erunt. 

Sitproportio a ad b ficut c ad d . Dico pcrmutatim,efle a ad c ficut BadD. 
Ponam e ad a , & f ad b arquemultipliccs : itemq; g ad c , &: h ad d xque- 
multiplices. Et crit,per antcccdentcm, e ad f ficut g ad h. Itaqucpcr dccimam 

c quartam , fi e eft maior g : crit & f maior h : & fi 

^ ^ a^qualis^iEqualis : & fi minor, minor. Qvnrc, pcr fcx- 

^ ' , ^ tam Dcfinitioncm huius , erit a ad c ficut b ad d, 

^ ^ • ^ — Qiiod erat oftendcndum. 

~ ' — ' — — ' Exhocmanifeftumeft,vtexContinuaproportio- 

nalitate fiat Permutata, oportere quatuor Magnitudinescfle eiufdem gcneris. 

THEOREMA 17, PROPOSITIO XVII. 

Si fuerint Magnitudines coniunftim proportionales, 

difiunftim quoque proportionales erunt. 

^ ^ Sitproportio ab ad bc ficut d e ad e f. 

^ V: , h — Y)ico cfle A c ad c b ficut d f ad f e. 

Ponam g h ad a c & h k ad c b : item 
LMadDF&MNadFE, fingulas fin - 
^^^^ • — qL gularum arquemultiplices : Ac rurfus ipfa- 

rum 
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^ . , Z rum c B &r f e , alia?5 vtcunquc x qucmulti- 

pliccs KP 2^ nc:k Etent,pcr piimam hu- 
ius, G K ita multiplcx ab vt g h cft multiplex 
— • — ^:^ — ^ — ' — AciSc L N ita multiplex d e vt l m eft mul- 

tiplex D F. Sed quam multiplcx cft g h ipfius 
A c, tam multiplcx pofita cft l m ipfius d f : &:contimie,quam multiplcx lm 
ipfius DF, tammultiplexeft,perprimamhuius,LN ipfius d e. Qiiam multiplex 
igitur GK ipfius ABjtammultipIcxcftjpervndccimamhuius , ln ipfius de. Ec 
quoniam h k & mn fiintipfarum c b ^ f e xqucinultipliccsritem kp &: N 
slUx earundem xquemultiplices : erunt,pcr fecundam huius, k p &: m earundcm 
c B & F E xquemultipliccs. Pcr conucrfionem igitur fexta: Dcfinitionis, fi g k mul 
tiplex A B , exccdat h p multiplicem c b : cxcedet l n multiplcx d e , ipfiim m 
multiplicem f e : & fi arqualis, xqualis : & fi minor, minor. Ablatis itaquc commu- 
iiibus HK MN,fiGH cxccdit K p, cxccdct &: L M, pcr animi Notioncm , m qj 
&: fi asqualis, arqualis : fi minor,minor. Quare, pcr fcxtam Dcfinitioncm,erit ficuc 
A c ad c B, ita D F ad F E, Qjjod crat demonftrandum. 

THEOREMA i8, PROPOSITIO XVIII. 

Si fuerint Magnitiidines difiunclim proportionales^con- 
iunftim quoque proportionalcserunt. 

ManentccodemMagnitudinumpofitu,fit ac ad cb ficut df ad FE.Dicocfifc 
ABad Bc ficut DE ad EF. Conuerfa antcccdcntis. 

Singulis enim ^quemultiplicibus ad fingu- 

/ S — . — *^ , — , , Z las Magnitudincs accommodatis:erit, pcr con- 

' jy v 7 ucrfionc (cxt;xrDefinitionis,fi g h cxccdit k p, 

' ^ ^ vt L M cxccdat N Qj^ & fi xqualis, xqualis : 6^ 

i7 K " o_ fiminor,minoi:. Qiiapropter pofitis commu- 

nibus HK &: M N : crir, pcrcommuncm Notioncm , fi g k cxccdit h p , vt l n cx- 
ccdat M (iipc fi iEqualis, a^qualis : & fi minor, minor. Qi:arc , prr fextam Dcfinitio- 
ncm,crit ab ad bc ficut d e ad e f, C)i.:odcrat dcmonfirandum. 

A L I T E R , fi placet, ab impofllbili. Qjmm fit a c ad c b ficut d f ad f e : fcd 
non A B ad b c ficut d e ad e f :fit d e ad aliquam aliam, vt ad e g, Magnitudi- 
nem, ficuteft ab ad bc. Atque ea eritmaior ipfa ef, aut minor : Nam fi xqualis 
ponatur,erit confefia propofitio. Sit itaque primum e g maior quam e f. Et crit, 
per antccedcntem , A c ad cb ficut dg ad e g. Itaquc ,pcrvndccimam huius, 
erit D g ad e G ficut d f ad f e. Qjjare,perdecimamquartam eiufHem,quum d g 
prima;fit minor d f tertia:crit ge fccundajminor ef quarta.Sed ge pofitafuic 

maior. Q uare eucrtitur pofitio. 

^ — ^ — " ^it lam iicut A B ad B c 5 ita D E ad e h , mmorem 

• • quam e f. Et erit,pcr antcccdentem, a c ad c b ficut 

DH ad HE. Itaqucper vndecimam, D H ad he ficut df ad FE.Etquia DHpri- 
ma, eft maior df tertia;crit,per decimamquartam, e h fecunda, maior ef quar- 
ta, Qj^odfierinonpoteft. Qjjareficut ab ad BCjita d e ad e f ^ Quod crat dc- 
monftrandum. 

THEOREMA 19, P R O P O S I T I O X 1 X. 

Si fuerit vt totum ad totum, fic ablatum ad ablatum: 

erir 8c reliquum ad reliquum ficut totum ad totum. 
Quod quinta propofuic de Multiplicibus^ hxc de Magnitudinibus in vniuerfiim- 
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Sit itaquc vt totum ab adtotum c d , itaablatum be adablatum DF.Dico 
cfle & reliquum ae adreliquum cF,vttotum ab adtotum c d. 
^ Quum enim fit a b ad c d ficut b e ad d f : erit pcr- 

" - - - mutatim, AB ad B ficut CD ad DF:&difiund:im,AE 



c t 5 ad E B ficut c F ad F D : & iterum permutatim , a e ad 

c F ficut E B ad F D. Et quia fic erat a b ad c d , conftat propofitio. 

AppENDixex Campano. Ex hac & Permutata proportionalitate demonftra- 
tur Proportionalitas Eucrfa. Vt fi fit ab ad be ficut c d ad DF:Dicocfle ba ad 
A E ficut D c ad c F» 

Nam quum fit a b ad b e ficut c d ad d f : erit pcrmutatim , ab ad c d ficut 
B E ad D F. Ob id, per hanc decimamnonam, b a ad d c ficut a e ad c f. Quare 
permutatim, b a ad a e ficut d c ad c f, Quod crat oftendcndum. 

C o N V E R s A quoque Proportionalitas poteft demonftrariindirede^exPermu 
tata Proportionalitate &: nona huius. 

Vt fifitproportio a ad b ficut c ad d. Dico cfle b ad a ficut d 
ad c. 

Sin minus : Sit d ad e ficut b ad a. Etquia a ad b cftficut c ad 
D : crit pcrmutatim a ad c ficut b ad d. Et quia itcrum b adA ficut 
D ad E : critquoqucpcrmutatim,B ad d ficut a ad e. Q^arc a ads 

, _ ficut A ad c. Siigitur e non fit a^quale c : fict contra fecundam 

partcm nonx, Si autcm ^equalis : erit b ad a ficut d ad c , Quod fuit oftcndcn- 
dum. Hxc Campanus. Hocautcm poftrcmumprobatumfucrat fupra ad quar- 
lam huius. 

THEOREMA 20, PROPOSITIO XX. 

Si f uerint tres Magnitudines vniiis ordinis, 8c aliae to- 
tidem alterius, fuerint^; duae vnius in eadem ratio- 
ne cum duabus alterius eodem fitu pofitis , prima au- 
tem vnius fuerit maior tertia : erit & prima alterius 
maior tertia : 8c fi a?qualis, aequalis : Sc fi minor, 
minor. 

Hoc Theorcma cum fcqucnti, proponitur ad i€quam proportionalitatem pro- 
bandam. 

Sint trcs Magnitudincs a, b, e, vnius ordinis : trcsqi c,d,f, alterius : fitq-, a 
ad b ficut c ad D : 6c b ad E ficut d ad e. 

A c Dico fi A eft maior e , cfle & c maiorcm 

■ . F : & fi a!qualis,^qualcm:& fi minor,minorcm. 

. Si cnira cft maior : erit , per priorcm par- 

tem oaaux huius , maior ratio a ad b , quam e ad b : ob id, pcr duodccimam, 
maiorcrit c ad d, quam e ad b. Et quia,pcr Conucrfam proportionalitatcm, e 
ad B cftficut F ad D:erit c ad d maiorquamF ad d. Quarcpcr priorcmpar- 
tcmdecimx,maior cft c, quam f. Quodfi a fitminor quam e :probabituriif. 

dem argumcntis e minor quam f. Eritjcnim 
' 3 ' ' % _ per priorem partem odauas , minor ratio a ad 

^ l ^ — B ^ quam e ad b : ob idq; , pcr duodccimam , & 

pcrConucrfampfoportionalitatem,minorerit c ad d, quam f ad d. Qiiarcper 
priorem partcm Decima:,erit c minor f. Si autcm a fit a^qualis e , crit per prio- 
^ ^ ^ j-cm partcm fcptima^ , a ad b ficut £ ad b : ob 

'^^mr ^ """^llli ' idq; > per fecundam partem vndccimx.& Conucr- 
■^^^ ! . ;^ . , - fam propQruQnalitatemjerit c ad d ficut f ad d. 

Quarc, 
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Qiiarc, pcr priorem partcm nonx , erit c ^equalis f , Quod erat dcmonftrandum, 
Hic fubijcic Campanus. Hanc Propofitionem dcmonftraucrunt quidamcx 
Pcrmutataproportionalitatcadhuncmodum. Eft a ad b ficut c adD:crg6per- 
mutatim a ad c ficut b ad d. Etrursusquia b ad e ficut d ad f : crit pcrmuta- 
tim B ad c ficut e ad f. Scderat b ad d ficut a ad c. Erg6,per vndecimam> 

A c erit A ad c ficut e ad f. Quarcper dccimam- 

B . , quartam,fi a prima,efl: maior e tertia:erit &: c (e- 

^ — ' ' ' 2 — ' • • cunda, maior f quarta : &; fi xqualis, osqualis : & fi 

minor, minor. Scd fic non rede demonflrant. Nam fi a Pcrmurata proportionali- 
tateargumentationcm, vt cocperunt, perficiant : ij tandcm JEqmm proportionali- 
tatem concludent : fcilicet a ad c ficut e ad f ; erg6 pcrm^utatim a ad e ficut c 
ad F, Qiix eft ^qua proportionalitas. Qii6d fi Euclidcs fic concludi polTc vi- 
diflct ; fi-uftra hoc pnTmififlbt Theorcma : fcd ^tquam proportionalitatem ftatim 
aftruxiflct. Quum itaquc hxc ratiocinatio non procedat, nifi vtriufque ordinis Ma- 
gnitudines fint eiufdcm gcneris : minus conuenienter ad fingulare contrahunc 
quod Euclidcs gencratim propofiiit. 

THEOREMA ii, PROPOSITIO XXI. 

Si f uerint tres Magnitiidines vnius ordinis, totidemq; 
Magnitudines alterius, fueritq; earum Perturbata 
ratio, prima vero vniusordinis, fuerit maiortertia: 
erit quoque prima alterius, maior tertia. 

Sint tres Magnitudines a, b, e, vniusordinis:tresq;aIia2 f, c, d, alterius:&fic 
proportio inter eas Pcrturbata : fcilicet a ad B ficut c ad d , & b ad e ficut f ad 
c. Dico fi A eftmaior e: eflTe & f maiorcm d: & fi minor, minorem : & fi a:qua- 

/C F _ ^ ^ lis, asqualcm. 

3 c . Hoc autcm probatur ijfHcm argumentis 

. ^ quibus fijperior. Si enim a fit maior e , 

erit maior ratio a ad B,quam e ad b: atquc ob id,maior cad D,quam e ad b: 
quapropter &: maior quam c ad f: quiavt e ad b, fic c ad f, per Conuerfam 
proportionalitatem. Q^are, pcr fccundam partem dccima^, maior cft f quam d. 

F , Qu6dfi A minorfitquam e: erit, gradatim ar- 

. c • gumentando, minor c ad D,quam ad F. Quare, 

^ — • • ^ • per fecundam partcm ciufdem, erit f minor d. 

Siver6 a fit xqualis e, erit c ad d ficut c ad 



B . . c . • F. Qjjare,per fecundam partem nonx,erit f a^qua- 

z,. . • ^ ' lis D. AcficconftatPropofido. 

H JE c itaque cum antecedentc , quia ad probarioncm ^qua* proporrionali- 
taris fpedat : i^quemulriplicium rarionem vtraque prxcipue confiderat. Atque 
hunc (enfum habent, vt non poflit prima vnius ordinis maior cfle terria , quin pri- 
ma alterius fit quoque maior tertia : &; fi xqualis,ajqualis : & fi minor, minor. Brcui- 
ter,hxc verba exceflbs & a:qualitatis omnin6 fic accipicnda , vt in Definirionc 
(exta huius. Atq; hoc ad duarum fequentium intclligentia monere commodum fuit. 

THEOREMA ii, PROPOSITIO XXIL 
Si fuerint tres Magnitudinesvnius ordinis, totidemq; 
alterius, fuerint(][; binae vnius ordinis in eadem ra- 
tione cum binis alterius fimiliter fumptis : ese 8c 
ex aequaliproportionales erunt. 

Sint 
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SinttresMagnitudincs a, b, e, vnius ordinis : alixq; totidem alterius, c,d,f: 
fitq; A ad B ficut c ad d, & b ad e ficut d ad f. Dico cfle a ad e ficut c ad f. 

Ponam g ad a, &: h ad c xquemultiplicia : itemq; k ad b , 5^ l ad d, alia 
arquemuitiplicia. Rurfus m ad e, &: n ad f, alia xquemultiplicia. Eteritper 

a ^ quartam : aut,fi mauis, pcr decimamquarta huius, 

H . G ad K ficut H ad L : &: K ad m ficut l ad n. 

• • Itaqucper vigefimam eiufdem, fi g eft maior m, 

yi ^ ^ erit H maior n : &: fi xqualis, xqualis : &: fi mi- 

N . . . nor, minor. Qiiarcper fextam Definitioncm hu- 

ius, erit a ad E ficut c ad F, Quod fuit olkn- 

X A ^ ' p... . ^ — . dcndum. 

n. — . F > — ■ — • I A M vero fi fuerint Magnitudines plures tri- 

^ ' — ^ ' — ' bus in vtroque ordine : erit omnino prima ad viti- 

mam vnius,vt prima ad vltimam alterius : fcilicet in ^Equa proportionalitate. Vt,fi 
addantur p &: Qi, &: fit e ad p ficut f ad Dico eire a ad p ficut c ad 
Eritenim a ad e ficut c ad f, vtmodo demonftrauimus.Scpofitisigitur b &: d, 
crunt tres Magnitudines a, e, p, vnius ordinis,ti^sq; alterius c, f, eiufdem con- 
ditioniscumprioribus.Quare a ad p ficut c ad Q^Quoderat oftendcndum. 

THEOREMA 13, PROPOSITIO XXIII. 

Si f uerint tres Magnitudines vnius ordinis, totidemq; 
alterius, fueritcj; perturbata inter ipfas ratxoreae 8c 
ex aequali proportionales erunt. 

Sint tres Magnitudines vnius ordinis a, b, c: atquc alia: totidem alterius 
D, E, F. Sitq; A ad b ficut e ad f: &: B ad c ficut d ad e. Dico eire a ad c 
ficut D ad F. 

Ponam g,h, k, adA,B,D, .Tquemultiplicia : aliaq; l, 
M, N, ad c, E, F, xqucmultiplicia. Et crit, pcr dccimam- 
quintamhuius,vt a ad b, fic g ad h. Et quoniam vt a ad b, 
fic E ad F : erit , per vndecimam , vt g ad h , fic e ad f. 
Qiiumq; fitvt E ad f, fic m ad k, pcr ipfam decimamquin- 
tam:erit &:pervndecimam, vt g ad h, fic m ad n. Etquo- 
niam vt b ad c, fic d ad e : erit pcr quartam huiufce, vt h 
ad L , fic K ad m. Sunt itaque g , h , l tres Magnitudines, 
&: k, m, n alix totidem, perturbatim proportionales. Siigi- 
tur G excedit l, & k exccdet n: & fi xqualis , ^qualis : & fi 
minor,minor. Qiiarcper fcxtam Definitionem,erit vt a ad b, 
fic D ad F, Quod erat oftendendum. 

A L I T E R poffunt fumi ^quemukiplicia.^ Sint enim trcs 
Magnitudines vnius ordinis a, b, e, totidemq; f, c ,d, altc- 
rius :&: fit vt A ad B , fic c ad D : & vt B ad E , fic f ad c. Di- 
co efle A ad E ficut f ad d. 

Sumam G,H,KadA,c,F, ^quemultiplicia : aliaq; l, 
M, N ad B, E, D, icquemultiplicia. Et erit, per quartam hu- 
ius, G ad L ficut h ad n : &: , per decimamquintam, l ad m ficut k ad H. Erunc 
itaque,vtprius,yEquemultipIicia vtriufque ordinis, in rationc perturbata inter fe. 
Ob id,per vigefimamprimam , fi g excedat m, &: k excedet n: &: fi xqualis, 
xqualis:6i fi minor, minor. Quare, per fextam Definitioncm,crit vt a ad e^ fic 
I ad D, Quoderatprobandum. Quod 
i ^ '''' 
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Quod fi plures tribus fuerint Magnitudines in vtroque or- 
dine : verbi caufa, quatuor : fitq; a ad b ficut d ad b 
ad E ficut c ad D : & E ad p ficut f ad c : crit & in xqua 
proportionalitate,A ad p ficut f adc^ Nam quum proba- 
tum fit A ad E ficut c ad oj^fublatis b & d, crunt tres 
quantitates, a , e , p , alixq; totidcm f, c , in Pertur- 
bata ratione inter fe. Q^are a ad p ficut f ad Quod 
crat dcmonftrandum. 

A c quemadmodum ex Ternarij demonflrationc proba- 
tur Quaternarius , fcpofito vno mediorum : ita ex Quatcr- 
nario Quinarius,duobus fepofitis medijs : & ex Quinario Se- 
narius , tribus fcmotis medijs. Ac fic continenter. Quod 8i 
fuperiori Ipccie ^qua^ proportionalitatis intelligendum 
Quamobrem, quum Tcrnarius totam probationem abfoluat , diferte Euclidcs dc 
tribus tantum Magnitudinibuspropofuit. 

THEOREMA PROPOSITIO XXIIII, 

Si fuerit primum ad fecundum , vt tertium ad quartum: 
8c item quintum ad fecundum , vt fextum ad quar- 
tum : erit Sc compofitum ex primo Sc quinto ad fe- 
cundum,vt compofitu ex tertio & fexto ad quartum. 

Quodfecundapropofuitde Multiplicibus , hxc gencratim dc Magnitudinibus 
proponit. 

Sit itaquc A B ad c vt D E ad F : itcmq; b g ad c vt e h ad f. Dico cffe a g 
ad c ficut D H ad f. 

Eritenim,perConuerfamproportionalitatcm, c adBG vtF ad e H : quapro-' 
ptcrexvigefimafccunda:critin>€:quaratione ab ad bg vt ed ad e h : fumptis 
^ 3 ^ ^ ^ K ^^'^'^^^^ prima, c fecunda,&: bg 

. ^ ? — ^ ^ tcrtia, vnius ordinis:atquc D e prima, 

' ' F fccunda, & e h tcrtia , altcrius. Igirur, 

perdccimamodauam, a g ad g b vt dh ad he. Quare quum fit pofita bg ad 
c vt e H ad F : fumptis a g prima, b g fecunda,&: c tcrtia, vnius ordinis : atquc 
DHprima^EH fccunda,& f tcrtia,alterius:eritper vigefimamfecundam,in^qua 
rationcjAG ad c vt dh ad f, Quod erat oftendendum. 

THEOREMA ^5, PROPOSITIO XXV. 
Si quatuor Magnitudines proportionales fuerint : ma- 
xima & minima reliquis duabus maiores erunt. 

Sint quatuor Magniiudines proportionales :ab, cd, e,& F:vtAB ad cnfic 
E ad F : fitq; earum maxima a b , minima vcro f. Dico ambas a b 
& F, maiores efife ambabus cd & e. 

Ponam ag xqualcmipfi e:&: ch iequalemipfi F.Etquoniam 
ficut tota A B ad totam c d , fic ablata ag ad ablatam c h erit & 
reliqua gb, per decimamnonamhuius,ad reliquam hd, ficuttota 
A B ad totam c d. Maior autem eft a b ipfa c d : Et maior igitur g b 
ipfa HD.EtquoniamiEqualiseft ag ipfi e , & c h ipfi F:erut ag 
& F xqualesipfis c H & E. Addita ergo g b maiori ad duas a g & f: 
minori ad duas c h &: e : fient , per communem fententi.imi 
AB & F, maioresquam cd &: e, Quoderatdemonflrandum. 
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Hactenvs Euclides huius Quinti Proportiones tradidit. Noucm autcm 
fequentesPropofitiones a Campano addita: funt,ex alieno quopiam cxcmplari. 
ficut &: farpc alias ordinem Euclidis dcferit, pauca prxtcrmittit , nonnulla fubftituit, 
aliaq; addit de fuo. Ncque infclici opcra. Pleraque enim in dcmonftrando facit mc- 
liora'&: clariora , compcndij officio : licct in quibufdam dormitct. Vt vt cft , Cam- 
pani conftrudioncm retinuit incitando Euclide , loannes Rcgiomontanus noftrcB 
artatis Mathcmaticus clariflimus. Quin &: fequcntcs Propofitiones ab co citatas in- 
uenimus , in ca quam in Ptolemxum rcliquit Epitomc. Q^x res eftecit vt illas ap- 
ponercmus : alioqui libcntcr prartcrmifturi. Nam prxtcr id quodprobationcs quas 
cx i|S vcnatur Rcgiomontanus , abundc cx Euclidc conftant : ctiam inhac Propor- 
tionum matcria mihi vidcntur Propofitioncs rcfccandx potius quam in longius du- 
ccndx. Nam qux pcr Cc clarx funt, locum tantum occupant : ingenium etiam 
onerant. Txdium enim multitudo vbique parit. Ex itaque fic habent. 

Trima (tAddtturunu . 

Si fuerit quatuor Quantitatumproportioprimaeadfe- 
cundam,maior quam tertiae ad quartam : erit con- 
uerfim econtrario/ecundaead primam,minor quam 
quartaeadtertiam. 

Sitproportio a ad b maiorquam c ad d. Dico conucrfim ccontrario , mino- 
rem cflc proportioncm b ad a, quam d ad c. 

Sienim cft cadcm b ad a, quxeft d ad c : erit econucrso a ad b vt c ad d, 
contra hypothefin. Si vcro maior cft b ad a , quam d ad c : ponatur e ad a 
vt D ad c. Eritq; , pcr duodccimam, e ad a minorquam b ad a. Quaproptcr 
^ ^ cx priori parte decimx , erit e minor b : ob idq;, 

^ 3 * ^ cx fecunda parte oftaux , maior crit proportio a 

* ' ad E , quam a ad B.Et quia,per Conucrlam pro- 

' portionalitatem , eft a ad e ficut c ad d : crit, 

per duodecimam, proportio c ad d maior quam A ad b. Scd crat minor. Ex rc- 
pugnantia igitur, aftruitur propofitio. 

PoflTumus &: affirmatc dcmonftrare.Ponatur e ad b vt c ad d. Et criteconucr- 
s6 b ad E vt D ad c. Et quia maior eft a quam e , per priorcm partcm decimx: 
erit, exfecundaparteoftauie, b ad a minorquam b ad e. Quarc , per duodeci- 
mam, b ad a minorquam d ad c, Quoderatprobandum. 

I L 

Si quatuor Quantitatum fuerit maior proportio pri- 
mae ad fecundam,quam tertiae ad quartam : erit per- 
mutatim , maior proportio primae ad tertiam, quam 
fecundae ad quartam. 
Sitmaiorproportio a ad B,quam c ad d. Dico permutatim, maiorem cflfc a 

ad c, quam b ad D. ^ , , . . ^ 

Eadem cnim non erit : quia tunc quoquc eflet 

A , ^ ' ■ - — — permutatim , a ad b ficut c ad d. Qj^od fi fit 

^ . ^ minonponatur e ad c vt b ad d. Eritq; cx duo- 

^ • dccima, e ad c maior quam a ad c. Itaquccx 

priori parte decim^e, erit e maior quam a. Quaproptcr , expriori partc od^uxy 
E ad B maior quam a ad b. Et quiapofitaeft e ad c ficut b ad D:eritpermu- 

m 2^ t^^i^n^ 
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tatim, E ad B ficut c ad d. Qjjare ex duodccima , rnaior erit proportio c ad 
D,quam a ad b, Quod eft contrahypothefin. 

I D E M pcr affirmationem. Sumatur e ad b 

h . , — . ^ . . ^ Eritq;,ex priori parte decimar, e mi- 

■ • ' • nor A : proptcrea quod , ex priori parte odau^e, 

^ ' maior eft a ad c, quam e ad c. Sed exPermu- 

tata proportionalitate, cft e ad c vt b ad d. Qjjare, pcr duodecimam, a ad c 
maior quam b ad d > Quod erat oftendendum. 

I I I. 

Si fuerlnt quatuor Quantitates,quarum primae ad fe- 
cundam fit maior proportio^ quam tertiae ad quar- 
tam : erit quoque coniunftim , maior proportio pri- 
mae & fecundae ad lecundam,quam tertiae 8c quartae 
ad quartam. 

Sit maiorproportio a ad b, quam c ad D.Dico & maioremeflcproportionem 
totius A B ad B , quam totius c D ad D. 

Neque enim erit eadem : quia fic quoque difiundim eftct a ad b vt c ad d. 
Quodfi fit minor : fit e b ad b vt c d ad d. Eritq, cx duodccimahuius, eb 
ad b maior quam A b ad b. Itaque,ex priori parte decimx,maior eft ip(;i eb 
quam tota a b. Etpcr communem Notioncm, e maior quam a. Q^inpropter, cx 
priori parte odmx, maioreft proportio e ad b, quam a 
ad B. Sed e ad b cft vt c ad d , per Difiundam propor- 
tionalitatem : erat cnim e b ad b vt c d ad d. Q^iiare, 
pcr duodccimam , c ad D maior cft,quam a ad B , Quod 
• ' ■ ■ cftcontra hypothcnn. 

Idem affirmatc. Quum pofita fit maior proportio a ad B.quam c ad d: 
ponatur e ad b vt c ad d. Eritq; , ex priori parte dccimx , e minor a. Ob id, 
per animi Notionem , e b erit minor quam a b. Itaque, ex priori partc 0(5laua:,ma- 
ior erit proportio ab ad a, quam e b ad b. At proportio eb ad b^ perConiun- 
6tam proportionalitatem ,eft ficut c d ad d. Pofita enim eft e ad b vt c ad d. 
Quare > per duodccimam , maior eft a b ad b , quam c d ad D , Quod erac 
oftendendum. 

I I I I. 

Sifuerint quatuor Quantitates : quarum primae 8c fe- 
cundsead fecundam fit maior proportio , quam ter- 
tide 8c quartae ad quartam : erit quoque difiunftim 
proportio prima^ad fecundam maior quam tertise 
adquartam. 

Sitproportio ab ad b maiorquam c d ad d. Dico & difiundim, a ad b ma- 
iorem eflb, quam c ad d. 
^ ^ yEqualis quippe non erit. Nam , per Coniundam propor- 

' ^ ' ' tionalitatcm , eflet ab ad b vt c d ad d. Si vero minor 

' ■ eflc poflit , vt fit maior c ad d , quam a ad b : erit, per an- 

tccedentem , maior c d ad d , quam a b ad b. Quod minime conucnit : quumi 
pofitafi^tminor. 

Id E M 
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I D E M affirmate. Ponatur e b ad b vt c d ad d. Eritq-, , ex priori parte de- 
^ ^ cimxy E B minorquam ab : ob id, pcr animi Notionem, 

c p E eft minor quam a. Qiiare, cx priori parte odtaux, pro- 

portio E ad B minor eft quam a ad b, Quod crat often- 

dendum. 

V. 

Si fuerint quatuor Quantitates , quarum primae 8c fe- 
cundaeadfecundammaior fit proportio , quam ter- 
ti^ 8c quarta^ ad quartam : erit euerfim , minor pro- 
portio prima? 8c fecundae ad primam , quam tertiae 
8c quartae ad tertiam. 

Sit maior proportio ab ad b, quam cd ad d. Dicoeuerfb modo, minorem 
cfle ab ad A > quam c d ad c. 

^ 5 Erit enim difiundim , per antecedcntcm , maior propor- 

' ' tio A ad B,quam c ad d. Igitur, per primam harum,ccon- 

^ — ' ' ' ucrs6,minor b ad a, quam d ad c. Quare, pcr tertiam 

earundcm , coniundim , minor erit ab ad a, quam cd ad c, Quod crat de- 

monftrandum. 

V I. 

Si fuerint tres Quantitates vnius ordinis,totidem^; alte- 
rius : fuerit^; primae prioru ad fecundam,maior pro- 
portio , quam primae pofteriorum ad fecundam : erit 
quoque primae priorum ad tertiam , maior propor- 
tio, quam primaepolteriorum ad tertiam. 

Sint tres Quantitates vnius ordinis a , b , c : alixq; totidem alterius, d , e , f. Et 
fitmaiorproportio a ad b, quam d ad e : Itemq; maior b ad c, quam e ad f. 
Dico maiorem effc a ad c , quam d ad f. 

Sit enim g ad c vt e ad f. Eritq; , ex 
] ^ ' V ! priori parte decimas huius, G minor B. Obid, 

c . . F ^ • ex fecunda parte odaux , maior eft ratio a ad 

H G, quam a ad b. Multo maior igitur eft a ad 

G— . quam d ad e. Sititaque h ad g vt d ad 

^"-^ # E. Eritq; ex priori parte decinix, a maior 

quam h. Ob idq; , ex priori parte oftauajjmaior ratio a ad c, quam h ad c. At- 
qui h ad c, per ^quam proportionalitaicm , eft vt d ad f :eftenim h ad g vc 
D ad E : &: G ad c vt E ad F. Quare, per duodecimam , a ad c maior eft,quam 
d ad F, Quod crat demonftrandum. 

V I I. 

Si fuerint tres Quantitates vnius ordinis , totidemq; al- 
terius , fueritq; proportio fecundae priorum ad ter- 
tiam maior quam primae pofteriorum ad fecundam, 
itemq; prima^ priorum ad fecundam , maior quam 

na 3 fecundse 
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fecundee pofteriorum ad tertiam : erit & maiorpro- 
portio primae priorum ad tertiam, quam prima? po- 
fteriorum ad tertiam. 

Sint tres Quantitates vnius ordinis , a > b , c : &: alix totidem d , e , f , altcrius: 
fitq-, maior proportio b ad c , quam d ad e : &: maior a ad b , quam E ad f. Di- 
co maiorem eile a ad c, quam d ad f. Hqc ad ^quam proportionalitate pertinct. 

Sitenim g ad c vt d ad e. Eterit,pcr 
B ' ' ■ ' ' ' priorcm partem decima; huius , c minor b: 

c ^ j , , ob id , pcr fccundam partcm odaux , maior 

proportio a ad g , quam ad b. Quaproptcr 
' ' ' ' multo maior a ad g , quam e ad f. Sit ita- 

' ' ' ' ' quc H ad G vt E ad F. Eritq; , cx priori parte 

^ dccimaj , a maior h : ob idq^, proportio a ad 

c maior quam h ad c , pcr priorcm partcm odauas. Atqui, per vigefimamtcrtiam, 
proportio h ad c cft vt d ad f : quum fit g ad c vt d ad E , & h ad g vt E 
ad F. Qiiarc,perduodccimam,maior eftproportio a ad c,quam d ad f, Quod 
crat demonftrandum. 

VIII. 

Si fuerit proportio totius ad totum , maior quam ablati 
ad ablatum : erit 8c reliqui ad reliquum , maior pro- 
portio, quam totiusad totum. 

Sint duae Quantitates , A b & c d : a quibus ab/cindantur A E & c f , fintq; rc- 
liqua E b &: f D : &: fit maior proportio a b ad c d , quam A e ad c f. Dico 8C 
^ ^ 5 maiorem eflc proportionem eb ad fd, quam ab 

^ ' ' ' ' ' ' ad c D. Eritcnim, pcr {ecundamadditarum,pcrmu- 

^ — ~ ^ tatim,maiorproportio ab ad ae, quam c d ad c f. 

Ob idq; , cx quinta earundcm, crit cucrfim,minor proportio a b ad e b , quam c d 
ad c F. Quarerurfuspermutatim, minorproportio ab ad cd, quam eb ad fd, 
Qjiod erat demonftrandum. 

I X. 

Si fuerint tres Quantitates vnius ordinis,ac totidem alte- 
rius , fuerit^i cuiuslibet antecedentis ad comparem, 
maior proportio, quam cuiufquam fubfequentis ad 
fuam : erit & harum omnium ad omnes illas maior 
proportio,quam alicuius fubfequentium ad fua com- 
parem , aut etiam quam omnium ad omnes : minor 
autem^ quam prima ad primam. 

Sint tres Magnitudincs vnius ordinis, A, b, c :ac totidcm altcrius, d, e, f: 
fitq, maior proportio a ad D,quam b ad e:& b ad f, quam c ad f. Dicopro- 
portionem a b c fimul fumptarum, ad d e f fimul fumptas , maiorem quam b ad 
E , d)C quam c ad f : maiorcm ctiam quam b & c fimul fumptarum ad e & f fi- 
mul fiimptas : minorem autcm, quam a ad d. 

Quum enim fit a ad d maior quam b ad e : erit permutatim, a ad b maior 

quam 
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p quam d ad e : & coniundin) , a b ad b, 

^ maior quam d e ad e. Et iterumpermu- 

' ' tatimjAB ad DE maior quam b ad e. 
" ' Quare , per antecedentem , a ad d maior 



quam ab ad d e. Atque eodcm modo probabitur maior ratio b ad e, quam 
B c ad E F. Maior itaque cft a ad d, quam b c ad e f. Quare permutatim , ma- 
ior efl; A ad bc, quam d ad ef. Et coniundim , maior abc ad bc, quam 
D e F ad E F : Et iterum permutatim , maior a b c ad d e f , quam c b ad e f: 
Qjjare , pcr antecedentcm, maior eft a ad d , quam ab d ad d e f , Quod crat 
demonftrandum. 

Libri ^lmnti (^eometricomm Slementorurru 
F I N I S. 
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DEFINITIONES. 

Imiles Figursedicuntur,quae angulos a?quales 
habent ad vnu, & latera quae angulos aequa- 
les habent, proportionalia. 

Vt fi fucrint duorum Triangulorum A B c &:def, angu- 
li mutuo xquales : ncmpc angulus a angulo d : &: angulus 
B angulo E : fucritq; latus a b ad latus d e , vt a c ad d f 
& B c ad E F : erunt hxc duo Triangula fimilia. 

Reciprocae Figurae dicuntur, quum vtriufque ipfa- 
rum mutua latera fuerintproportionalia. 

Vt fi fuerint duar Figuraj,verbi gratia, Qiiadrilatcric, 
A B c & D E E : fueritq; latus a b ad latus b d , ficut 
latus B E ad latus b c : hx dux dicuntur Rcciproca?. 
Sicenim ftat proportionalitas, vt duolatera vnius fint 
■^^ antecedentia, & duo alterius fint confequcntia. Atquc 
eam ob caufam, a nonnullis fatis appofite vocantur Fi- 
gura^ mutuorum laterum. 

3 Per mediam 8c extremam rationem diuidi refta 
linea dicitur, quum fic fuerit tota ad maius fe- 
gmentum, vt maius fegmentum ad minus. 

Id cft, quod vulgo dicitur, linea diuidi fecundum proportionem habentem mc- 
^ c B ^^^^ ^ cxtrema. Vt fi fuerit linca a b fic diuila in pun- 

do c , vt fit tota A b ad fegmentum a c , vt idem a c 



ad CB. 

Hanc diuifioncm docuit vndecima Secundi, fed nuUa proportionum mentione: 
quod nominatim docebit trigefima huius. 

4 Altitudo Figurae, eft h*nea a vertice ad bafin per- 
pendiculariter dedufta. 

Triang 




A C E 
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Triangiili ab c altitudo, eft pcrpcndicularis a d. Rcftum cnim, vtantea mo- 
nuimus,omnia metitur. Vbi duarum linearum ^equidiftantia in- 
telligitur : fcilicet linea duci per pundum a , quic fit bafi b c pa- 
rallclus. Quod fi bafis poneretur ab, huic duccrctur parailelus 
per pundum c : ficut ipfi a c ( fi fungeretur vice bafis) per 
pundum b. Atquc ab eo pundo vbi vertex eflet, dcmitterctur perpendicularis, 
qux altitudincm monftraret. 

Ratio ex duabus rationibus aut cx pluribus conftare 
dicitur, quum rationes Quantitatum inter fe mul- 
tiplicatae, aliquam rationem efficiunt. 

Rationes Qjiiantitatum hoc loco dicunturdenominationes ipfarum proportio- 
num. Obid, vocem Qj.iancitatis generaliorem quam Magnitudinis vfurpauit,vc 
fignificarct hunc locum finc Numerorum confiderationeprxteririnon pofle. 

Si itaquc fiicrint trcs Qiiantitatcs ab, cd, & ef, quarum cd media:con- 
flabit ratio primx a b ad vltimam E f , ex dudu rationis quam habet a b ad c d 
in rationcm quam habct c d ad e f. 

Hocigitur totumexeofiimptumeft,qu6d Mcdijofficium fit,extre- 
ma coniungere & colligare. Quod nos Numcrorum auxilio declara- 
bimus. 

Ponatur cnim ratio ab primx ad c d mcdiam/cfquiplexicu (erqui- 
alccra:fcd c d medix ad e f extremam, dupla. Scilicet, quum ab ad 
cd fitfcfquialtcra : qualiumpartiumcfl: ab trium, talium cd fit dua- 
rum : Quumq; c d fit ad e f dupla : qnalium duarumeft cd , talis fic 
E F vnius. Habes itaquc duos Denominatores Proportionum, ncmpc 1 &: ; : quos 
fi interfe multiplicaucris , conflabitur Denominatio primx ab ad vltimam e f: 
fcilicct Tripla. 

lam fi plura fint Media, eadem etiam cx ijs conftabit ratio, ac fi vnicum eflfet. Vc 
fiinter ab &: ef, carundem quas pofuimus partium, ftatuatur alccriim Medium 
G H : mancbit ctiamnum ratio a b ad e f compofita cx tribus rationibus, qua: ex 
duabus modo componebatur, quantacunque fit c h. 

Sit enim vt prius , a b ad c d ratio fefquialtera : c d vero ad g h : 
fubdupla : erit g h ad e f , quadrupla. Ducantur iam tres Denomina- 
tores intcr fe : fcilicet ; in ; , fit \ : Et » in ; , fic , id cft Tripla denomi- 
natio. Quare, vtprius, ab ad ef tripIaratio,fcdextribusrationibus 
compofita. Qiiot igitur erunttermini,vtvocant,in totpartesdiuide- 
I tur ratio prime Quantitatis ad vltimam,dempta vnitate:feu mauis,quoc 
I medij erunt termini, in tot partes diuidetur ratio, ac prxterca in vnam. 
" " ^ Atquevtvnoverbodicam,intcrduasQuantitates,aliasmedias Quan- 
titatescoIlocarc:niI aliudeft, quam proportionem ambarumin partes arbitrarias 
diuidcrc. Atquehoc fatis cfle putamus ad pricfens inftitutum. Hxccnimqui am- 
pliora cupict, ex Arithmeticis pctat. Proportionum vero materiam in Tcrtio no- 
ibx Arithmctica^ Libro abunde tradauimus. 

S c I o N o N defuturos qui non probent, quod Quantitatum rationesdi- 
xerim:nonvtEuclides reliquit , Rationum quantitates. Quibus ego breuiter re- 
fpondeo, me id vt dodrinx confulerem fecifle. Nam fi exempli caufa quantita- 
tem 4 ad quantitatem duplam habere rationem dixero, fcienter fignifican- 
ter dixero.Si vero rationi dupla: quantitatem cflTe : obfcure &: implicate.Nam quum 
<^antitati ratio infit :'rursus Rationi quantitatcm ineflfe, circuitionem importat, 
quxindifciplinismaximefugienda eft. Ratio igitur nobis eacft,qux denomina- 
tionem pvx fe fert : vt dupla, tripla, &: quaj funt eiufmodi. Atque h^ intcr fe multi- 

plicant 
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plicantur : fcilicct dupla ratio in triplam > qua^ {cxtuplam parit : ac c^terse fuo modo,^ 
Neque hic Quantitas in Quantitatem ducitur, vt linea in lineam. Sic enim fiercc 
Parallclogrammum : quod huic loco eft alicnum, At nihil multiplicatur niii quod 
quantumeft. Certe. Et tateor quidem Rationes quantas effc. Sed circuitum illum 
vitarc volui. Vnicuique tamen vt quantitates Rationum dicat, per mc licet. Hic 
cnim agitur non dicendi^fed docendi ratio. 

l D E T I A M obiter monebimus,hanc Rationum compofitioncm, non 
eflc Proportionum Additionem, vt quidam putarunt. Aliud quippc 
citj Rationcs alias ex alijs componere, & aliud Rationes 
rationibus adiungcre. Qiiod &: in Arithmcti- 
cis docuimus. Nos ad Propofitio- 
ncs ingrediamur. 
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H E O R E M A 

PROPOSITIO 
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Riangula eiufdem altitudinis, itidem 8c Parallelo- 
gramma, inter fe funt vt bafes. 

Sint duo Triangula a b c & a c d , eiufdcm altitudinis. Dico vt cft 



B c bafis ad c D bafin , fic eflc 



ABc Triangulum ad 



Sint 




ACD Triangulum. 

etiamParallclogramma ce & c f , ciufdcm altitudinis. Dico itidemvt bc bafis 
ad c D bafin, fic c e Parallclogrammum ad f c Parallclogrammum. 

Producam bd vtrinqucin g,h piinda lEtponam duas bk& kg ipfi cb 
^quales : &: D H ipfi c d. Tum conncdam a g , a k , & a h. Eruntq; Triangula 
abc,akb,&: agk intcr fe arqualia , per trigefimamodauam Primi : itidem &: 
Triangula a c d & a d h , pcreandem,inter fe ^qualia. 
Ac proindc Triangulum a g c tam multiplcx Trianguli 
A B c , quam bafis g c multiplcx ipfius bafis b c. Itcmq; 
Triangulum a c h , Trianguli a c d tam multiplcx, 
quam bafis c h ipfius bafis c d. Et per eandem Primi, /i 
G c bafis xqualis eft c h bafi : erit &: Triangulum a c c 
arqualc Triangulo a c h : & fi maius , maius : & fi minus, 
minus. Eft igitur, pcr /cxtam Definitioncm Q^inti,ficut b c bafis ad c d bafin,ita 
abc Triangulum ad acd Triangulum, Qjjodeftprius. 

Quumq; Parallelogrammum e c duplum fit Trianguli a b c , per quadragcfi-' 
mamprimam Primi : & Parallclogrammum f c , duplum Trianguli a c d , pcr 
candcm : crit, pcr dccimamquintam Qiiinti, vt Triangulum a b c ad Triangulum 
A c D , fic Parallelogrammum e c ad Parallelogrammum f c , Quod fiiic dcmon- 
ftrandum. 

Hoc AVTEM in communi iudicio totum pofitum eft. Quod fic probabi- 
mus,vtDemonftrationis vicecire pofiit : fimul oftcndcmus quanam ratione indu- 
catur Trigefimaodaua Primi ad probationcm exceflus 6^ imminutionis i^quemul- 
tiplicium, quum ipfa de xqualitatc tantum propofuerit. 

Sit Parallelogrammum a b c d, eiufdem altitudinis vt Parallelogrammum d c e f. 
Dico vt cft b c bafis ad c f bafin j fic cflc a b c d Parallclogrammum ad d c e f> 
Parallelogrammum. 

Primiim enim fi aiquales fint bafes , non cft dubium quin 
eadem fit ratio bafium &: Parallelogrammorum : quum finc 
& Parallclogramma a!qualia,per ipfam Trigefimamo^lauami 
Primi. Si vero inxquales fuerint : nequc Parallelogramma 
a:quaIiaeflepoffunt,per eandem. Sitergo bc maior ce, 
quam excedat quantitate e g : vt /cilicet c g fit a^qualis ipft 
B c. Et ducatur parallclus g h , perficiaturq; Parallelogrammum d c g h. Et erit 
exipfaiamindudaPropofitioncParallelogrammum ab c d xquale Parallelogram- 
mo D c g h. Quaproptcr , ex communi Notione , ficut d c g h maius cft d c e f, 
ita A B c D maius cft codem d c e f. Ac propterea , quum b c maior fit c e , erit 
fimul abcd maius dcef. Simili argumentatione probabitur,fi bc minorfit 
c b , fimul A B c d maius efle ipfo d c e f. Vndc coiligitur vt b c bafis ad c e ba- 
fin , ita A b c D Paralldogrammum ad d c e f Parallelogrammum. Nihil enini re- 
fcrt vtrum dicas , non pofle efle primum maius fccundo , quin tcrtium fit maius 
quarto : nequc xquale , quin xquale : neque minus quin minus : an vero dicas , vt 

primum 
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primum ad fecundum , ita tertium ad quartum : licet illud nominatim ab Euclidc 
pofitum fit yEqucmultiplicium gratia , vt notum cfl: cx Qiiinto. Atque hoc di- 
aum volui , vt vbique admoncrem, ^qualitatem efle omnium Proporcionum on- 
ginem & ducem. 

THEOREMA x, PROPOSITIO II. 

Si Trianguli duo latera refta linea fic fecet , vt ipfa ad re- 
liquum fit paralLelus : duo latera proportionaliter fe- 
cabit : & fi proportionaliter duo latera fecet:erit ipfa 
ad reliquum parallelus. 
SitTriangulum abc, cuius duo latcra ab ac fic fecet refta de, vt ipfa 
fitlateri b c paraliclus. Dico priiisvt eft b d ad d a, ficefle c e ad e a. 

Conneaantur b e &: c d. Eritq; , pcr trigcfimamfcptimam Primi , Triangu- 
lum B E D xquale Triangulo c e d : Sunt enim inter Parallcios d e 6: b c , 6^ can- 
demhabcntbafin ed. Vtrunquc igitur ad Triangulum aed candcm habctratio- 
nem , per (eptimam Quinti. Erit itaquc vt b e d ad a e d , ita 
B D ad D a , pcr antcccdcntem : quum eundcm habeant vcrti- 
cem E : fimilitcr,pcr candcm,ficut c e d ad ae d, ita c e ad 
E A : cundcm enim habcnt vcrticcm d. Qiiarcpcr vndccimam 
Qijinti, BD ad D A, ficut ce ad ea, Qiiod cftprius. 

lamfit BD ad DA vt CE ad ea. Dico de cflc ipfi bc 
parallclum. Erit cnim , pcr antcccdcntcm &: pcr vndccimam 
Quinti, Trianguli a e d ad vtrunquc b e d &: c e d , proportio vna. Itaquc, pcr 
fccundam partem nonx Qiiinti , duo bed &: ced Triangula .-cqualia. Qiiarc 
quum candem habcant bafm d e , &:cxcadcm partc : crunt, pcr Trigcfimamno- 
nam Primi,inter duas Parallclos, Quoderat dcmonftrandum. 

H V I V S etiam Thcorcmatis rationcm ab ^quali dudam efle fatis manifcftum 
cft. Sit enim Triangulum a b c duoru latcrum a b & a c arqualium,qux fccen- 
tur a linea rcda d e , qux ipfi b c fit parallclus. Et conftat 
ex vigefimanonaPrimi, quatuor angulos b, c, d,&: e, cfle 
arquales : vnde pcr quintam ciufdem , duo a d & a e latcra, 
Trianguli a e d , xquaUa. Ex communi igitur Notione , d b 
\^ ipfi E c aequalis. Quare a d ad d b vt a e ad e c , Quod 
cftprius. 

^ lam connedantur b e & c d. Et quoniam ponitur a d 

ad D b vt A E ad E c : erit pcr antccedentcm &: per vndecimam Quinti,TrianguIi 
A D E ad vtrunque b d e & c e d proportio vna. Vtrunque igitur sequale , pcr al- 
teram partem nonx Quinti. Quare , pcr trigefimamnonam Primi , ipfa inter duas 
Paralleios confiftunt, Quod erat oftendendum. 

Vides Parallelorum officio conferuari ius iEqualitatis : vt in fuperiori , immo vc 
in Demonflxationibus Geomctricis paflim apparet. 

THEOREMA 3> PROPOSITIO III. 

Si refta linea angulum Trianguli bifariam fecans , fecue^ 
rit 8c bafin : erunt duo fegmenta inter fe , ficut duo 
reliqua Trianguli latera : Et fi fegmenta fuerint vt 
duo reliqua Trianguli latera : linea bafin fecans , 8c 
angulum oppofitum bifariam fecabit. 

Sic 
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Sit Triangulum abc, cuius angulum a diuidat linca ad bifariam. Dico bd 
Dc cHevt AB ad ac. Etfi bd ad dc vt ab ad a c : angulum bifariam 
eflc diuifum. 

Ducam b e xquidillantem d a : Et protraham c a doncc concurrat cum b e 
ad pundum e. Et erit , per priorem partcm vigerim.TnoncT Primi , angulus e b a 
e-equalis angulo b a d. Et,per alteram partem eiufdem , angulus e arqualis angulo 
DAc. Quapropter,exanimiNotione,angulus e cxqualis angulo a b e. Itaque,per 
fextam Primi , a b &: a e xqualcs. Ob idq; , per priorem 
/ \^ partem feptimx Quinti, erit e a ad a c vt ab ad a c. 

/ At, per anteccdentcm, e a ad ac vt b d ad d c. Qua- 

/ propter a b ad a c vt b d ad d c, Quodeft prius. 

/ ^""^ / Sit iam , manente eadem condrudione , a b ad a c vt 

1^^— J BD ad Dc. Et quia,per antecedentem, ea ad ac cft 

vt B D ad D c : crit e a ad A c, vt a b ad a c. Itaqucper 
priorem partem nonx Qiiinti , e a &: a b funt xquales. Q^uapropter, per quintam 
Primi, duo anguli e & eba xquales. Qiiare,pcrvigefimamnonamPrimi &:animi 
Notionem,anguIus bad xqualis eft angulo cad, Qrod fuitprobandum. 

E s T autcm hxc conftrudio dimidia pars illius Figurar Gnomonicx quam 
in Quadragcfimatertia Primi ad omnes Demonftrationes Geometricas locupletifli- 
mam efle diximus:quxq; omnibus fcrc huius libri Sexti Propofitionibusaccommo- 
datur, vt pofterius cognofccnt qui compofitiones Figurarum diligentcr attenderint. 

THEOREMA 4, PROPOSITIO IIII. 

Aequiangulorum TrianguIorum,latera quae circu ^qua- 
les angulos, funt proportionalia. 

Sint Triangula ab c & d e f xquiangula : fitq, angulus a , cXqualis angulo D: 
&:angulus b, angulo e : U angulus c, angulo f. Dico efle d e ad a b & df ad 
A c , ificut E F ad b c. 

Producam vnum laterum altcrutrius Trianguli , vt latus e f : &: faciam f c 
ajqualem b c. Tum a pun6to f ducam f a a:quidiftantcm e d , & iEqualcm ipfi 
A b : Et connedam a c. Eritq; Triangulum a f c arquale & xquilatcrum Trian- 
gulo ,ABC, perquartam Primi : proptcrca quod angulus afc xqualis eft an- 
gulo E, per vigefimamnonameiufdem,&duoIatera af & fc pofita funtxqua- 
lia duobus a b &: b c. Ob id,angulus f a c xqualis angulo b a c : ob idq; , angulo d. 

<j Reliquus igitur e f d , reliquo e icqualis. Itaq;, 

per priore partcm vigefimxodaux eiufdem, a c 
& D F Parallcli.Produftis igitur c a &: e d, com- 
plco Parallclogrammum f g. Et erit,per trigefi- 
mamquartaPrimi,A g xqualis df:& dg cqua- 
lis A F. Quoniam ergo,per fecundam huius, c a 
ad A c ficut E F ad f c : & per eande, e f ad f c 
ficut E D ad D G : crit,per feptimam Qj.iinti, d f (quia a^qualis g a ) ad a c :ac,per 
cande, e d ad f a (arqualem ipfi d g) ficut e f ad f c, Quod fuit demonftrandum. 

Al I T E R vtTheon. Eademconftrudionceritper fecundamhuius, vt ed 
ad dg (acproptereapervndecimam Quinti,vt e d ad f a ) fic e f ad f c. Et 
permutatim igitur,pcr decimamfextam QuintijVt e d ad e f, fic f a ad fc. Rur- 
fus, per eandem huius , vt e f ad f c , ita g a (ac proptcrea, ita d f ) ad a c : Et 
permutatim vt e f ad d f , ita f c ad a c. Sed probatum eft vt e d ad e f , fic f a 
ad ac. Exa^qualiigitur, pervigefimamfecundam Quinti, vt ed ad df, ita fa 
ad A c. Qiiare Triangulorum xquiangulorum latera proportionalia , Quod crat 
demonftrandum. 

n Q_v V M 




ELEMENT. EVCLIDIS 




V V M autcm hoc Theorema fit vfitati(Iimum,neque fere vllum in Dimcn- 
fionibus occurrat frequentius : triplicem Triangulorum y£quiangulorum conlhtu- 
tionem exponendam cflc duximus : quarum primam iam tiadidimus , ex vetcrum 
prsefcripto : fcilicct , quum Triangula fuper eandem lincam redam conflruuntur: 
qualia hoc loco e d f &: f a c , fuper Hneam e r : nifi quod compofitionem ali- 
quantuni variauimus : fchematc tamcn eodem retento. Altera igitur oftenfionis 
ratio eritcx Triangulis >j€quianguhs,qua2 aliud in aliud infcruntur. 

Sint duo Triangula abc dbe, xquiangula : vt angulus a fitasqualis angu- 
lo D : & angulus b vnius^asqualis angulo b alterius : angulusq-, c > angulo e. Dico 
cflc b D ad b A & B E ad b c, vt d e ad a c. 

Quoniam cnim angulus d arqualis eft angulo a: erunt, per vigefimamodauam 
Primi, ac &: de paralleli. Protraho c b ad pundum f: & pono ef xqualem 
c b ; Itidem protraho e d ad pundum g : &: pono e g xqualcm c a : & connc- 
c K TG, Etquia angulus g ef xqualis eft angulo c: & duo 
y/ latera e f & e g , funt nsqualia duobus c b & c a : crit Trian- 
gulum G E F 5 Triangulo a b c xquale & cEquilatcrum , pcr 
quartam Primi : & per vigcfimamo6i:auam eiufdem , f g ipfi 
ba parallcIus.Sic itaqucargumentationem inftituemus. Qiio- 
niam de ipfi ac cflparallclus :erit,pcr lecundnm huius, a d 
ad d b vt c E ad E B : Quaproptcr coniundim, pcrdccimamodauam Qj.iinti,vt 
AB ad DB, fic CB ad e b. Similiratione, quia bd ipfi f g efl: parallclus:ciit,pcr 
fccundam huius , f b ad b e vt g d ad d e : Ergo coniundim, f e (ac propterea, 
B c ) ad B E 5 ficut G E (ac propterca,ficut a c ) ad d e. At probatum ci\ vt a b ad 
D B, fic c B ad e B. Quarcjpervndccimam Quinti, vt a b ad db & c b ad e b, 
ita a c ad D E , Quod erat dcmonllrandum. Atquc ea cft altera Triangulorum 
./Equiangulorum compofitio. 

Tcrtia vcro eft ad dccuftationcm inter duas parallclos : qualia funt in fubieda 
Figura Gnomonica,duo Tiiangula a b c &: b d e : quorum dux bafes a c & d E 
funtparallcli:atquc intcrhas, dux lincx ae &: cd, fc dccuilantcs in pundto b, 
acduoipfa Triangula abc &: bde cum ipfis parallclis , conftituentes. Figuram 
autemGnomonicamcompleuimus, vtfoccunditatcm ipfiusvbique obuiam oftcn- 
dcremus.Habes cnim vno intuitu triphccm pofitionem Triangulorum ^quiangu- 
lorum. ScilicetindimidioParallelogrammo,duorum Triangulorum abc &: beg, 
fiiper A e Dimetientc : ac tantundcm in altcra mcdictate 
Parallclogrammi. Qux pofitio ad primam dcmonftrationcm 
pertinct. Altcram duorum Triangulorum aek & beg, 
ctiam sequiangulorum:quorum minus intramaius infitum 
cft : ficut & B E D in a E H. Quod in fccunda formula exhi- 
buimus. 

Tertiam habes pofitione duorum a b c &: b d e, itidcmq; 
A B F & B E g. Quorumprobatio (atis manifefta eft,cx ijs qux fam antc tradidimus. 

A T e hic etiam fi diligenter animaduertcris, comperies ex Triangulorum 
probatione , Parallclogrammorum probationem confequi : quum conftitcrit ficuc 
A c ad c B, ita b G ad g E. Sed hxc iam pluribus vcrbis non indigcnt. 

Quarta crat Triangulorum ^quianguloru pofitio circa eandem Dimetientcm: 
qualia funt a b c &: a b f : item b e g & b e d. Qux quia funt a:qualia,demonftra- 
tioncm non rcquirunt, fcdad aliorum probationem accommodantur. 

THEOREMA5, PROPOSITIO V. 
Triangula proportionalium laterunijcequales habent an- 
gulos fub quibus iatera proportionalia fubtenduntur. 
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Hxc cftConucrfa antccedentis. Sint duo Triangula a b c &: d e f ; fitq; a b nd 
t> E , & A c ad D F 5 vt .B c ad e f. Dico angulum a cfie xqiiixkm angulo d : &: 
angulum b , angulo e : dc angulum c , angulo f. 
Supcrlincam ef, cx aducrfa partc Trianguli def, conftituam,pcr vigcfimam- 
tcrtiam Primi , angulum f e g ^equalcm angulo b : &: an- 
gulum E F G xqualcm angulo c. Eruntq; duo conftituti, 
minorcs duobus rcdis , quia cxqualcs minoribus duobus 
rcdis , per decimamfeptimam Primi. Concurrent igitur 
E G &: F G , vt ad pundum g. Eritq; angulus g , per tri- 
gefimamfccundam Primi,xqua!is angulo a. Itaqucpcr an- 
tcccdcntcm , a b ad e g & a c ad f g , vt b c ad e f: 
ob idq; , A B ad D e ficut adEG^&AcadDF ficut ad f g , pcr vndccimam 
Qiiinti. Igitur , per altcram partcm nonx ciufdcm , erit d e arqualis e g : &: d f 
xqualis fg. Q^uapropter , cx odaua Primi , duo Triangula def & gef funt 
arquiangula. Quum igitur Triangulum. g e f fi't xquiangulum Triangulo a b c : 
erit&; def cidcm abc arquiangulum, Qj.iod erat dcmonftrandum. 

S E D & harc probatio ex Figiira Gnomonica elicitur. Sint cnim duo Trian- 
gula ABc &: DBE:fitq; AB ad Ac,vt bd ad be: &: ab ad Bc,vt bd ad E d. 
Dico angulos proportionalibus latcribus contcntos, efle cTqualcs. 

Ponamlatus ab vnius, in dircdum latcris bd alterius : vt fint ab c &: bde 
Triangula,fuperlincamvnam ad. Etducam df parallclum 
ipfi CA, qux concurrat cum cb protrado ad pundVum f. 

QLiacrgo,pcr dccimamquintaPrimi,anguIus dbf ^qua- 
lis cft angulo a b c: &: pcr vigefimamnonam ciufilcm,angulus 
B d f, angulo b a c : erunt pcr trigcfimamfccundam eiuldcm, 
duoTriangula abc & bfd, a^quiangula. Itaque , per antccedcntcm , vt ab ad 
A c , fic B D ad D f. Scd vt a b ad a c , fic pofitum cft b d ad b e. Eft igitur, per 
nonam Qiiinti , df ipfi eb xqualis. Rurfuspcr antcccdcntcm, vt ab ad bc, fic 
B D ad B F. Scdvt A b ad b c , fic B D ad d e. Sunt igitur,per candcm Quinti, bf 
& E D latera xqualia.ItaqucNpcrodauam Piimijduo bdf & bed Triangula funt . 
ajquiangula. Quare a b c &: b d e asquiangula, Quod crat demonftrandum. 

THEOREMA PROPOSITIO VL 

Duo Triangula , vnum angulum vni angulo aequalem 
habentia, 8c quae circum aequales angulos latera pro- 
portionalia : inter fe funt aequiangula. 

Sintduo Triangula ab c &: d e f : fitq; angulus b a:qualis angulo e : &: a b ad 
r> E vt b c ad e f. Dico duo Triangula clle a^quiangula. 

Maneat vt in priori figuratione antecedentis , Triangulum e g f cx aduerfb 
Trianguli d E f , xquiangulum ipfi a b c. Et crit , per 
quartam huius , a b ad e g vt b c ad e f : ob idque , cx 
ipfahypothcfi &:vndcdmaQi}inti, ab ad de vt ab ad 
E G. Itaque , pcr fecundam partem nona? Quinti , d e cft 
jEqualis e g. Qiiia crgo duo latcra de ef, Trianguli 
D e f , funtxqualia duobus e g & e f , Trianguli e g f: 
&angulus E vnius,arqualis angulo e alterius,quum vterq; 
fitazqualisangulo b : erunt per quartam Prmu , def &: g e f ^equiangula. Q^jum 
igitur E G F fit ipfi A B c arquiangulum : crit tz d^ey eidem a b c ^quiangulum, 
Quod erat demonftrandum. Sed & idem ex Figura Gnomonica probabitur. 
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THEOREMA 7> PROPOSITIO VII. 

Si duo Triangula vnum angulum vni angulo a?qualem 
habuerint, 8c quae circa duos ex reliquis angulis late- 
ra , proportionalia : reliquorum vero duorum vter- 
que aut neuter fuerit refto minor:aequiangula erunt 
Triangula5& anguli proportionalibus lateribus con- 
tenti, aequales. 

Sintduo Triangula abc & DEFifitq; angulus a a^qualis angulo d, &ratio 
Ac adDFVtcBadFE: & vtcrque duorum angulorum b &: e , aut ncuter fic 
minor redto. Dico Triangula effc a2quiangula,& angulos proportionalibus lateribus 
contentos cflc arqualcs. 

lam enim fi angulus c fuerit arqualis angulo f , conftat ip(a effc .Tquiangula , ex 
anteccdente.Si vero inarquales fuerint,fit maior c : & ponatur angulus a c g asqua- 
lis angulo f , pcr vigcfimamtertiam Primi. Eritq; , pcr trigefimamfecundam eiuf- 
dem , Triangulum a c c , Triangulo d e f a^quiangulum. Itaque , pcr quartam 
huius , A c ad D f vt G c ad E F. Sed fic fuit b c ad e f. Igitur,pcr nonnm Qiiin- 
ti G c &: B c funta:qualcs : ob idq;,pcrquintam Piimi,an- 
a> gulus B j a^qualis angulo b g c. Si crgo ncutcr duorum b 

/\ & E fuerit minorredo , eruntduo anguli b & g, Trian- 
/ \ guli bg c, non minorcs duobus rcd:is,repugnantc dcci- 
<2 ^ ^ mafcptima Primi. Sin vtcrquc fucrit minor redlo,erit angu- 
lus AGC maior red:o,perdecimamtertiam ciufdcm,acproptereaangulus e maior 
rcdojContrahypothcfin.Nonergoinarqualiseftangulus acb ipfi f angulo.Qua- 
re A B c Trianguium, ipfi d e f Triangulo c-cquiangulum, &: anguli proportionali- 
bus lateribus comprchcnfi xquales, Qj^od crat demonftrandum. 

P O N I T v R autcm vterquc c e , aut ncutcr minor re6bo : vt dcducamus 
adabfiirdum. Scilicet quumrcperianturduxlinca: g c 6: b c a^quales , crunt duo 
anguli b & cgb asqualcs^pcr quintam Primi. Si crgo vtcrque e &r b fitminor 
re^lo , erit & a g c minor redo , vtpote ipfi e asquaiis. Qi:arc , per dccimamter- 
tiam Primi, crit c g b maior red:o : ergo &c b maior eodcm : qui pofirus fucrat mi- 
nor. Sivero neutcr b ^ e fitminor re6lo,erit vterqucminimumjrcdus : Quapro- 
pter & c g b rcdus, per quintam Primi : repugnantc dccimafeptima ciufdcm. 

THEOREMA 8, PROPOSITIO VIII. 

Ab angulo refto Trianguli perpendicularis ad bafin de- 

niina , Triangulum in duo Triangula fecat , fimilia 

toti&interfe. 

Sit Triangulum a b c , cuius angulus a redus : fitq-, a d perpcndicularisad b c 
bafin. Dico duo Triangula a b d & a d c , toti a b c Triangulo & inter fc eflc 
fimilia. 

Nam quum vtrunque fit redangulum , & vtcrque ha- 
beat vnum angulorum toti Triangulo communcm : erunt 
pcr trigefimamfecundam Primi,toti scquiangula : quapro- 
pter & intcr fe. Scilicet, angulus b arqualis angulo c a d : 
& angulus c , angulo b a d : &: duo anguli qui ad d , rcdli 
ficut & angulus b a c. Quod &: nos fupra ad quadragcfimamfcptimam Primi de- 
monftrauimus. Itaque , pcr quartam huius , latera :equos angulos contincntia , pro- 
portionalia. Quare Triangula, toti & inter fe fimilia, Quod fuit oftcndendum. 

Confe6b 
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Confe^hriuYru . 

Peq^endicularis a refto angulo Trianguli ad bafin dc- 

dufta^inter duo bafis fegmenta proportionalis eft : Et 

vtrunuis laterum inter bafin 8c fegmentum fibi con- 

terminum, proportionale. 

Vt A D perpendiculaiis, mcdia proportionalis efl: inter b d & d c (cgmenta. Ec 
AB latus,inter bc bafin&: bd fcgmentum :itidem ac latus, inter ipfam bc ba- 
fin & D c fcgmentum,proportionalc eft. 

PROBLEMA I, PROPOSITIO IX. 
Theoni 13. 

Inter duas lineas reflaSjmedia proportionalem inuenire. 

Sint diix linex rcdx a b & b c , inter quas fit inuenienda media proportionalis. 

Ponam b c in continuum ipfius a b : vt fit a c linca vna. 
Supcr quam defcribam Scmicirculum a d c. Et a pundo b, 
erigam b d pcrpcndicularem. Hanc dico efle mediam inter 
A B &: B c. 

Conneftantur d a & d c. Et erit, pcr trigefimamtertij, 
angulus A D c redus. Quarc , pcr Confcdariumanteccdentis, ab ad b d vt b d 
ad B c , Qjiod crat facicndum. 

Alit er. Sintduxlinex ab & c, quarum maior ab ( Nam inter a:qualcs, 
media cll ^equalis) . Volo inter ipfas conjftitucre proportionalcm. 

Super AB defcribo Scmicirculum ADBr&pono eb xqualemipfi c. Tumab 
^ E punfto, cxcitoperpcndicularem e d : Etconnefto a d & 

BD.Dico bd efle mcdiam proportionalem intcr ab & eb: 
hoc eft , intcr a b & c. 

Conftat quippe cx trigcfima Tcrtij , angulum a d B cflc 
rcdum : &: ex antccedcnte , duo Triangula A E d & b e d 
" ' cflc intcr fc &: toti a d b fimilia. Quare pcr quartam huius> 

A B ad B D vt B D ad E B : ob idq; , vt B d ad c , Quod crat facicndum. 

I N H A c igitur conftrudtione , vno intuitu triplex confpicitur proportionali- 
tas. Eftenim bd mediainter ab & eb, vtiamprobauimus:fcd&: ad mediain- 
ter A B &: A E : Ac tertio e d mcdia intcr a e &: e b fegmcnta. 

7)ato Medio froportionaliy in data linea duo extrema reperire. 
Offortet autem datum Medtum dimidia parte datx linea non 
ejfe maius. 

SitdatumMcdium ab, data verolinca b c. Volo in bc duo cxtrema propor- 
tionaliarcpcrircinterquxfit ab mcdium propoitionalc. Modo tamcn ab non 
fit maius dimidia parte ipfius b c. Nam fic mcdium efle non poflet. 

luno^o AB&BCVtAC fitlineavna. Tum fupcr b c dcfcribo Scmicirculum 
^ B E c. Et a pundo A , erigo perpendicularc a d : quani 

ponoipfi AB xqualcm.Etperpundum d duco de, 
parallcium ipfi a c : qux omnino fccabit, aut contin- 
gct Scmicirculum,vt in pundo e : quum a d non fit 
maior Semidiamctro. Tum a punfto e , demitto e f 
pcrpendicularem ipfi bc. Dico bc fic diuifam in pundo f, vt ab fitmediapro- 
portionalis inter b f 5^ F c. 
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Hoc autem fatis manifeftum eft cx ipfa trigcfima 
Tertij &: Confedario antccedentis. Nam quum fe 
fit(^qualis a d, pcrtrigcfimamquartamPrimi:obidq;> 
ipfi A B : dudis lincis B E & c E , fict Triangulum b e c 
Rcdangulum.Obid,exiproConfe6tario,cnt bf ad 
FE (ob idq;,ad ipfam AB)vt fe ad fc, Qiiod fuitfacicndum. 

PROBLEMA 2, PROPOSITIO X. 
Thconi ii. 

Duabus lineis propofitis tertiam continue proportiona^ 
lem adiungere. 

Sintdua^Iinca: ab & ac, quibusfitaddcndatertiacontinucproportionalis; 

Coniungo ipfas a c & a b ad angulum arbitrarium b a c; 
Tumprotrada ab, facio bd a^qualcmipfi a c.Etconncxa 
B c , duco D E ) pararallclum ipfi b c : &: protraho a c : do- 
ncc concurratcum d e ad e pundlum.Dico lincam ce eflc 
tertiam ad duas ab &: ac continuc proportionalcm. » 
Eft enim , pcr fccundam huius , a b ad b d ficut a c ad 
c E : Sed A b ad B d ficut A b ad a c , pcr altcram partcm feptimx Quinti. Qua- 
re a B ad A c ficut a c ad c e , Quodcratfacicndum. 

A L I T E R. Conftituo A B & B c datas , in dircaium. Tum fiipcr pundum a 
crigo AD Iineam,adanguIumarbitrarium:quamfacioxqua- 
lcmipfi Bc.Etapundo d, pcrpundum b, duco tranfucr- 
fiim DE:ad ^quam dcmitto concurrcntcm ce, parallelum 
ipfi AD.Dico CE cfretertiamproportionalcmad ab & bc. 
Quumcnim,pcrdccimamquintamPrimi,angulus b , Trian- 
guh A b D , fit xqualis angulo b , Trianguli c b e : & per vigefimamnonam ciufdcm 
angulus A xquahs angulo c , & angulus d angulo e : crit , pcr quarcam huius, 
A b ad D A ficut D c ad c e. Quarcpcr vndecimam Quinti , a b ad b c ficut b c 
ad c E, Quoderatfaciendum. 

A L I T E R rursus. Conflituo ipfas a b & b c ad an- 
gulum redum abc. Etconncxa ac, duco a pundo c, 
pcrpcndicularcm c d : quam produco donec concurrat cum 
A ab protrada,ad pundum d. DicoBD cfic tcrtiam propor- 
tionalem ad a b a^: b c. Id vero fatis conftat cx Confedario odlauiE huius. ' 

PROBLEMA 3, PROPOSITIO XI. 
TheoniProblema 4, Propofitio 11. 

Tribus lineis propofitis quartam proportionalem ad- 
iungere. 

Sinttresline^ a b, b c, & a d. Volohis tribus quarta proportionalem adiungere. 
Ex A B &: B c facio lincam-vnam a c : &: fl:atuo a d cum a c , ad angulum for- 
tuitum c A D : &: connedo d b : cui duco parallelum ce. Tum protraho ad do- 
% necconcurratcum ce adipfum e pundum. Dico de 

efle quartam proportionalem ad a b , b c , &: a d. 

^ Erit enim , per fecundam huius , ficut a b ad b c , ita 

f^-^ - \ A D ad D E , Quod erat faciendum. Sed & hoc patebac 

cxantecedente : Modo tamen animaduertas tam Continuam quam Incontinuam 
proportionalitatem hic probari : quas Euclides fcparatim non tradat : vt in Defini^ 
tionibus Quinti monuimus. 

A L I T E R. 
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A L I T E Sint tfcs linc^ a b , b c , &: b d. Volo ad ipfas addere qiiartam 
proportionalcm. 

Coniungo ab primamcum bd tcrtiarvtfit ad linca vna.Acrupcr hanccri- 
^ go B c fecundam , ad angulum fortuitum a b c : Et con- 

ncdo Ac. Tum per pundum d duco de ipfi ac paral 
lclumrquam produco doncc concurrat cum cb itidcm 
protradaad pundum e. Dico be cflequartam propor- 
tionalem ad ipfas A B , b c , & b d : ciTc fcilicet vt a b ad 
B c , ita B D ;id b e. 

Quum cnim ex dccimaquinta &: vigefimanona Primi, 
duo Triangula a b c &: d b e fint a-quiangula : crit, pcr quartam huius, a b ad b c 
vt b D ad B E , Quod crat facicndum. 

Hanc Campanus antecedcnti Propofitioni annexuit, vt Appendicem. 

PROBLEMA 4. PROPOSITIO XII. 
Theoni Problcma r , Propofitio 9 . 

A datalinea conftitutam partem abfcindere. 

Sit data linca a b , a qua fit refccanda, verbi gratia, pars tertia. 
Ducolincam ac, quircum ab faciat angulum fortuitum c a b. Et in direa:um 
A c , continuo c d &: d e , ipfi a c xquales : vt fit a e 
in tres asquales partes diuifa, in pundis c & d. Etconne- 
do E B. Tum a pundo c duco c f paraJIcIum ipfi b e , 
fecantem ab inpund:o f. Dico af cfle tertiam partcm 
lincx AB. 

Quoniam cnim , per fecundam huius > E c ad c a vt 
BF ad FA:crit coniundim , e a ad c a vt B a ad f a. Sed ae ad c a tripla: 
igicur& BA ad F A tripla. Qiiare af ipfius ab ccrtia pars,Quod crat facicndum. 

Se D quoniamminutxdcnominationcs,quaIesfunt/uperparticntcs&: Super- 
particularcs , non ita fiint expcditx : id ncgoti; obitcr cxpJicabimus. 
Sitlinca ab, a qua rcfccanda fitpars fiibfupertriparticns quintas. 
Quum Odonarius ad Qiiinarium fit fiipcrtripartiens quintas : cx ofto linco- 
iis arqualibus , faciam lineam vnam: cuiufmodi hoc lo- 
co cftlinea ac: quam coniungam adangulum fortui- 
tumcimiipfa AB diuidenda. Etconnexa bc, per pun- 
ftumquint^e fcdionis , quod fit d, ducam de paralle- 
lumipfi bc. Eritq, AEipfipars quam quxrimusJinc^c 
A B , foilicet fubfupcrtripartiens quintas. Qiiod delinea- 
tioipfa fatis oftendit. Nam quum ad fitad ac fubfupcrtripartiens quintas:fitq; 
cx poftrema probatione,vt a d ad a c , fic a e ad a 9 : crit 8c a e ad A b fubfii- 
pcrtripartiens quintas, Quod fuit oftendendum. 

PROBLEMA 5, PROPOSITIO XIII. 
Theoni Problcma z, Propofitio 10. 

Datam linea non feftam,data? lineae feftae fimiliter fecare. 

Sit data linca non feda, a b : feda vcro fit a c , vcrbi 
gratia,in tres partes quantafcunque , A d , d e , & e c. Vo- 
lolineam ab in tot fimiles partes diuidcrc, 

lungo AB &: Ac ad angulum pro arbitrio, bac. Et 
conneao bc: Cuiperpun£ta d & £ duco parallclos df 
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6^ E G. Has dico diuidere lineam ab in partes fimilcs partibus linex a c. 

Ducam d h parallelum ipfi a b , fecantcm b c in pundo h : &: c e in pun- 
c 6lo K. Etfumptisduobus Triangulis abc & DHC,erit 
per fecundam huius , e d ad d a vt g f ad f a : fimiliter 
c E ad E D vt H K ad K D : ob idq-, , vt B g ad g f , per 
" trigefimamquartam Primi , & fecundam partem feptim^E 
^ Quinti, Qiiod erat facicndum. Toties vero repetitur fe- 
cunda huius, quot erunt paralleli ipfi b c : fed toties trigefi- 
maquarta Primi&fcptima Quinti,quoteruntipfi ab parallcli. 

E X H A c habetur facilis ratio diuidendre linex in quafcunquc partes nomi- 
natas. Vt fi tripartito fecanda fit:fiet de xqualis ad: &: e c xqualiscidem,pcr 
tertiam Primi. Ac tum eodem conftrudionis modo quo iam vfi fumus>(ccabitur a b 
in tres partes xquales. 

Idem de cuiufcunque gcneris partibus crit iudicium. 

THEOREMA 8, PROPOSITIO XIIII. 
Campano 15. 

Aequalium Parallelogrammorum, & vnum vni aequa- 
lemangulum habentium , reciproca funt lateraquae 
circum aequales funt angulos : Et quorum Parallelo- 
grammorum vnum vni aequalem angulum haben- 
tium, reciproca funt latera quae circum aequales an- 
gulos, ea funt aequalia^ 

Sint duo Parallelogramma abcd & cefg, sequalia : fitq; angulus c vnius, 
sequalis angulo c alterius. Dico cfle b c ad c g vt e c ad c d. Et fi fucrit b c ad 
c G vt e c ad c D , fuerintq; ij duo comprchcnfi anguli cxquales : Dico duo Paral- 
lelogramma cfiTea^qualia. 

Ponam duo latera bc & cg in diredum , vt fit bg lineavna. Eritq-, e d iti- 
dem linea vna , per ca qux demonftrauimus ad dccimamquintam Primi. Produco 
A ? ^ itaquc a d & f g latcra doncc concurrant ad pundum h. Ec 
erit , pcr priorem partem {eptimx Quinti, vtriufque Parallelo- 

^ giammi a c & c f ad Parallclogrammum c h , ratio cadcm. Et 

^ ^ quia pcr primam huius , Parallelogrammum a c ad Parallelo- 

grammum c h eft vt b c bafis ad c g bafin : & Parallelogram- 
mum c F ad idem c h, vt e c bafis ad c d bafin : erit,pcr vnde- 
^ ^ cimam Quinti, b c ad c g vt e c ad c d j Quod eft prius. 
Eftoiam b c ad c g vt e c ad c d. Et erit jper primam huius, b c bafisad 
cg bafin,vt ac Parallelogrammum ad ch Parallelogrammum : Et ec bafisad 
CD bafin,vt cf Parallelogrammum ad idcm ch Parallelogrammum. Itaque,per 
vndccimam Quinti , a c ad c h vt c f ad idem c h. Quare , per priorem par- 
tcm nonx ciu/Hcm , Parallclogrammum a c , Parallelogrammo c f eft asquale, 
Quod fijit dcmonftrandum. 

THEOREMAio, PROPOSITIO XV. 
Campano 1 4. 

Aequalium Triangulorum,&: vnum vni gqualem angu- 

lum habentium, reciproca funt latera qua? circum 

a^quales 
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scquales angulos : Et quorum Triangulorum vnum 
vni aequalem angulum habentium reciproca funt la- 
tera quae circum ^quales funt angulos,ea funt ^qualia. 

Sint duo Triangula arqualia abc &r bd e : fitq; angulus b vnius , xqualis an- 
gulo B aiterius. Dico a b ad b e dlc vt d b ad b c : Et fifucrit ab ad b e vt d b 
ad B c , fucrintq; duo anguli qui ad e , arquales, Triangula cflc xqualia. 

lungam du o latcra ab & BE,vtfit ae linea vna. Eterit dc linea vna, 
cadcm rationc qua in antecedcnte : fcilicct , pcr Conuerfiim Dccimarquint^ Primi. 
E t connc6tam c e. Eritq; , pcr priorem partcm fcptimx Qjjinti,vtriufquc Trian- 
guli ABc & BDE,ad Triagulum c b e ratio cadcm,&: quia,pcr primam huius,eft 
abc adBEcvtABadBE:&BDEad idcm sec vtDB adBC: erit , pcr vn^ 
dccimam Qiiinti a b ad b e vt d b ad b c , Quod cft prius. 

Efto iam a b ad b e vt d b ad b c , fintq; duo anguli qui ad b , xqualcs. Ec 
erit, pcr primam huius, ab ad be vt abc ad b e c: 
& DB adBE vtDEB ad idcm bec. Eftigitur,per 
vndccimam Qiiinti,vtriufque ABC&DEBadBEC, 
ratio cadcm. Qj^iare , per priorcm partcm nonx ciuP- 
dcm, ipfx A B c & D E B fiint arqualia , Qiiodfuit de- 
monftrandum. 

H ^ c figuratio , fi intclligatur conncxa a d , erit Quadrilatera cum duabus 
Dimcticntibus. Scd non oportuit eflc a:quidiflantium latcrum , quum dc folis 
Triangulis agcrctur : ncquc ijs arquiangulis. Namficcflcnt ac & de paralleli. 

Cxterumha:c mutuorum laterum in Triangulis comparatio , fic colligitur : vc 
fit A B fupcrior,ad fuam diredam b e , ficut d b itidcm fupcrior,ad fuam direftam 
B c. Nam fi dicerctur a b fupcrior,ad b e , vt c b infcrior, ad b d : non rcfponde- 
rcnt fingula fingulis : ncque cflet mutua comparatio. Idcm intclligo de permutatio- 
nc aut conuerfionc. 

Atque hoc notabile eft ad rcciprocationis cognitioncni. Hoc igitur totum cx 
duabus Dimctientibus Quadrilatcri /c decuflantibuspendct. 

THEOREMA ii, PROPOSITIO XVI. 
Campano 1 5. 

Si quatuor linea? proportionales fuerint, quod fub extre- 
mis continetur Reftangulum, aequale eft ei quod fub 
mediis: Etfifub extremis comprehenfum Reftan- 
gulum aequale fuerit ei quod fub mediis , quatuor li- 
neae proportionales erunt. 

Sint quatuor lincx ab,bc,bd,&:be proportionales,vt a b ad b c , ita b d 
A A B ad B E. Dico Rcdangulum comprehcnfum fub a b & b e, 

~ effc xqudc Rcdangulo comprehenfo fub b c & b d : & 
fi Redangulum comprchcnfum fub a B & e b, fit a:qualc 
Rcdangulo quod fub b c &: b d : dico & eflc a b ad b c 
vt B D ad b E. 

Fiat Redangulum ae ex ab &:be: Reftangulum 
quoque c d , cx b c & b d. Etftatuanturadangulos con- 
tra fe pofitos,qui ad B : vt clarius fit.totum cx Figura Gno- 
monica pendere. 

Quum itaquc fit a b ad B c vt b d ad b e : erit pcrmutatim , a b ad b d vt b c 
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ad B E. Quapropter , in quocunque fint fitu Redangula , quum fint anguli vndi- 
B quaque xquales , erunt latcra rcciprocc proportionalia. 
Quare, pcr fecundam partein dccimxquartx huius, Paral- 
lelogramma xqualia , Qiiod eft prius. 

Secundumpatct ex prioriparte eiufdcm. Si enim fint 
Parallelogramma sequalia : quum omncs anguli fint xqua- 
les , latera erunt rcciproca. Quare in hoc fitu a d lincx 
vnius,erit ab ad bd vt bc ad b e : hoc eft , permu- 
tatim , A B ad b c vt b d ad b e , Quod erat demon- 
ftrandum. 

THEOREMA it, PROPOSITIO XVII. 
• Campano i6. 

Sitres lineaeproportionalesfuerintrquodfub extremis 
continetur Reftangulum^sequale eft ei quod a media 
fit Quadrato: Et fi fub extremis comprehenfum Re- 
£langulum,aequale fuerit ei quod a media fit Quadra- 
to : ipfae tres lineae proportionales erunt. 

Sit linea a b ad lineam b c, vt eadcm b c ad tcr- 
tiam B D. Dico Rc6langulum comprchcnfum fub a b & 
b d cflc xqualc Qjjadrato quod ex b c. Et fi Rcdlangu- 
lum comprchcnfum fiib a b &: b d fit arquale Q^adra- 
to B c : cHc A b ad B c vt B c ad B D. 

Hoc autcm fatis manifcftum eft cx antecedente.Nam 
linea b c , hoc loco eft pro fccunda & tertia : b d au- 
tem quarta. Hoc igitur Thcorcma fuperiori connedi 
poterat, vt Confcaaiium. 

THEOREMA 15, PROPOSITIO XVIII. 

Theoni 19. 

Similia Triangula dupla inter fe habent rationem, quam 
fimilis rationis latera. 

Sint duo Triangula , abc & def, fimilia: hoceft,pcrprimamDcfinitionem 
huius , xquiangula , & laterum proportionalium : Et fit angulus a xqualis angulo 
D : angulus b, angulo e : & angulus c , angulo f : fitq-, a b ad d e & a c ad d f 
vc B c ad E F. Dico duplam efle rationem Trianguli a b c ad Triangulum d e f , 
quam b c ad e f. 

Duabus enim lineis bc &: ef addo tcrtiam cg, 
per decimam huius , continue proportionalcm : rcfeda 
B c , aut eadcm protrada , vt maior aut minor fucrit 
quam ef (cuiufmodi hic dupliciter figurauimus). Et 
connedo g a. Eritq-, , per alteram partem decim^e- 
quintx huius, Triangulum a g c , asquale Triangulo 
D E F : quum fit a c pofitum ad d f vt e f ad g c , 
&rfitangulus c,angulo f a^qualis. Itaquc,per fccun- 
dampartemfcptimic Q^inti,crit Trianguli abc ad 
vtrunquc ipforum a g c & d e f , ratio eadem. Atqui Triangulum b a c , per 
primam huius , ad Triangulum a g c , cft vt b c ad g c : fcd b c ad g c ratio, 
cftvt B C ad EF duplicata, per decimam Definitioncm Quinti. Quare Trianguli 

abc 
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ABc adTrianguIum def ratio,eftvc b c ad df duplicata, Quod crat de- 
monftrandum. 

lamvcrofi cg fit.-rqualis b c , crit,pcr altcram partem decima^quinta^huius, 
Triangulum abc rcqualc Triangulo d e f. ^qualis autem proportio , quocun- 
que modo multiplicetur , manet eadem : quum ab vnitatc denominationem fu- 
mat , qux ipfa fuicft Quadrum , Cubus : ac in vniuerfum in fe duda , fempcr fibi 
a^qualis. 

THEOREMA i4> PROPOSITIO XIX. 
Theoni lo, Campano i8o 

Similia Polygona, in fimilia totidemq; niimero Trian- 
gula diuiduntur. Et Polygonum ad fimile Polygo- 
numduplamhabetrationem,quam latusad fimilis 
rationislatus- 

Sint Polygona fimilia , ac in pr^cfens Pentagona ^abcde&Tfghkl. Hxc 
dico diuidi in Triangula intcr fc fimilia , ^ numero xqualia : Atquc infuper , efle 
vtrunqueillorumadaltcrum, vtproportiolatcris ab ad fg latusfimilc duplicata. 

Conncdantur ac & AD:itidcm fh & fk. Eritq, , proptcr fimilitudinem 
PoIygonorum&: per fextam huius , Triangulum abc, Triangulo f g h arquian^ 
gulum : & Triangulum a e d , Triangulo f l k. Ob id , quum Pentagona fint cx 
pofitu,xquianguIa & latcru proportionalium : crit &: Triangulum a c d. jriangu- 
lo F H K xquiangulum. Sic^ vtrunquc altcri fimilcpcr quartam huius & defimtio- 
ncm Similium Supcrficierum. Quarc quum xqualia fint numcro, patet prior pars. 

Altcra autem fic. Ducatur b d , qux fecet a c in pundo m : & g K , quas feccc 
p H in punfto n. Eritq; , proptcr fimilitudincm Polygonorum &r pcr fcxtam huius, 
Triagulum BCD^Triangulo c hk xquiangulu:vndc & Triangulum abm Trian- 
gulo FGN xquiangulum:.£qualesenimfuntanguli bam & g e n , &: ab xqua- 
libus auferuntur a b m & f c n : ob id , pcr trigefimamfccundam Primi , xquian- 

guIa.Eadcmrationc amd ipfi fnk xquiangulum: 
Qijaproptcr ex quarta huius , b m ad g N vt a m 
ad F N : itidem a M ad f N vt m d ad n K . Igitur, 
pcrvndecimamQiiinti,BM ad g n vt m d ad nk: 
6C pcrmutatim , b m ad m d vt g n ad n k. Sed, 
_ per primam huius ,abm ad amd,& bcm ad 
cMD,vt bm ad MD:&,per candem, fgn adFNK, & gnh ad hnk, 
vt G N ad NK. Itaquc cx dccimatcrtia Qiiinti, abc ad a c d vt f g h aa 
fhk: & permutatim, abc ad fgh vt acd ad fhk. Eadem ratione fi m- 
tcUexcrimus dudas ec & l h , probabitur fic cflc ac d ad flk. ^^uarc per 
decimamtertiam Qiiinti,crit totius Pcntagoni ratio ad totum Pentagonum,vt 
abc ad fgh: ob id^;,pcr antcccdentem, vt ab ad fg duplicata , Quod erat 

demonftiandum. ... „ . , , 

S E D hoc poftcriuscaputincommuninononccft. Nam quum Tnangula m 

anx rcfoluuntur PcntagonaJInt ^qualia numcro. & intcr fe fimiiia : cnt pcr antece- 
dcntcm, ratio a b c ad f g h vt b c ad g h duplicata : & a e d ad f t k vt d E 
ad K L duplicata. Atqui ex omnes duplicatx rationes funt iqualcs , quum earum 
fimpliccs fint xquales , cnt igitur, per decimamtertiam quinti , ratio totius Pcnta- 
goni ad totum Pcntagonum , vt vnius laterum ad fuum fimilc , duphcata . Quod 
crat probandum. ^^^^^^ 
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ConJeCkirmnu . 

Siigkur tres lineae proportionales fuerint : quanta eft 
prima ad tertiam , tanta erit Superficies qu3e fuper 
primam,ad Superficiem qua? fuper fecundam: quum 
vtraque fuerit fimilis & fimiliter defcripta. 

Qiiod ex iam afcripta dedudionc manifeftum euadit. 

H V I c etiam Thcorcmati quidam aliud fubijciunt Confea-arium dc Parallclo- 
grammis Similibus , quod in dupla fint rationc, quam ipforum latcra fimilitcr fum- 
pta : Sed hoc patet vel ex Triangulorum fimilitudinc. Triangula enim. vt iam non 
rcmcl monuimus , dimidia funt Quadrilatcrorum. Immo & Thcorema fi de Rcdi- 
lincis pronuntiaflTct , vniucrfam perxque habuiffet probationem , atquc de Po- 
lygonis. 

PROBLEMA PROPOSITIO XX. 

Theoni 19, Campano 18. 

Super data linea.data? Superficiei reftilinese fimilem Su- 
perficiem fimiliterq; pofitam defcribere. 

Sit data linca a b , data vcro Supcrficics in prarfcns Pcntagona , c d e f g. VoIo 
fupcr AB conftitucrcSupcrficiemipfi cdefg fimilcm&fimilitcrpofitam. 

Refoluo datam Supcrficicm in Triangula, dudis lincis d f &: d g. Tum fuper 
pundo A, conftituo angulum bah, a:qualcm angulo c. Itidcm fupcr pundo b, 
conftituo angulum a b h , xqualcm angulo c d g : duda b h , qua^ concurrat cum 
AH adpunarum h. 

Et crit, per trigefimamfecundam Primi,angulus a h b xqualis angulo c d g : ob 
id,perquartamhuius,IatcraduorumTriangulorum gcd 6r hab, proportiona- 
lia. Pono ctiam angulum H b k , arqualcm angulo g d f : & angulum b h k , angu- 

lo D g f : angulum vcro k b l , angulo f d e : acdc- 
mumangulum bkl, asqualcm angulo dfe. Actum 
crit completum Pcntagonum fupcrlinca ab, quale 
quxrimus. Eft cnim in Triangula xqualia numcro 
& xquiangula diuifum,vtPcntagonu c d e f g. Qua- 
rccidcmfi'milc, Qj.iodcratfaciendum. 
V T autem hoc loco obiter expliccmus quid fimilitcr pofitum dicatur in Su- 
pcrficicbus : id cft , fi occurrat Superficies , cuiufmodi eft hoc loco, Pcntagonum 
c D E F G , cuifupcr linca ab fit conftitucnda Supcrficics fimilis & fimiliter de- 
fcripta,vtattcndamusanipfa ab compareturlatcri dc anlateri de, an breuiter 
cuipiam latcrum Figurx oblatx : camquc lincam comparationi accommodemus. 
Poflbtenim fieri angulus b ah ^equalis angulo c d e , atque eo inftituto perficl 
Figura : qux vt fimilis cuaderet, non tamen fimiliter cffct defcripta . Quod fatis ma- 
nifcftum cft, quum Figura quse proponitur, non cft .rqualium latcrum. 

THEOREMA 15, PROPOSITIO XXI. 
Campano z o . 

Quae eidem Reftilineo funt fimilia, & inter fefunt 
fimilia. 

Sint duo Redilinea a b c & d e f ; fitq; vtrirnq; iUorum fimile Triangulo g h k : 

vt fit 
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vtfit AB ad AC , & DE ad DF, ficiit Bc & EF ad HKr&angulivtriufqucpro- 

portionalibus lateribus contenti, xquales fint angulis 
^ Trianguli g h k. Dico ambo eflb fimilia. 
/ \ Nam,pcr vndecimam Quinti,erit ABadAC&DE 
* * ad D F vt B c ad E F : ob idq; , per quintam huius, 
erunt anguli fub quibus latera proportionalia fubtcn- 
duntur, srqualcs. Ambo igitur xquiangula : Quare, a dcfinitione SimiliumSuperfi- 
cierum, intcr fe fimilia, Qiiod fuit dcmonftrandum. 

Hoc Thcorema per fc fuit manifeftum,velut animi Notio. Nam,vt antca docui- 
mus, Similitudo Supcrficicrum cft^qualitas quxdam. 

THEOREMA i6y PROPOSITIO XXII. 

Thconi II, 

Si qiiatuor linese fuerint proportionales : erunt & ab eis 
Reftilinea fimilia fimilitercj; pofita, proportiona- 
lia : Et fi ab eis Reftilinea fimilia fimiliterq; pofita, 
fuerint proportionalia : erunt 8c ipfse proportio- 
nales. 

Sint quatuor linex proportionalcs , ab,cd, EF&:GH:vtABadcD,fic 
EF ad gh: fintqjabipfis ab &: cd, fimilia fimilitcrq; dcfcripta Rcdilinca, qux 
fint Triangula, abk&cdl^AB ipfis vcro e f & g h , fimilia fimilitcrq; defcri- 
pta, Parallclogramma m f &: n h. Dico eflc vt Triangulum a b k ad Triangulum 
CDL, ita Parallclogrammum mf ad Parallclogrammum nh. 

Ponatur ad ipfas a b &: c d , pcr dccimam huius , tcrtia proportionalis o : ad 
iplasquoquc ef & gh, tcrtia proportionalis p. Etquoniamvt ab ad cd, fic 
E f ad G H : fcd & vt c D ad o , fic g h ad p : cx ^equali igitur>per vigefimanifc- 
cundam Quinti,vt ab ad o, fic ef ad p. Sed vt ab ad o, ficTrianguIum 
a B K ad Triangulum c d l , pcr Confedarium decimxnona: huius : Et per idcm 

ipfum,vt E F ad p, ita Parallelogrammum mf ad 
/\ Parallelogrammum n h. Vt igitur, pcr vndecimam 

X -,, J-—^^ ^ • Quinti,ABK Triangulum ad cdl Triangulum, 

^ ita m F Parallelogrammum ad n h Parallelogram- 

/ 7 ^ / 7 mum,Quodcftprius. 

/ / / / 1 / Sint vero duo Triangula a b k &: c d l fimilia & 

i J — ii % — ^ fimiliterpofita:duoq; Parallclogramma mf & nh, 

eiufmodi.Dico cfle ab ad c d vt e f ad g h. 
Ponatur,pcrduodccimamhuius,vt AB lincaad cd lineam,ita ef ad qj^: & 
pervigcfimam huiufcc , defcribatur fupcr , Parallclogrammum qrs, vtriquc 
ipforum MF & NH fimilc fimilitcrq; pofitum. Et erit , per pnorcm partcni 
huius,vt ABK Triangulum,ad CDL Triangulum/ic m f Parallelogrammum, ad 
SR Parallelogrammum.Scdficfuit mf ad nh. IgiturperfccundampartcmnoniE 
Qiinti , Parallclogrammum s r ^qualc eft Parallelogrammo n h. Et quia funt 
fimiIia&fimiliterpofita,arqualiseritlinca gh, linex qj., pcr fecundam partem 
decimxnon^ huius. Nam quum fitratio nh Parallelogrammi ad sr Parallclo- 
grammum,duplaquam gh lincx ad Q3 Iineam,caq-, xqualis : ipfa non nifi ex 
^quali produci poteft. Quarc vt ab ad c d , ita e f ad g h , Quod fuit dcmon- 
ftiandum. 

o TH E O 
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THEOREMA 17, PROPOSITIO XXIII. 
Campano ii, Theoni 14. 

In omni Parallelogrammo, cjua? circa Dimetientem Pa- 
rallelogramma, fimilia funttoti, & inter fe. 

In Parallelogrammo abcd, fintduo Complemcnta c h &: f k , circa Dimc- 
ticntcm a c. Hxc dico cfle toti b d & inter fc fimilia. 

Eft cnim, per fccundam huius > b g ad g c , & d h ad h c , vt a e ad e c : ob 
id^coniundim, B G ad c g & d c ad c h, vt a c ad c e. Quaproptcrjcx vndc- 
cimaQuinti, bc ad cg vt dc ad ch, igitur&vt ab ad eg: quum ab fic 
a^qualis d c , 5^ E g a^qualis h c. 

Eadem argumentationc erit a d ad e h , vt a b ad e c , & vt d c ad h c. 

A_ K B Quiaergo Parallclogramma funt a^quiangula, crit per 

definitionem Similium Superficicrum, g h fimile to- 
ti B D. Haud difiimili rationc probabitur f k cidcm b d 
toti fimilc : quum fitBAad ak & da adAF.vtcA 
ad A E , perfccundam huiiis & Coniundamproportio- 
nalitatem. Qiiaproptcr cx vigefima huius, crit & fk 
fimilc G h. Sicq-, confiat propofirio. 
S E D & hoc conftabat cx Triangulis : cx ijs fcilicct qux probauimus ad quartam 
huius. Quum cnim duo Triangula a b c & e g c fint .xquiangula, Sc latcrum ad 
xquosangulos proportionalium : erit ab ad bc vt eg ad e c. Rurfus quuni 
ADc 6i ehc fintfimilia:crit ad ad d c vt e h ad h c. QiJod & codcm argu- 
mcntoprobabiturdcduobusTrianguIis aef &: aek, ipfum fk Paralldogram- 
mum complcntibus. Suntigitur fk & hg Parallelogramma, toti bd Parallclo- 
grammo & intcr fc fimilia, Qizod erat dcmonftrandum. 

Ab hoc Theorcmatc non incommode locum fibi inueniethoc Problema, quan- 
uis idipium iam antc proponi potuiflet. * 

"Profojtm duohki4 fdrdMo^rammis ^juiangulk ,fed non fmilihws.ah 
yno tUorum, Tarallelogrammum alteri jtmile refecare. 

Sint duo Parallclogramma abcd &:cefg, xquiangula quidcm, fcd difiimi- 
lia. Volo ab ipfo a b c d refccare portionem Similcm ipfi c e f g. 

Sitcrgoangulus c vnius, icqualis angulo c alterius : Sicq, ftatuantur duo Paral- 
" " ^ lcIogramma,vt b g fit linea vna,& d e altcra. Tum du- 

catur tranfuerfa f c h , fecans a d in pundo h : Ec 
ducatur h k parallelus ipfi c d. Dico c d h k Paralle- 
logrammum,cx ac Parallelogrammo refeaum , efle 
fimile ipfi e g Parallelogrammo. 
Id vero fatis conftat ex hac vigefimatertia : quum ambo fint circa candem Dime- 
tientem. Atque ad clariorem notionem, pcrfcci a b g l Parallclogrammum. Hic 
ctiam fibi locum inuenict hoc Problema, 

Inter duas Superjicies reBilineas mediam Su^erjiciefrofortionalem inuenire. 

Sintdux Superficies rcailinc^ a & b, inter quas fit collocanda media Super- 
ficies proportionalis. 

RcducoipfasadduoParallclogramma Similia , fccundum dodbrinam dccimic- 
oftaux huius : {vel,fi placct, vtranque ad QiJadratum , cx vltima Sccundi) . Et fiiic 
duo Parallclogramma cdef&fghk, fimilia inrcr fe, &duabus Superficiebus 
A & b mutuo^qualia.Tumponoangulosquiad f funt xquales,altcrum cx aducr- 

fo alc 
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fo alterius : vt fint duo Parallclogramma e d & h g circa eandcm Diamctrum c k. 

Etpcrficio Parallelogrammum clkm. Dico alteru- 
trum Supplcmentorum f l, & f m, efle medium 
proportionale inter c f & fk rhocen:, intcr a & b: 
efle fcilicet vt h g Superficies ad f l Supcrficiem, 
fic eandcm f l ad e d Superficiem. Eft enim, 
ex hac vigefimatertia Propofitione , linca h f ad li- 
neam f d , vt linea g f ad lineam f e : At, per pri- 
mam huius,vt h f ad f d , fic h g Superficies ad f l 
Superficicm:fcd& vt gf ad fe, ita f l Supcrficies 
ad E D Supcrficiem. Q^iarcper vndecimam Quinti, 
vt hg Superficiesad fl Superficiem, ficeadem fl Superficiesad ed Superfi- 
cicm, Qiiod fiiit faciendum. 

A L I T E R expeditius. Inter duas parallelos interminatas c d & e f , confti- 
tuo Parallelogrammum c g e h, verbi gratia,Red:anguIum : infupcr^^equale Re- 
dilineo a : per ea qurc docuimus ad quadragefimamquartam Primi , ac eodem 
prxccpto , inter ipfas parallelos conftituo altcrum Parallclogrammum k d l f , 
sequiangulum ipfi c h Parallclogrammo , &: iisqualc ipfi b Re6lilineo. lam in linca 

:e h o PL F E F, inter ipfas c h & l d bafcsjpono linca m n media ratio- 

neproportionaIem,pcr nonamhuius.Dudisq; m o &: n p pa- 
rallelisipfis gh & df, conftituo Superficiem ^quidiftantium 
laterum, m p. Hanc dico efle mcdia ratione proportionalem 




: aMNKr^^D inter duo c h & k f : acproptcrea inter a & b Rcdlilinea. 

Eftcnim,pcrprimam huius, vt cg bafis ad mn bafin,fic ch Parallclogram- 
mum ad m p : Et pcr candem , vt m n bafis ad k d bafin , fic m p ad K f. Qiiare, 
pervndecimam Qj^iinti, vt c h ad m p., fic m p ad k f, Quod fuit probandum. 

Scd nos priorem demonftrationem aftruximus , ad illuftrandam vbiquc Figuram 
noftram Gnomonicam. 

THEOREMA i8, PROPOSITIO XXIIII. 
Campano 2 3 , Theoni 2. 6. 

Si duo Parallelogramma fimilia & fimiliter pofita, com 
munem angulum habuerint, aut angulum aequalem 
angulo sequali contra pofitum habuerint : ambo cir- 
ca eandem Dimetientem confiltunt. 

SintduoParallelogramma fimilia&: fimiliter pofita, abcd & ebfg, com- 
munemhabcntiaangulumquiad b. Ha:c dico efle circa vnam pimeticntem. Sint 
& duo Parallclogramma ef &: hk fimilia fimiliterq-, pofita.-fitq; angulus g vnius, 

xqualis angulo g altcrius : & vtcrque altcri contra 
pofitus. Dico ctiamnumduo ef &: HKParallcIo- 
gramma circa vnam Dimctientem confiftcre. 

Priusficprobatur. Connedam bg &: GDrquasfi 
vnica linea fuerit,patet Propofitio.Sin minus,fit b l d 
Dimeticns:6^ ducatur m l o, parallelus ipfi e b, quac 
fecct B c & A D in pundis M & o. 

Et erit,per antecedcntemjParallelogrammum e m 
fimile toti a c : quapropter erit c b ad m b vt a b 
ad E b. At, ex hypothefi , c b ad f b vt a b ad e b. 
Igitur, per vndecimam Quinti, c b ad f b vt c b ad m b. Qiiare , per fecundam 
partemnonx eiufdem, FB «qualis mb, pars toti, Quod minime conuenit. 
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Secundumnc. Eduda^vtmodo, Dimeticntc per l pundlum , cnt pcr antcce- 
dcntem , m b ad e b vt k l ad l o (hoc cft, vt k l ad g h ) . At cx hypothcfi , f b 
ad EB vt KG ad g h. Qjjare per ipiJim vndecimam Quinti, erit fb c-equalis m b: 
^ &pr^Eterea k l ipfi k g : contra communc Scnfiim. 

Aliter compendiofius. Parallelogrammum 
E M fimilc eft toti a c , per antcccdentcm : quapro- 
pter &: minori e f, per vigcfimamprimam huius &: hy- 
pothcfin:ficq;Iatcraproportionalia:Eritq; lm ad mb 
vt G F ad F B. Quum igitur g f fit ipfi l m cequalis: 
erit,per fcptimam Quinti, g f ad mb vt g f ad f b. 
Qj-iare FB ipfi MB ^quaiis,pars toti,QjLiodefl:abfurdut 
H v I V s Propofitionis {ententiam ideo ampliaui^ 
^ B Yt etiam dc Paraliclogrammis conexis intelligcrctur: 

qualia in conftrudionc apparent a c &: p Q^Dimetiens cnim infinite' produci po- 
teft,&: Parallclogramma fimilia circunfcribi. Breuiter,vt hsec omni ex partc Conucr- 
6 cflet antccedentis. 

THEOREMA 19, PROPOSITIO XXV. 
Thconi 13, Campano 24. 

Aequiangula Parallelogramina , rationem habent com- 
pofitam ex alternorum laterum ratione. 

Sint duo Parallclogramma, abcd&cefg arquiangula,&: fit angulus c vnius^ 
^qualis angulo c altcrius. Dico rationcm vnius ad aItcrum,compofitam cx rationc 
qu^ pft b c ad c G , &: qux d c ad c e. 

PonamamboParaIlcIogrammaexaducrfb>vt b g fit 
linea vna , & d e itidcm vna : &c pcrficiam Parallelo- 
grammum a b g h. Ponam infupcr vc fic linca k ad li- 
ncam l , vt b c ad c g : &: cadcm l ad m lincam, 
vt D c ad c E , cx prascepto duodecimaj huius. 

Eritq; , pcr primam huiufce &c vndccimam Quinti, 
BD Parallclogrammum ad ch Parallclogrammum, vc 
K ad L : & D G Parallelogrammum ad c f Parallclo- 
grammum,vt l ad m. Ex asquah igitur crit bd ad cf vt k ad m. Atquiratio k 
ad M , producitur cx k ad l & ex l ad M : vt patccex quinta Dcfinitionc huius. 
Communi igitur iudicio , producctur ratio bd ad cf, cxratione b c ad c g &: 
D c ad c E , Qiiod erat demonftrandum. 

PROBLEMA 7, PROPOSITIO XXVI. 
Theoni & Campano 15. 

Dato Reftilineo , Reftilineum fimile & alii dato sequa- 
le conitituere. 

Sint duo Redilinea a &: b . Volo Redilincum conftruere, fimilc a , &: ^quale b. 

Refoluto vtroque in fiia Triangula , fuper vno laterum ipfius a , quod fit c d , 
conftituo Parallclogrammum c d e f Redlangulum , a^qualc eidem a Redilineo: 
per quadragefimamquartam Primi toties rcpctitam, quot fuerint Triangula. Tum 
per eandem , fijpcr linca d f , ad angulum datum e c d , conftituo Parallclogram- 
mum d F G H, x-qualcipfi b Redilineo. Eritq;, per vigefimamnonam Primi , &: 
-[juartamdecimam eiu(clem,tota c h vna Superficies asquidiftantium laterum.Pono 

poftmod 



B 

K.- 
L - 

2^1- 
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poftmodum , per nonam huiiis , lineam k l me- 
diam proportionalem inter c d & d g lineas: 
Ac fuper k l , per decimamnonam huius , confti- 
tuo ipfi A Redilineo fimilc Redilineum m. Qjaod 
dico eflc xqualc ipfi b Rcdilineo. Nam quum 
c D , K L , U D G fint continue proportionalcs: 
critjpcr Confedarium decim^Bnonx huius, Redi- 
lineum conftitutum fuper primam c d , ad ipfum 
M , conftitutum fuper k l fecundam,vt c d linea 
prima ad d g tcrtiam : ob id , per primam huius, 
vt c F ad F G : ob idq-, , per priorem partcm fcptima: Quinti, vt a ad f g : ac pro- 
pterea,pcr fecundampartemeiufdem,vt a ad'B. Quarc,per fccundampartemno- 
n^e eiufdem, erit m xquale b, Qiiod crat faciendum. 

Sed erit promptius ex Permutata proportionalitate. Quum enimfit a ad m 
vt c F ad F G : erit permutatim , a ad c f vt m ad f g. Quum igitur fit a xqualc 
c F , erit M xqualc f g : Quare & xquale b , Quod erat conftitutum. 

THEOREMA lo, PROPOSITIO XXVII. 

Campano z6. 

Super dimidio linese Parallelogrammum defcriptum, 
maius eft Parallelogrammo,quodfupereandemli- 
neam proieftum , alteri quod priori fit fimile fimi- 
terq; pofitum, fpecie deficit. 

Sitlinea ab, fuper cuius dimidio c b , dcfcriptum fit Parallelogrammum cbde, 
cuius Dimetiens b e : & fupcr eandem ab fit proicdum a f Parallelogrammum, 
cuius vnum latcrum fecet latus c e in pundo g : deficiatq-, fpccie , Parallelogram- 

mo FB fimili fimiliterq; pofito ipfi c b d e. Dico Pa- 
rallclogrammum cd elre maiusParallelogrammo af. 

Eft cnim,pcr primam huius , a g .xquale c b : & per 
quadragefimamtcrtiam Primi , c f xquale f d. Itaque 
per communem Notionem,totus Gnomo c b d f , ipfi 
A F Parallelogrammo xqualis. Sed c d maius eft ipfb 
Gnomone:Quare & ipfo A f Parallelogrammo, Quod fuit dcmonftardum. Tan- 
to autem eftmaius, quantumcft e f Parallelogrammum. 

lam vero fi a f altius crigatur,quam c d , vt in fecun- 
da Figura : maius etiamnum erit c d ipfo a f. Eft 
enim , per primam huiufce , a g xquale g b. Ablatis 
ergo vtrinque duobus Supplementis Parallelogrammi e b 
interfc«qualibus:erit cd tanto maius af, quantum 
eft E F Parallelogrammum. 

PROBLEMA 8, PROPOSITIO XXVIII. 
Campano tj> 

Super data refta linea , dato Reftilineo aequale Paralle- 
logrammum aptare,deficiens fpecie Parallelogram- 
mo,quod fimile fit dato. Modo tamen Reftilineum 
datum maius non fit Parallelogrammo, quod fiiper 
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dimidio lineae datse, fimile Parallelogrammo dato 
conftituitur. 

Sit data linea a b , datumq-, Re6tilineum c : datum vcro Parallelogrammum d. 
Volo fupcr linea a b fic defignarc Parallelogrammum requalc Redilinco c , vt de- 
ficiat fpecie Parallelogrammo, quod fit fimile Parallelogrammo d. Oportetautem 
c non efle maius Parallclogrammo, fijper dimidium datx lincx ab coIIocato,fi- 
mili cidem d Parallelogrammo. Alioqui nitercmur in prceccptum antcccdcntis 
Propofitionis. 

Diuido AB per sequalia in punfto e : &:perdccimamnonam huius, fijpcrdimi- 
dium BEjConftituo Parallelogrammum ef, fimileipfi d. Tum fiipcrtoia ab, 
compleo Parallelogrammum a b f g. Quum crgo c Rcdilineum , non fit maius 
E F Parallelogrammo : fi fiteidem^quale, crit Parallclogrammum e g quale volui- 
mus,pcr vigefimahuius.Eftenim fimile ipfi e f : quum fit cidem xqualc & xquilatc- 
rum. Sin erit c minus, auferatur cxcefiiis ab ipfo e f , per ca qux dcmonftraui- 

mus ad quadragcfimamquintam Primi : cui cxccfiTui 
ponatur,pcr vigcfimamfcxtam huius ,xqualc Parallc- 
logrammum H K L M , &:ipfi d fimilc.Ducam igitur 
in E f Parallclogrammo , Dimcticntcm b n : Et re- 
(ccabo cx FN,partcm no, xqualcm lateri hk:Ec 
cx E N , partcm n p , xqualcm lateri h l : Et ducam 
OQ_& RP, qux fc fcindant in pundo s: quxq; 
mutuo xquidiftcnt latcribus totius Parallclogrammi 
AF. Eritcj; interfedrio ipfarumin Dimcticntc bn, 
pcr vigefimamquartam huius : quia n s xqualc & fi- 
tnileipfi h m.' Produaademum r p in a g adpundu t , dico Parallclogrammum 
A s cffe ,qualc proponitur. Dcficit cnim rpecie, Parallelogrammo qj?. , quod eft 
fimile ns ParaUcIogrammo , pcr vigcfimamtertiam hciius:atque ob id, ipfi hm: 
quapropter &: ipfi d. Sed&: arqualc ipfi c Rcailineo.Nam quum AP,pcrpiimam 
huius,fit a^quale Er: &:perquadragefimamtertiamPrimi, ef ^qualc sf: crit,pcr 
animi Notioncm , ipfiim as, Gnomoni xqiialc: At Gnomon ipfi c xqualis:eft 
cnim Ns cxceflus totius ef fupra c Redilincum. Quare & as ipfi c Rc61:ili- 
neo xquale.Et idipfum fijper linca a b conftitutum,deficit /pccie Parallclogrammo 
Qj^ (quod cft fimile ipfi d dato), Quodfacicndum fuit. 

H o c autcm Theorema cum iudicio tradandum eft : vt ctiam hoc ipfo loco 
annotauit Nicolaus Tartalea Brixcllcnfis,vir in re Geometrica ferio vcrfatus. 

Sit cnim, vt ipfe in cxemplum proponit, arca c Redilinei, vigintiduorum 
pcdum:5^ ab linex longitudo , duodecim : fed d Parallelogrammi longitudo, fic 
fiia latitudine duplo maior. Tumfiponatur be longitudo : quum ipfa fit (^,eric 
B F 5. Ac tum A s conftitui non p6terit in Parallelogrammum quale qu^erimus: 
nempe,quin fit maius ipfo ef. Nam e f crit 8 pedum.At fiponatur b e latitudo, 
crit BF longitudo iz:&c ef Parallclogrammum, crit 71. Actum demiim ftabic 
Problema.Quamobrem ea cautio crit, ne longitudo in b e dimidio \incx ponatur. 

Hoc igitur ProbIcma,vt nihil diflimulemus, eo minus Geomctricum cft, quo mi- 
nus vniucrfalc. Quinetiam in errorem inducerc poflit benc excrcitatos. Quod cgo 
longiori fcrmone non explicabo. Satis fucric admonuiflfe dc crrorc vitando. 

PROBLEMA 9> PROPOSITIO XXIX. 
Campano i8. 

Ad datam lineam dato Reftilineo aequale Parallelo- 

gtammum 
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grammum praetendere , excedens fpecie Parallelo- 
grammum fimile dato. 

Sit data linea ab, datumq; Rcdilineum c, &datum Parallelogrammum d. 
Voload AB lineam^applicareParallelogranimumarqualcRcdilineo c, cxcedcns 
(pecie Parallelogrammum d. 

Diuido AB bipartito in pundo e : Ac per dccimamnonam huius , fupcr dimi- 
diam b e conftituo b e f g Parallelogrammum fimilc d. Parallclogrammo. Tum, 
pcr vigefimamfextam huiufce , facio h k l Parallclogrammum , ambobus c &C 
B E F G xqualc, & ipfi d fimile : ac proinde ipfi b e f c. 

Et quia h K L maius cft ipfo b e f g , & cidem fi- 
mile : maiora quo^uc fiint latcra k h & k l , latcribus 
F E & F G. Producantur crgo f e &: f g ad aequalita- 
tcm ipforum k h & k l : & perficiatur Parallelogram- 
mum F M N o, fimilc & ^qualc ipfi h k l , ac proindc 
xqualc vtrifquc c & e g : & infiipcr , fimilc ipfi E g, 
pcr vigcfimam huius : ob idq;,circa eandem Dimctien- 
ticntcm pcr vigefimamquartam ciufdem : quse Dime- 
ticns fit F N , cduda pcr punftum b. Et producatur 
A b , doncc fccct o n in punfto p : pcrficiaturq;ParaI- 
lclogrammum a n. Quod dico cfle quale voluimus: 
{cilicctjexccdereParallclogrammum d , Parallelogram- 
mo Qj? , quod cfl: fimilc ipfi d. 
Id vero conftabit, protrafta G B , doncc fccet mn inpunfto Eftenim,pcr 
primam huius , a m sequalc m b : & per quadragefimamtertiam Primi , commu- 
nemque Notionem, xquale ipfi g p. Si crgo vtriquc addatur e n : erit & pcr animi 
Notioncm, an xquale Gnomoni eng. Atqui Gnomo cft xqualis ipfi c Rcfti- 
lineo : quum totum f m n o Parallelogrammum , pofitum fit xqualc vtrifque c & 
e g. Q^are an cft xqualc ipfi c Sed 6c fimile ipfi e g , per vigefimamtcrtiam 
huius : ac proindc ipfi d , per vigcfimam ciufdcm , Quod faccrc oportuit. 

PROBLEMA lo, PROPOSITIO XXX. 




Campano 19. 

Datam reflam lineam fecundum extremam 8c mediam 
rationem diuidere. 

Quid fit lincam fecundiim mcdiam & extrcmam rationcm diuidi , oftcndit tcr- 
tia Definitio huius Sexti. , 

Sit data linea a b diuidenda fccundum mcdiam & cxtremam rationem. Ex 
ipfa A B defcribo Qiiadratum a b c d : & per antcccdentcm , applico ad latus b c, 
Parallelogrammum c e f, a-quale Quadrato a c , cxcedcns fpecie Parallelogram- 
mumeidem ac fimile : Sc latus f h asquidiltans c e , lccet 
lineam ab in pundo g. Dico lineam ab efle diuifam fe- 
cundum mcdiam & cxtremam rationem, in ipfo g punfto: 
eflc fcilicet a B ad b g vt b g ad g a. 

Quum enim b f fit Quadratum , nempc fimile ipfi a c: 
- ^ 4 dux BG & qf funtxquales.Sedfir gh ipfi ab a:qualis;vt- 

pote «qualis ipG a d , per trigcfimamquartam Primi.Et quia a c &: h e funt ^qua- 
iia,demptoabvtroque c g, fupererunt D g & g e xqualia. Quumq; angulus 
G vnius, fit «qualis angulo g alterius : crunt ipforum latera reciprocis rationis, 
perdecimamquartamhuius. Qujiproptcr ad of vt bg ad g a. Etquia ab 
^ o 4 cft 
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cft ^qualis h g , &: g f ipfi b g : eric a b ad b g vt b g ad 
GA, Quod erat conftitutum. 
^ A L I T E R probatur ex fecunda parte decim^efcptimas 
huius. Conftat enim dg cfle idquod fit cx ab in ag: 
itcmBF eflc Quadratum ex bg. Quare tres lincx ab,bg 
^ &: G A fiint proportionales, Quod erat facicndum. 

THEOREMA iij PROPOSITIO XXXI. 
Campano 3 o , Theoni 3 1 . 

Si duo Triangula ad vnum angulum fic conftituantur, 
vt duo latera duobus lateribus mutuo fint a^quidi- 
ftantia,& eadem inter fe proportionaliarduo reliqua 
ipforum latera in direftum erunt,& linea vna. 

Sint duo Triangula ABc&cDE,ad angulum a c d fic conftituta , vt latus 
AB arquidiftctlatcri dc, & ac ipfi DE:fitq; ab ad d c vt a c ad d E. Dico 
duas ba/es b c &: c e eflTe in lincam vnam. 

Eft cnim proptcr arquidiftantiam latcrum, vterque angu- 
lorum A &: D , angulo a c d jcqualis : pcr priorcm partcm 
vigcfimcTnonx Primi : ob id , intcr fe xqualcs. Qvum igitur 
latcra ipfos angulos contincntia , fint proportionalia : crunt 

^ „ Triangula , pcr fcxtam huius , arquiangula : & angulus b , 

B' c ^ arqualis angulo d c e : angulusq; a c b , a:qualis angulo e. 

Itaqucpertiigcfimamfccundam Primi, trcsanguli qui ad c, duobus rcdis funt 
^quaIes.Quarc,pcrdccimamquartamPrimi,du?IinciE bc &ce funtindiredum, 
& in iineam vnam, Quod erat dcmonftrandum. 

THEOREMA xi, PROPOSITIO XXXII. 

Campano 3 1 . 

In Triangulis Re£langulis,qu2e a maximo laterum pro- 
ducitur Species , aequalis eft iis qua? a duobus reliquis 
lateribusfimilcs fimiliterq; pofit^ producuntur^Spe- 
ciebus. 

SitTrianguIum abc, cuiusangulus a rcdus.Dico Spccicm qu^B a maximo la- 
tcre bc produdtur,cflea:quaIcmijsqu2EaduobusIatcribus ab & ac ipfi Spcciei 
bc fimilcs&fimilitcrpofitxproducuntur. ^ ^ 

Abangulo a demittam ad pcrpcndicularem ad 
latus b c . Et erunt duo Triangula a b d &: a d c , 
fimilia toti A B c Triangulo & intcr fe , pcr oftauam 
huius: Quaproptcr,cx Confcdario eiufdcm , exur- 
gunt dux proportionalitates tcrnarumlincarum:fcili- 
cctBc ad CA,vtCAad CD:itcmq; cb adBA,vtBA 
ad B D. Itaque ex Confedario decimxnona: huius, 
Species qux cx b c prima,adeam qux ex c a fecuda, 
fimiliterdefcribitur,eft vt b c prima ad cd tertiam: 
itemq;Speciesquajex cb prima,ad cam qux ex ba fecunda, fimilitcr defcribitur, 
eftvt cb primaad bd tertiam. Spccics igitur qux cx b c , ad cas qux ex ca &: 
BA limul,eftvt Bc lincaad bd & dc fimul. Atqui bc ^equalis eftipfis bd & 
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D c. ^qualis eft igitur Spccies qux ex b c , duabus qux cx c a &: b a fimiliter dc- 
fcribuntur, Qiiod crat dcmonftrandum. 

H V I V s Demonftrationis conclufio fimplcx (eft enim citra autoritatis teftimo- 
nium) apcrtior cft , &: obfcuritatcm tollit. Si quis vero rationem a fe exigere velir, 
fic cxpcndat.Spccics qua^ cx a c , ad Spccicm qux cx c b fimiliter defcribitur,eft vt 
D c ad c B.pcr ipfum Confcdarium dccimxnonx&:Conuer(amproportionaIitate: 
itcmqjSpccicsquxcx ab, ad eam qux cx ipfa bc fimiliter defcribitur,eft vt bd 
adeandcm Bc. Iam\«tr6 ponatur Spccics ac prima, & Specics b c fecundailinea 
vcro DC tcrtia,&: bc qiiarta.Etinfupcr, Species ab quinta,linca vcro bd fcxta. 
Actum,cxvigefimaquartaQuinti,crutSpccics ac prima & Specics ab quintafi- 
nuil, vt linea d c tcrtia &: b d fcxta , ad b c qiftirtam. Atqui b c lincaeft xqualis 
duabus b D & D c. Igitur & Spccics qux cx b c , xqualis eft duabus qux cx A c 
&- ab, Quodfuitdcmonftrandum. 

A L I T E R. Similcs Figurx duplam intcr fe habcnt rationem quam fimilis ratio- 
nis latcra, per vigefimam huius. Specics igitur qux ex b c , ad Speciem qiix ex c a 
fimilitcr dcfcriptam, crit vt Qiiadratum quod cx ipfa b c , ad Quadratum quod ex 
c A : quum vtrinq-, fit dupla ratio quam laterum. Eodem modo qux ex b c Spccies, 
adeamquxcx ba fimilitcr dcfcribitur , crit vt Quadratum ipfius bc ad Quadra- 
tum ipfius B A. Quaproptcr &c ficut Spccics qux cx b c ad duas qu(^ cx c a &: b a, 
ficQj-iadratumquodcxeadcm bc adduoquxex ca &: ba Quadrata. At Qua- 
dratumquodcx BcxquumcftQuadratisquxcx ca &: b a, per quadragefimam- 
fcptimam Primi." Quare Spccics qux ex b c , xqualis cft duabus qux cx c a & b a 
fimiliccr dcfcriptis Specicbus. Qiiod fuit dcmonftrandum. 

Hxc igitur gcncratim compleditur Py thagoricam , fcilicct quadragefimamfcpu- 
mamPrimi:&:per ipfam(quodam tamcn vcluti prxpoftcro modo) probatur Illa 
cnim ex hac innotefccrc dcbuit, Gcomctria quippc gcncratim &: m vmucrfum, 
quantumpoteft, proponit. Scd tamcn Quadrati dignitas fcparatam ac peculiarcm 
fibi dcmonftrationcm aflumcrc potuit. 

Conuerfa autem huiufce, cx Campani Dcmonftratione erit eiufmodi. 

Sif^^al^ ^no UterHm Tridnguli fit Species, ^qualis fuerit i]s qu^ a duohus 
reltcjms latenhus funt , Speckhus fmilibiis fmiliterj^ defcriptis : Jie. 
Bdngulum efi Triangulum. 
Sit Triangulum a b c : fitq-, Species qux cx b c , xqualis duabus qux ex a b &: 



A c fimilitcr defcribuntur. Dico angulum a cfte redum 




Ponam angulum cad rcdum : Et connedam pc. Eritq-,, 
perhanc trigcfimamfccundam, Species qux ex cd, xqualis 
duabus quxcx ac 8i AD fimiliter defcribuntur : Quapropter 
& xqualis ei qux ex b c fimili : quum hxc quoque fit,ex pofitu, 

- i xqualisduabus quxcx A c 2^ a d. Erit ergo linca d c ipfi 

BC xqualis. Quare.per odauam Primi , angulus bac redus,Qiiod erat often- 

dendum. • t . r\ a 

Potcrit & ab impofl-.bili demonftmi-i,quoniodo vltimlPruni probauimus. Quod 
fatis intelliget, qui noftram Demonftrandi rationem illic percepcnt. 

THEOREMA t3> PROPOSITIO XXXIII. 

In Circulisaequalibus, anguli Sc quiad Centra, &qui 
ad Peripherias confiftunt, inter fe fic habent, vt 
Arcus illos angulos fufcipientes. Sed 8c fic Sefto- 
res inter fe, 

Smt 
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Sint Circuli xquales, abc, cuius Ccnrrum d :& efg, cuius Ccntrum h: 
fintq; ad Centra,duo anguli b d c & f h g : duo item ad Pcripherias , b a c &: f e g. 
Dico primiim ipfos b d c &: f h g angulos intcr fcduosq; bac&:&feg intc;* fe 
eam habere rationcm, quam Arcus b c ad Arcum f g. 

Connca:am rcdas b c &: fg. Et continuabo ipfis duobus Arcubus alios Arcus 
a^quales.fiueeodcmnumcro ,fiucdi/pari:fitq; Arcus bk, per vigefimam/cptimam 
Terti|,ipfi bc a;qualis:duo vero fl &: lm, ipfi fg Arcui, pcr candcm,xquales: 
ncmpe duda linea bk, qux fit rcdx b c arqualis , pcr pi^mam Q^i arti:^ per 
eandem, f l &: l m , qux fint ipfi f g xquales.Hinc conncdam k d & k a : ind^ 
vero LH & MH:tum le & me. 

Et crunt, pcr vigcfimamfextamTcrtij , anguli qui ad d , inter fe xquales : &: qui 
ad H , intcr fe : itcmq; qui ad a , intcr fe xquales : & qui ad e , intcr fe. Quam 
multiplcx igitur efl: Arcus k c ipfius Arcus b c , tam multiplcx angulus k d c an- 
guli B D c , & angulus k a c ipfius b a c. Itidem quam multiplcx eft Arcus m g 
ipfius Arcus f g , tam multiplcx angulus m h g , anguli f h g : angulusq; m e g, 
anguli F E G. Qiiaproptcr fi Arcus k c eft .Tqualis Arcui m g , eft & angulus k d c 
«qualis angulo m h g : & angulus k a c , angulo m e g : & fi maior , maior : & fi 

minor, minor. Quare pcr (extam de- 
finitionem Quinti,crit Arcus bc ad 
Arcum f g , vt angulus b d c ad an- 
gulum F H G , atque angulus b a c ad 
angulum f e g , Quod cft prius. 

Dico infupcr , eftc Scdorcm d b c 
ad Scdorem h f g , vt cft ipCc Arcus 
bc adArcu fg. InipfisBc & bk 
Arcubus, (iifcipiantur duo figna n &C 
o : & conne£tantur b n , k n : b o & c o. Erit^i; Triangulum b d c , xqualc 
iriangulo b d k : per definitionem Circuli & quartam Propofitioncm Primi: 
quum fintanguhquiad ^quales. Ec quoniam Arcus b c xqualis eft Arcui bk, 
cntrehquus bck, rcliquo bkc ^Equalis : Quapropter angulus boc ^qualis 
angulo BNK, pervigefimamfirxtamTerti/. Duo igitur Segmenta b n k & boc, 
fimiha, pcr dccimam Definitionem Tertij : quapropter & xqualia , pcr vigcfimam- 
tertiamPropofitioncmcmfdem. Totus igitur Seftor d b c , totiScdrori dbk eft 
^quahs. Eadcm argumentationc erunt Sedores hml,hlf,&:hfg inter 
fe xquales. ^quemultiplex igitur eft Sedror d c k , Sedoris d b c , vt Arcus c k 
ipfius Arcus c b : & Sedor item h g m a^quemultiplex Sedoris h g f , vt Arcus 
gm ipfius Arcus gf. Siitaque fuerit xqualis Arcus ck, Arcui gm, erit & Se- 
a:or D c K xquahs Sedori h g m : &: fi maior , maior : & fi minor , minor Quare 
per Conuerfam fext;c Definitionis Quinti, vt Arcus b c ad Arcum f g , fic Sjftor 
D b c ad Scftorem h f g , Quod erat demonftrandum. 

Ex iis confequitur , vt eft Seftor ad Seftorem , fic efle 
angulum ad angulum. 




Li^ri Sexti Slementorum (^eometricorurru 
F I N I S. 




L E C T O R I. 

I N hac opem noukate quam difjicile fuerit omnia integm pr^efldre, nohii tdcentt- 
bu^Sy res ipfd loquitur. Noflrum -vero officiumfuit, ytde errdtU, qu<c a nohisdnte emif 
fwnem internofci potuerunt, te moneremws* Quorum hondm pdrtem fuh prdo depre-» 
bendtmiis,^ in reliqu(vs chdrtds reflituimus : nequps interim ex ijs locps quos hoc cdtd- 
logo pro mcndofis citduimtis , plerofq-y integros effe miretur, C^Uerum quA diligcntidm 
nofirdm effugerunt, taum erit henigne condondre, 

Pdoind 5 5 lincd Supcrficici pro Sphcricar lege Circularis 

Vd^ind 4, lined Anguliim Rcdum pro fcdionisVe^e intcrfeaionis 

Pdgind 6ylined Dcfinitionis fequenti , dh ijs yerhis vnica linea fic rcpottVy ynicz 

linca contincatur : fed quatcnus Supcrficics , pluribus contincri polTit. 
Pdg. 1 3 , lined yltimd, fro Circulum lege Circulorum 
l?dg. I 6, lined dicij pro quas, quia lege quas, quanquam 

Pdg. i8, hned ABc , cuius pro &: Triangulum acd, cuius bafis ad lege tC 

Tiiangulum acb, cuiusbafis ab 
Pdg. z6, lined mamfcxtam pro ipfb b d c lege ipfo B e c 
Pdg. 5 1, lined A pundo pro pcrpcndicularem ab lege pcrpcndicularcm ad 
Pdg. 3 7, lined rallclam lege parallclum 

jPl * 

Pdg. 4 3 , in Figurd qux initium habet Pd- 
gin<e, deefl notd a. Sic ergo reponendd 

hK- 'j» c? » 

Pdg. eddem,rin. datur pro datur ipfius paiallclus interminata lege dantur du« paral- 

Icli intcrminatx. 
Pdg. 49, lined cic lege cics 

Pd(r. 58, lined cnim expunge cx ■^^'^^^mmm^ 

Pdor.6s, lined figura,pro &C BG lege aCTa j rj r /t r -/i 

Pdo-. cddem, lin. A L E s deeft Figurd huic loco accommodd , fed quam Leaor fdctk 

fuhdudidt. 

Pd<r.66, lined dis B ^ ^ pro Hancetiam lege Hancetiam be 

//we^ B AC fi B AH /e^e fi B AC 
Pd^.76, lined lorum kah pro kah & naf lege kah & NAM 
Prft. 78, lincd fti, omnino pro t> lege ^ r , r • r • j ^ 

Pdl. 90, lined ftislincis yhificlegitur a^qualisangulo Ddato,Qiiodfuitfacicndum. 
% repone xqualis angulo E A b , pcr trigcfimamprimam huius : Qiiare & angulo 
D dato, Quod fuit facicndum. Erdt enim oh Ldconifmum ohfcurd concLujio. 
Pdo-. 10 9, lined pterca pro tcrtiapars lege fextapars 
Prft. I i4, linea ipfius -yhi legitur Eruntq; vt f k cxpunge vt 
Pd!r. 1 3 5,'^»^^ pani f^o incitando kge dudhtii-vocihus incitando . 

"fag.i^^M^ leshabent/^r^ habent lege continent 

Pag, \ J^o,VtneA Ideft,/?ro linca lege lincam 
Pag. 143,''«^^ 

Pd^. I 5 fgwvrfW yigefim^qudrt^ 
%ropofttionh ftcrefone,-ytpro lineu 
A K eiT^ c F, ducdntur BHCi^ dg, 
iuxtd vemondrationh fententidm. 
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lOANNI FRATRI, NAVAR- 
RyEORVM G^YMNA- 

S I A R C H AE^ S. 




Vod meas in Suclidem Demonjhdtiones dmplij^imo Cdrdi" 
nali Lotharingo tua j^onte fromifiHi recepiBiypergratt^ 
mihiejl.x^tcj^ eo etiamgratius^cjuod hommes mtelliguntM 
te m tantiim meo in te amore Jretum.fedetia ftngulart iudi 
cio mduffuyfecijp, Viru enim delegiffi ex Trinctpumfami' 
lia ifuiordints jj^eBatifimum,fapientia,doBrina,autorita^ 
^ ^Tri irtTf ff^ ^^- ^^^^^^^ ^P^^ meantea decreuera.meas lucuhrationeSy^ 

his prafertim temportbtis.nullius nomine emtttere. Sic enim fatueham.tn tanta reri^ 
concertattone, ac perturhatione pottus.Mufas in paruo effe numero apudeos tjutfiu^ 
dtorum adtuuandorum potefatem haherentinon cjuod eos fua ^oluntate dhteris 
alienos ejfe tudtcarem ,fed temporum necefitate diHraBosffe ad literaturam dut 
animo aut cogitatione conuertere non pofe. 8a ettam re, in meo confilto jirmtus per-^ 
manehum, fihdah ifS locis remotus effem.tn cjttthtis eius generi^ occafiones opportune 
captare ^ ^rgere folemus. Sedme tua poUicitatto commode ah tnfiituto reuocduit: 
mthtci^attum adcogttandum dedit, (ardtnalem kpnma atatein Itterts educatum, 
cuiws dt^itas & amplitudo cum erudttione accreutt ftmul, tot iam hominum doBo^ 
rtm nuncufationthus celehratum, immo puhltcorum fudtorum frincipem & au^^ 
torem, nulltm tempu6 ah ingenuis artthus altentm hahere poffe. £/? entm conftantt 
cmnium fermone, ^ rerum ipfarum prohatione, cjuas fummasgerit, alta ^uadam 
mcnte prAitws, & qui mtrahtlt folertia ftiis temporihm omnta dtutdere noutt. Oc^ 
currit tutapudtllum non noua notitta, ^ met fortafte nomtnts altqua commenda- 
tto. Qu4hus rehus non leutter J^ero, nohis hunc adttum honori& ornamento futu^ 
rumAdWo totu iam inde tthiacceptum rejero, & tn extmio ^uodam numeropono^ 
tuorum erga me merttorum. Qu^ certe tanta funt, cjuanta a fatre expeflare potm 
aut dehut, Te enim ah tneunte mea adolefcentta ftudtorum meorum moderatore ha^ 
htti.&^ tn miofophi^e tnitijs etta pr^ceptort, ^c plft.emergente ^tate.ad ytta tnftt^ 
tuttonete mtht prudenttftmum monttore fmjfe femper cognout. "Nam qutim )^effris 
cmntumfatrum con/ilifs tandiu paruerim^quandtu aut ^tas aut natur^ duBus tu^ 
lit,ttht ynipr^ c^teris aufcuitaui.Scis entm me Viflorto impulfore.totum pene quin^ 
^iuennium in legum ftudio confumpftfe. Quod tnftitutum mthi nouitatis jludio ab^ 
mandm non dt^Jlicuiticerte cmum a:tas ad maturitatem ^eBare C(eptffet,mei% lurss 
' ^ acmanc 



acmanciptj cjjem^^vdga illd rerum foren^um trdBdtione deterritus , dd Thilofo- 
phiam redij,<^ te dutore dd J^edicindm me conuerti.In c^Ud me mdgnopere deleBd- 
uit l>Jdtur<}e locupletij^imd hiBortd : dd Cdmj^ j?rofeJ?ionem fdtis lihenter mea Vit<z 
modum direxi ^ compofui. 8x lild.me mews (^eniws dd J^dgnatum dditum con- 
ijuirendum interpellauitJJhi cjudntum profecerim^me certe non poenitet, Quod enim 
praeter dntmi fententidm dccidit y^?trum med culpd an meo quoddm fdto dcciderity 
mhildtco : ^num hoc dico^ me ex ed dffe^dtione^ ddyittie rdtionem multd pr<£ceptd 
reportaffe. ^ominum enim diuerfd confuetudo mihi non pdrud acce^ione iudtcium 
confrmautt : ^ fcrtlendtfacultat:mcomparauit. l<[emo enim c^uicquam laude dt- 
gnum fcrthet ^nc^uamyntfi c^ui rerum i^farum yariam cognitionem ddjludium illud 
ymhrdttle adhihenddm fiht propofuerit. Quippe c^uum ddfcrihendum ftt ^enius cjui- 
ddm^ cjut fi leHtone tdntum fouedtur^ non etidm expertenttd (jr ^fu rohoretur: non 
conftHet,ne(jue dd^etdtes ferendas idonews euddet. ^tc^ue ed de cdufd^ jU£ in Toeti- 
cogenere frtpfmt^,ddtemporum memoridm trdnfturd f^erdmus. Certe Ordtio no^ 
frd ^dcifcdtorid nos rerum non igndros effe tefldtur. Quae )?ero in Mdthemdticis 
fcrihuntur.ex rdtd firmd ^eritatis profefionefuum hdhent (feniu immortdlitdtis. 
Toettcen quidem dmplext fumws^ dnimi impetu 6^ drdore ^uoddm^pof etidm inge- 
nij concertdttone. Seddeferhuit idm iUd Idudis contentto noflrd. Toeticos illos Jpiritus 
fenfm remitto : J^dthemdttcas in perpetuum retineo. Hac enim fludtd mtht def i- 
ndtd effe fentio. Quihus tjuum dnted deleB:drerynunc ettdm Vtuo. Quidfdcerem f ho- 
nores non fitio :gloridm non defdero. Interim tdmen fc Vtuo[dicdm enim dpud tc__j 
ingenue idquodres efl) tdncjudm id quod non poHulo^ expeflem. £as dtfciplinas colo 
& amo,non modo quody )>t ille de re ruflicd dtcehdt, mintme mdle cogttdntes fnt cjui 
in eo fludio occupdti funt : fed cjuod omnivi maxime diuinas effe iudtcem.TheoIogidm 
^^eflra excipto:nift rerii dtuinarH cognitio e Mathematicis emerfiffe concedatur^'PIa. 
tonis teflimonto^quiDeu fne flne yia)fJLi\fav extiHmahat.Tslam cjuid ego de ISlume- 
rts dtca? cjuorum confecutto & natura^imagine cjuandam neternitatts refert. *Rerum 
concordiam.animorumj^ fympathia eutdenttf^ime exhthet Mtfc^e harmonia. Dtuini 
illius opiflcif princtpta, <^ conflttutionem certifimis dtmenfonihus flrmatam, ohijctt 
Ceometrtcc ffectdatto.T^enicjuead T>eum Optimum J^dx.fufficiendum,dntmos no- 
flros ertgitrerum coeleUium contempIdtio.Qmnqudm fcto te in eo a me y^dlde dtffen- 
ttre.Mthtenim perltteras decldrdfli,Mdthemdticas yeflra Theologi^ altenas,(&* pro* 
pe contrartas eJfe.Sjutdem illud de te miror:cjuum eas artes oltm docueris,dum Thi- 
lojophice fladtum conflceres:per quas etiam yohts aditum adveflram difciplinam pr^e- 
flruitis.[^ 



maticas 




repudiarentur?Sednon efl hutus loci hccc dt^utatto.^Ad propofitu reuertor. Vemon- 
flrattones no^iras in fex Lthros cjuide flanis fcrtpti funt, tam tandem emittimus. 
Quodd nohis ctttus eJfetfaH-um, nif operis dtfficultas Typographos effet remorata^ . 
Te igitur promtfts Ithero : meam fldem tam inde ftngulari cjuodam paffo apud 
Cardinalem aflringo : Deo iuuante praHaho. 'Neque enim ntf perjeda re, con- 
qutefcam ^nquam. XJos y>ero mirum tn modum Vtdere cupio, totus^ hutetiam V^- 
fram cogtto, huius longtncjuitatis temporum &* locorum pertafus. ^tcjue ea re, 

hanc 



hanc profeBionis occafmem mihi ejfe ohUtkm ^ehementer etiam atque etiam 
tor. Tu interim me jrdtern\ c^uod facii.ama. ^lexandro, Vifforio, & Tetro fra^ 
trihu5,Cenomanis falutemmeisl?erl?is[cn!?esJuliano iHtcdices. Vale. v.A/.c^ri- 

lisy Lugdunu 
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V V M ejj^em apud te in '£ij?iano, mulmmj^ ac fepe de Jludijs nO' 
Jiris inter nos coUoqueremur : dtxiBi te Suclidem Ciuihm noUris 
dare conJ}itui(fe_j . Jdj^ hl>entiiis te faBurum ejp Jt^ificajii, quum 
meas demonjirationes in fex Lthros Elementorum friores,tihi ojlen- 
.^,.^..^— _■ dijfem : cjuas tihi 1>alde prohari fenfi. Ec^uidem, ciim mea,tum fu- 
Uicaetiam cauffa, confiltum tuum laudo, zir mentcm ikam tihi gratulor. tleque 
enim ex amicis chariorem , aut ex nofhis hominihus doBiorem mihi optare fote- 
ram,^uimeas lucuhrationes nojh-te nationi commendaret , quam teynum. Quod 
enim de me dicere foles, me in fcrihendo tantum induflria fonere, id ego in teipfum 
refero : cmm diltgcntiam & fo/ertiam cum in rehus omnihus,tum in ipfa fcrthendtfit 
cultate fngulart admiror.Qmmj ad meaytthtatem femper cum foeticisres Ma- 
thematicas coniunxerim,idem tthiyfuuentffe ^ideo, & yehementergaudeo, noflra^ 
ytriufqiie gratia :fio communitas iUa fludtortim & ^oluntatum inter nos fit illu- 
Jirior. ^c tametft fatrio fermone fcrthere defij, numjuam tamen hanc mex genti 
gloriam felicitatemj muideho, y>tHnguam copta.pendore, dtgnitate, omni demque 
opum genere auBam & ornatam ahquando hahear. Inquod ego offcium,fumma 
ofefauto ante nitehar. Id Vero ntdla rattone commodtiisfiet,(iuam fioftima quaa 
adtffam traducantur. Incumhe igitur,mtTiarte, in eam,ytfaci-s,froutnciam. Tihi 
emm in tih quo fiueris otio, mhil efi quod matori glori^ aut ornamento ejfe foj?it. 
^emonfirationes meas ad te mitto. Ex ifuihus ftidjuid laudis a temforum memo- 
ria ofienditur,tdte mecum fartictfare cufto. Quinetiam tu afttd nofiros non duhito 
mtnmatorem ff-atiam fits confecuturus , quam ego-.cjuiiam altud nthtl exfeffo, 
iuam nme frtmo quoque temfore defertorem affellent. Hahent tamenanohts 
aUa non yntus generis okciorum monumenta : qu^ yttnam tam grata fitnt, quam 
ahammo hherah funt frofeBa. ISlunc adtomanos tranfeo. U qmbus amfhorem 
honeBtoremj condtttonem nefcio quo augurto mtht foUtceor.Sa entmgens omm me- 
moria^quos femelm fidem receftt,fanfftfitme rettnutt, & forttfitme frofugnatut. 
Calli yero externorum y>ntc) amantes, fuorum egregij contemftores femfer fiue- 
runt. Qu^ res,oftnor,efectt,^tme tandem ahquando Callum frofiterer,& adexte- 
ros transfugerem. Sedheus tu, inquies :juo te is ferdttum ? Stufmodt mores nema 
Romamis dfJo animo feret. Equtdem illos automntno mihi exuendos,aut gnamter 
dtfitmtdandos ejfe yideo , nift juod caufiam me^ defeBtonis frohaturus fum:&, 
amd capttt eft, m fide fermaneho. Scium enim qui me norunt, quam [im firmus m 
•' ' , ' p i retmendis 



retmendis conflijs, Sed h^c pojleriora tjuanfum tecum iocatm fum, tamen riden- 
tem dicere ^erum nil yetdt. ^d Suclidem redeo : quem.^t mfiituiBi.qallice traBa- 
his : hoc efifer te, J^lendide : (&^f?er fatriam, opipare. Ne^ue enim tihi ^^erha mno- 
uare erit reli^o m argumentinouitate. Qm cjuum juo charaBere mjtgnita erunt, 
neque lucem reformidahunt.ne^ue ciuitate reijcientm\T>emonJlrationes noHras con- 
cifas illas cjuidem.Jed tamen,nifalIor,appoJttas comperies.Laconifmum yero.f^ide^ 
hitur, longiws extendes, Licet enim diffufas Demonflrationes non prohem, tamen no- 
firos Ctues huic dtfciplin<£ minime affuetos, proltxius docere non erit altenum. Stqmd 
autem eritquod dtltgentiam noBr^m aut animaduerfonem ejfugertt, idtu repones, 
amtci offcio. ^unquam enim doHorum hominum cajligationes moIeBe tult:fedm 
hacimprtmistraaatione^eritatis.etiamimploro. Utque adeo.ntu fts fctens.ego 
mea fcripta ad Momt lucernam dt^tci examinari cuperem : ^ui etiam tn Sucli-^ 
dem animaduerterim.yt iam tum apud ^?os ttht communicaui. Quinimmo hanc edi- 
tionem maturaui, vt Jt ^ua effent minus reBe poftta [qutdntyero futura funt?) in 
tempore deprehenfa, a me reponerentur in meltus. Leuem jutpp} exiBimattonis ia- 
Eluram efje tudtco.tjua foltdam emendationem tn perpetuum ofiendit.Vellem tamen 
h^c a me fme caufa tn duhttationem afferri. Vtut erit, ego non tam properationts 
poenas fum daturus ( fcis enim cjuandudum hoc faxum ^>oluam), quam fecuritatis. 
"Ram in ijs qu^e procltuia vifa funt, me fere pr^cipitem dedt. Scis etiam me, ntfi m 
dijjicilihus immorari non folere. Sed nos de hts plurihus yerhis tnter no s. Val^ . 
Lugduni. 
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c I s ']uantitefemperfecenm,miRonfarde.Me )>ero akte nonpar 
mfienexploratum haheo.-Nam ^TamicitMnoftr^memoriamutuo 
teHimonio pofleritatt frodidimm. Quod certe ad ^itam ipfam non 
Uarum affert momentt. Hahet emm ea fuUica confirmatio fnmla- 
¥. rem ^uandam deleBationem.Sed & adme ^alde pertmere arhitror 
{neque te ahterejfe affeHum exiHimo) vt omni^ a:tas intelligat, nos non modl tem- 
forum,fed etiam animorum comunBtone copulatos futffe. Igimr ex tuts fcrtptts \o- 
luftatem, & glortam cafio. etenim ea demum tucunda ^ honorifca laus, ah 
ijsproficifcttur,^ut <^ tfft m laude ^tuunt. Id tamen nefcio an in laudaitonis loco fu- 
mere deheam,^uod tu meputas ah amore defitttfife,^ ea re faluum effe.Mene amo- 
ris expertem y^nquam effefoffe i ^n non ex fcrtptts meis confianttam,atn adeo oh- 
fiinattonem meamperfjextfit? Immo omnino amore ahundo. Sgo tlla,f/am tta fu- 
ferham &faflidiofam hahui,tam nor henigniore.Qutdtu putas^Sx ^juin^^ illts c^ux 
^mor oflendtt,pr<emijs,haftum accept. Sed non pergam tecum alluderc. Limorem 
tUum "Platontcum fgntfico :hoc efl, ytfcis,dtutnum. £x fto eum ^uem perctptofm- 
Bum,totum flattm communico : riualesj^ mihtparo, prater amanttu morem.^ta 
ddeo m bumfeltcitatispanem,null»m mthifocium dari malim,^uam tetpfum. Scis 




entm 



enim ^judnta fuerit dudum inter nos JluJiorum confenjto ^ conciliatio, Ex quo 
tempore etiam nohis tertius adfcriptus ef loachimus Sellaius. Qui quum k nohis lam 
tanto temporum locorum^^ interuallo dijlraflus Jit^quo m me fttanimo nefcio. Idde 
me fcio^me illius memoriam magna cum heneuolentia tenuiffd>lecefitudmem enim 
illam.cjUit Mufarum henefcio ^ fanBione conflituta efl, nuUa vi temforum injrm^ 
gi pojfe iudico. Quod tu perpetuo in nofra amicitia retinenda declaraBi, Me^ 
rnmiy juum effes etiamnum adolefcenSy me alicfuot annis fuperiorem quanta hene^ 
uolentia ohferuares, M^ujarum nomine : a cjuihus quum antea ad Tlegiam affeRa^ 
tionem ahduBus fuiffes:ad eas te recepiHi fehcifimo pofllimimoXJanum enim c37* 
omni numero Toema fcripfifli : vt ea cjua ho^ tempore funt apud noflros m ma» 
mhus^fcriptorum genera , multi fecuti ftnt te magiflro, Mathefeos "Vero fudium, 
quantam dignitatem ajferat operi Toetico.nihil attinet commemorare, apud te pr^e^ 
fertim m difciplinis apprime eruditum.Sed ^ ipftus ^eometri^e Imeamenta, quan- 
uis in Toetis minus elucere ^ideantur : ea tamen \na ars caterarum artium pro^ 
culduhio dux &* magifra efi.l^loftienim ^latonis illud peruulgatum, cLyeoofxi^tj" 
T0$ y<f^i? eioiroo. x^d hcec^ incredihilem illa yoluptatem affert, certiftma J^ecie ^ 
coyifecutione praeceptorum.^d ijuam ego te hortarer^nifi te fcirem ad optima qu^e- 
que tuo duHu ampleflenda ^ confecjuenda natum ^ educatum.Hahes adres fum^ 
mas^pracipua illa adminicuIa,ingenium^genws^fortunas : neque tihi cjuicquam deejl 
ad hene heatej^ Viuendum.Sgo Vero m eorum Jludiorum commemorattonem mctdo^ 
animi mei alacritate quadam impulfus : quam mihi parit maximam/tufmodi me-^ 
ditatio. Quinetiam ad Mathematicas artes cohortationem nuper fcrihcre ingrejfus 
foluta oratione.nefcio quo impetuin ^^erfus erupi: tjuos e medio tranjfcriptos tihi mit-^ 
terem,nijt td totumin aliud tempus referuaffem. Eostamentihi coram recitahoyne 
me putes Thoehum deferuijfe, aut Mufas alienas hahere : ^uum ettam 'Romana^ 
poemata pangam. Sic ego fum :fc \tor otto meo : dum tu Trincipes amplefleris, & 
ingratia apud eos Viuis, Tthi Vero ferio gratulor tjlam fortun^e ^ genij factlttatem^ 
cui & ad fummorum hominum heneuolentiam retinendam, & ad operam Jludiji 
fcriptis impendendam ahtmdetempus fuppedttat. Sgo autem nthtl ex animifen^ 
tentia, nifim fecefione & folitudtne poffum fcrthere. "Nos, JferOy de i/s pro^ediem 
otios) coUoquemur. Uale:& te a nohis tantiim amari ne duhites ^cpuantum noi 
ahs te cupimus & confdtmus. Lugdtmi. 

lACOBVS PELE T A R I V S 

MAVRICIO SCiEV^. 



X p o s V I ST I alijuando mihi nonnuUorum querelasyqut dice-- 
rent me nimitim miht yiuere,atque hominum confuetudmt gra- 
ti^eparum feruire. Quod genus expofulationis fcis me non prorsits 
contempfffe.fed tamen fatis leuiter ttdijfe :prffertim cpuum, >f ^r^ 
te ferehas^id non tuo iudicto^fed ex aliena opinione proponeres.Quin- 
etiam te meam cauffam fufceptjfe , & int^uos de me fermones depulijfe tntellige- 
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iam : tjuodipfum mihi pro nojlra amicina ^ati^imum fuit, Fateor^Sdeuay me ar-- 
tificia tUa heneuolentidt coiligenide exquijtte non ohjeruare, frohitate enim amicittas 
mihi comparandas conferuandas femper exiBimaui pottpfs, ^uam gratiofa com^ 
mendatione ^aut affeBata dihgentia : c^uanquam^ cjuum opus fuit^mihi non defuerunt 
adminicula fouendorum hominum. Sciunt ij qui me norunt^ quanta fuent tempo- 
rummeorum '^^arietas : quam non tam JaciPe fujlmuijjem, mji mihi ejjet altqua^ 
non male JichduBa ad yiuendum ratio, Scio ego cjuam facile incidere foleam in fer* 
mones hominum : immo adeo^cjuam Jacile mea jortuna inuidos ohtreBatores in^ 
ueniat. Quiddico Jortunam fj^dtum dicere dehui. ISleque enim felicitate inuidiam 
mihi concitaui : an yirtute^nefcio : ceif^e idoferam dediyne meo merito.^ea ftc fem- 
per fuit "pita ratio : Qui mihi res fuas hona fde commiferunt, a me nunc^uam dece-^ 
^ti funt : qui de mea^oluntate non ohfcure duhitarunt , quam aliocjui ferffeBam 
non haherent, ijs non admodum fuccenfui : fed Vt de me cjuamoptime fentirentfedulo 
curaui, Qui ^ero meam fdem tentare^aut ftmflicitatem mtercipere conati funt, eo- 
rum confilia aut arte^aut pattentia^aut dtflraBtone eluft. Quifimulatc^ fihi ereptum 
fenferunt cjuod a mea factlitate fthifromiferant, iht repente ftmultates gerere caepe^ 
runt y a me certe non ortas ^fedah ipforum arttfcijs. ISlihtl entm grautus detefor^ 
cjuam aflutias : cjuas ne meo cjuidem commodo ferre poffum. Eas autem explorare 
e5r olfacere meo periculo didici,fi€pe ah amicis defertus, non femeletiam prodttus. 
^De cjuo apertius effem concjueflu6, nift me ad lenitatem ftnxtffet natura^ adacjuaht^ 
litatem Thtlofophia : cjm ne inimicis cjuidem ref itt lacej^ttus^ nift ijs cjuos faluis mets 
rehus miffos facere non potut. Ts[emo yncjuam ad concjutrendas amictttas propenftor, 
nemo eorum cjuihufcum Vtxi^fudtofior futt, cjuam ego ante hoc tempus Juerim. Id 
^uta ntmt6 accuratefectymultiomnia a mealenitate fthi deheri arhitrati funt : ne- 
que tam integrum mthi effe putant a meo more difcedere.Sicjutd de tUa falutationum 
confuetudtne prcetertj^fi tnuifendt officium intermtfi^fi adeundi copiamnon fect.fi 
coUocjuendt facultatem non dedi^me morofum^me fingularem effe cjueruntur. In eam 
Vero partem liheralttatis detnceps^fi potero^non peccaho:ne a me fitalijs peccandioc- 
cafio. JHe iam tempus admonet, Vt eam cjudm tpfi me docuerunt^ cauttonem mthi 
adhtheam: meam famtltaritatem ahuti definam cum ijs cjui famtliaritate ^>tine^ 
fcifmt:St modo hoc confiltum mihi ratum effe poterit :^ix certe erit. TSfouienim 
me^cjuam fim (piKctv^fcc^dbg morho ohnoxtus. ^tenim tempori feruiendum. 
cjuafi "vero quiccjuam interfit;\>trum temport cedasyan feruias. 6go cjuum multorum 
arhttrio )?iuere non pof^tm, meo modo altcjuando mthi ^>tuendum effe flatui. Totam 
eam amicorum turham , cjui omnia tempork cauffa faciunt, non officij , a me excu- 
tiam :paucos mthi aptos retineho, fi multos no Itceat : cjuos ego tanttfaciam^ vr quum 
ah ijs me amarifenferOyC<€teros cjui me non amahunt, neque amictttae ^im tenerc^ , 
necjue ^irtutts amantes effe putem. ^iij dum )>erfor tn folttudine^ dum intra eos 
cjuos mihiThilofophia circundedtt cancellos, me contineo :fe molltter curent:per mc 
licet. Mea^ res aduerfas,cjuihu^ ifli me opprejfum effe putant^faciltus fortafteferamy 
cjuam ipfi fuas^ tn cjuthus yolutantur, deltciof. Interea ficjutd prater fjem acctderity 
autinmelttts interpretahor, attt arte corrigam : ficjuid honi,td in lucro deputaho, 
.ficutme Comicw docuit. Si in ea yita fahula mtht feltcitatis perfona non ohtigerit^ 
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^irmtis cerie non deeriL^^audeho minus.dt minm doleho. Id ^^ero pro mea farte eni- 
tar.^t ad omnem vita fiatum fuhfidia mihiparare fofSim, Trater hoec.non tam la^ 
horaho quihu^ charws (im^ quam cjuihus charus ejje deheam. De multts ha8:enus & 
friuatim puhlice hene mcrui. Qui f in ojficio alicjuando erunt, eorum ^olmtati, 
quoad potero, non deero : & meam operam hene coUocatam ejfe Utahor :fi mmuSy 
meorum meritorum lahorum conjcientia me conjolahor. Sed quam yellemy ytij 
qutmeam ah officio, ipji expojlulant, ceffationem accufant, de meis lahorihus co-- 
gnofcere ^ iudicium ferre didiciffent : ij, >r opinor^ me de tota ea accufatione ahfolui 
paterentur, Sed m hac re non duhito qum aec^uis rerum a^Himatorihus cauffam 
meam flm prohaturus. Eos cjui aut prafumfnp quodam Jludio, aut Jlmulatwnc^ 
omnia metiuntur^nihd morahor. £n Eucltdem meot in 'R.empuh.perpetUt^ ^oluntatis 
nouum ohfidem ojfero. In cjuo ytinam ali^uando te occupatum ^ideremus^ Scma^ . 
T^um demum intelligeres, quanta Jruantur \oluptate tj.cjuife a multitudine adtem^ 
pus remouent : cjuanc^uam idte aliquando expertum effe^res ipfa ojlendtt. Singulare 
enim Jfecimen e folitudine edidtfti. Sedea, auam nos in te conJficimus,ingenij folertia 
maiu/s quippiam a te recjuirehat. 7> Ceometria pofcere yidehatur. Quoda te an ex- 
peBare deheamws.in te pofitum ejl. Siantmum induxerts, nihil ejl quod tn Mathe- 
matica percepttone non Jis effeflurus.Te cjuidem atas affeBa.te mtnus Jirma corporis 
conjlttutio a lahorthus auocant.Scio te \aletudtnioperam dare oportere.^t tllaymtht 
crede , Jludtorum alacritas.ex fumma animi deleBatione, corpus tiht conjirmahit. 
f)omini tam diuinis rehus dedito non yacat ^egrotare.lslon \alet quijine Jludijs ^^tt^tt, 
Quinimmo ottum ahf^ue literis mors ejly^ Vtuihominis Jepultura^ . id yero etiam 
mea cauffa magnopere expeHo. ISlam cjuum te ad folitudinem reduftum yidermt 
ijuihus fermonemdare foleo^eos fuhtto ajuiores ex tua JeceJ^tone fum hahiturus. 
Vale. Lugduni. 



lACOBVS PELETARI 

lOANNI FERNELIO F R A N C I i£ 

ARCHIATRO S. 
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uEPENVMERO mihi cogitdnti de rerum condttione natu- 
ra.idynum in )>ita difjictllimum ytderi Jolet, medttationem cum 
ipja aHione contungere : id ejl, mentis funBtones ad yfus externos 
traducere : non tjuod ytruncjue munus ad hominis ingenium non 

, I yalde accommodatum /fed quod Jfeculandi deleBatione ani^ 

mm fuapte natura pracipue captatur : a cjua quum ad agendum ahBrahttur, 
minm offciofws ejje cogttur.cum ex tnfolentia,tum cjuod ad res oheundas alteno 
duxtlto mdigeat. Quo Jit Vt paucijint, fii ad animi Jludia & ad rerum traHaiio^ 
nem atjuahtltter fint idonet. Te )>ero, Fernelt, non pojfum non laudare, tjut ytrun^ 
ijue ea felicitate perfcis, ^tin otio cum a^tone:& tn negotio cum meditationc^ 
yerfari ytdearis. Qua enim in Mathematicts, cjUce in Thtlofophia, cju^ in re medtca 
tam diftgenter fcripJiBt, mthi in animum fuhijciunt, quam rari fint nojlra atatc^ 
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quicum iudicio fcrihant.Quo yero frccejfuy quaj^ exiBimatione Medicinam jacm^ 
res ijpfa loquitur:Cm Regice yaletuMms frimaria frouincia incumhit: ^ puhlic^ 
curationis jjfeBata fides. Sed hac commemoratio ad epiHoU argumentum minm 
pertmet : nifi cjuodgratulationis ofjicium lihenter impertiri foleo ifs, cjuihus aut ami^ 
citideyaut dignitatis nomine ida me deheriputo, TJenio adeam occaftonem quce mihi 
adte jcrihendi prcecipua ejl : nimirum >r apud te me<^ cauff^e dejenftonem pr^eoccu- 
pem^ ante litem mihi iudicem parem : eorum yideltcet more, juide pralio juj^i^ 
cantes.hojlis aduentum anteuertunt, Sxiflimo non dejuturos qui Commentationum 
noHrarum in Euclidem^edmonem non tecjuo animo Jerant, ^c primum omnium 
ohijcienty juod aliorum Vemonjirati^nes nohis Jumamws ^ & ytamur fro noBris. 
Demde, opinor, fejlmationem nojiram improhahunt ^ quod ne dimidium quidem 
operis proferamus, Sedprior illa reprehenfoy^t confido.non magnum pondus muidiiC 
ejt hahitura^apud eos cjui tecjuiori tudicio rem expenderint.Oui enim nos accujahtmt, 
non iam Campanumfed Theonem ipfum accufent o^ortet: cjuorum ille alter nthtl 
fere hahet ^ ciuoda Theone non ft mutuatus : hic yero ipje altorum prohationes per 
manus tradttas congef^it, Quid enim ? an exiHtmamus Tropoftiones (Jeometrtcas al 
Eucltde in ordinem effe reda^oi.cjUae non ante futs affertionthus conjtrmat^e effent? 
an yero Theorema de laterum Trigont ^eBangult potentijs tam celchre.d 'Pytha-^ 
gora Samto reltBum fuiffe putamus, nif fua demonfrattone munitum f Qutd ante 
eumj~haletem ^juidpof eum.Platonem, Htppocratem Chtum^ ^^rchitam Taren-* 
tinum.ac totarn Ceometrarum nationem fctue putamus ? an denia Eucltdem Pro-» 
hlema tlludah Oraculo propoftum de Cubo duplicando,pr<etermt[furum fujfe crede^ 
mus, Jt conftttfet demonfratto f Imml adeo^ idem tpfe autor cjuid aliudfere ad CJeo^ 
metriam attulit de fuo.cjuam ordinem ? Denicjue cjutd ef in omni fcrtptorum gene-^ 
re.cjuod cjuifcjuam fhivendicare autj?roprte fuum dicere poftt.prater coUocationemi 
"Nohts Vero cjttur inutdehttur ,f ea nofro nomtne emifmus, cju<£ fc excoluimws^ y>t 
aliena dtcinon popnt ^cjuum interim multa protulertmus, cju^e non modo non tra^ 
latttta funtyfednoua omnino & haBenu^ non cogitata, Qu<e a Theone & Campano 
acceptmus, meltora ejfecimus, aut concinnitatis Jj?ecie, aut compendij dignitate, T)e^ 
monfrattones entm, noBra fententia, hreues & cordatas ejfe oportet, Outhus rehui 
(juum ad eas medttattones pulcherrimas incenderimus animos fudtoforum , inui^ 
dia,fcjua in nos orta fuertt,puhlica approhatione remouehimus, Quod adalteram, 
ojfenfonis partem attinet, qut nos de properatione arguent,fc hahehunt: ms,cjuum 
adfcrihendum accedtmus,cogitare non folere, cjuam magnum opHs,fed quam vttlc_jf 
fmus daturi, T^Ianorum argumentum a Soltdorum materia feorsptm exhihuimtts, 
qutd tum ? ft, cjttod peculiarem hahet traBationem , feparattm tradtdimus ? Cuius 
editionis retardattonem commodtus profe^o fufinutfjem, cjuam Ceometria fudtof 
"Neque enim miht homint philofopho tanta honorts & laudis, cjuanta homtmhus in- 
genuis,fcientia & doBrina cupiditas efe dchet, J)os Ithros ')>elut arrhahonem cjuen-^ 
dam exhthemus, dum ovus integrum extruere pergimus, necjue lahorem intermitti^ 
mus, ^xtametf hi Itbri priores,totius adtfcij feciem ofendunt,^ ichnographiam 
conttnent: ^>eltm tamen a nohisf nthtl accepiffe Tiejjuhltca exiHtmet,donec opus ah-^ 
Joluerimus, Deo Optimo Max.cjuinos ad hoc munus deHmauit, approhantc^ . Tu 
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Veroy Ferneliylt faflum nojirum prohaueris, magnum nos lahorum fiojlrorum Jru^ 
Bum percepijje exiHimahimm. Stn erit in quo a nohis dijjentias^id etia m ytilitatem 
emendationis conuertemus. Scis enim in nofira fcrihendi profefione cjnid nohis fit 
exoptandum : jcilicetJoBos homines nohis ex animo,non,\t in cMris fcriptorum ge- 
nerihws ferifolet^grati^ cauffa fujfragari. TJal^ . Lugduni. 



ACOBVS PELETARI 

HIERONYMO CARDANO S. 
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V V M nequcvhiterrarum effes fatis compertum haherem, neque 
effet cui commode hanc ad te SpiBoIam darem in hac rerum & 
temporum perturhatione, eam puhlice ad te mittere conflitui : fr<^- 
jertim quum argumentum ipjum pene effet puhlicumJllud enim of 
fcium literarum , quod priuatim m amicos conjerri folet ^ non pu- 
taham te a me recjuirere :j?roj?terea cjtiod ipfa Thilojophta commendatio optima^ 
animorum conctltatrix^ad conjeruandam heneuolenttam fatis per fe hahet momentt. 
Tum puhlicatlia fcrihendt profej^to effcit^yt eos qui longo interuallo dtHracit junt^ 
pr^efentes femper haheamus,& cum ipfs, tmmo cum mortuis jamtltariter ac jcepc^ 
coUoquamur, ^t(j^ in meo dolore.quod dofitftmorum hominum^qui paulo ante >/- 
xeruntjConjuetudtne aut notitia non ftm potttus^hac fola conjolattone ytor, Coperntci 
memortam janBiftme coIo.Montmentum enim nohis relt^uit jut nomtnis & inge^ 
nij fempiternum.(jemm<ie Friftj mortem^jUc^ proxime adnos allata efl.pro eo ac de^ 
hui.molefl) tult : ad juem ettam jcrihere tnflttueram, me hreuieum '\>ifurum flfe^ 
raham. lam tum antea Erafmtts Hemoldus, Copernict doBifimus tnterpres ^ tmu- 
tator, decefferat. Schonerum, Sttfeltum : Fracaflortum, (jaurtctim, multosj^ noHrx 
Mathejeos principeSy ^uos Cermaniay halta item yeflra aluit^ nuncjtiam 'Vtdt:ea 
ijuidem cattjfa^quod neque atate a^jualis ynecjue temporis raiione jatis inflruH-us 
ejfem ad profictfcendum. Ouorum omnitim dejiderttim^ hentgna recordattone fufli" 
neo,((fr eorum fcriptis legendis leuiws fero. Te Vero Cardane, Lugduni, ^nde ntmcad 
te fcrtho.familiarem dtehus multis hahui: ^uum in Scotiam ttht iter ejfet. Ou^ nott- 
tta mthi chartf tma <& iucundif tma futt. Srat ttht tum tnter manus.Lthrorum ttto- 
rum quos de Suhtilitate fcripferasy recognitio. ^tque.-vt ad tnflituti meirationem 
expltcandam ingredtar, meminite mtht locum iilum oflendere, de duahus Itneis, 
qutim coitionem ajfetlare ytdeantur.nunquam tamen conctirrunt. Ex cjuo tempore 
non deflitimecum dtfpicere.qudnam rattone tdtn Ceometria conflaret. l<lam tjuum 
flrmtfltmo pr^iudicio mihi propojutjfem , C^eometriam eiufmodi ejfe, tju^eah omni 
repugnantta ^ "Paralogijmo, remota ejfe deheret : eam tandem compert fuis quidem 
ntiracults non carere , jed prohattonis fuhfdtum nuncjuam defderart. "Demonflra- 
tionem igitur a nohis peruefltgatam.tertto (ommentattonumnoflrarum Iihro adjcri- 
fjtmus. ^lterum item de angttlo contaflus "Paralogtfmum a te propofttttm dtjfolui- 
mus. In jtio yt etiam intelligerent fludtof nos rattonihus noflrts nthtldeeffe yolutjfe, 
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tHUm iudicium nohis adhihendum ejje duximus : & aheram conjirmdtionem huic 
loco etidm pleniorem juhjcripjtmus. ^^tque imprimis hoc nohis ejl pramittendum-, 

In Circulis, anguli qui fiuht a Diametro & Pcripheria, 
funt aequales. 

Sint enim juper Centro a , duo Circuli bcdb ^ efge, quorum Diame-- 
tri BD E G. Stjecet E G amhos Ctrculos in funBis E, B, d,c3^ g. ^^io duos 
angulos c B D f e d ejje nequales. ISlam (t jtt f E d maior ipjo c b d {necjue 
enim contra , c b d maior vUo paffjO erit ipfo ved) : ac dejcnhantur plures Cir^ 
culi juper eodem Centro a , quorum ynus hoc loco fatis fuerit H k l h :fiet tan- 
dem ex continuo atigmento, angulus a T>iametro & Teripheria, yerhigratia, angu- 
lus K H L , maiorreBo : Quod ejl contra ipjius Suclidts jententtam , c^uieos omnes 
angulospomtreBo minores, Sunt igitur anguli intertores , cjui ad b E, tnter je 
^^uales, Quodjuit ojlendendum. Idem & de exteriorihus 
tudicium. 

"Nejtie in hac demonflrandi ratione ')?IIhs ejl Taralogij- 
mus, Ltcet enim nuUa fit comparatio angulorum , quos V^- 
canty contaRws ^ adangulos 'RefHlineos: attamen erit angu- 
lorum cjuijiuntex jeBione reB<€ lineoe ^ 7ertpheri(ie.^ali(^ua 
collatio ad tpfos reBtlineos. Stufmodt emm angtdi, qtit J^ixti 
dicuntttr^ manifejte maiores cJt* minores Jiunt. 

His adhunc modum demonjlratis , aio contaBum Ctrculorum intertorem , non 
ejfe quantitatem. Super Centro M, in eadem Itnea H l fojito, defcrthatur Circu^ 
lus bfnb, tanto interuallo,quanto ejlCtrculus G ^: pofta fcilicet MB Semi- 
dtametrOy ^ejualt ipfi a b ; jui Circulm tangat b c d b Circulum in punElo b. 8t 
manifejlum ^Jl, angulum f b d, aejualem effe angulo f e d, frofter^decjualitatern 
^ertphertarum & Diametrorum : Quapropter &* idem ipfe f b d eritan^ulo c b d 
^qualk, Igitur c B F contaclus ^ nthtl addit ad tffum c b d angttlum. Ouare c b f 
quantitas non ejl^ Quod fuitprohandum, ^% ^i^^ procedtt demonjlratto eorum 
qu^e tlluc adduxtmuSy Theorematum : c^ua hoc loco repetere nthil attinet. Tti \tro 
^ro tuo otto omnta examtnahis. T>e cjuthtis cjmd fentias fi mthi aut fritiattm aut 
Jl?uhltce Jigntjicauerisyfergrattim mthtfecerls. XJale. 

lACOBVS PELETARIVS 

PETRO NONIO S. 
\ 

o N duhitahamy Tetre 7<[oniy tjuum nojlr^ in Suclidcm commen- 
tattones ad te peruenirent, qutn me erga te hene a^eBum.^el ipfo do^ 
Brtn^ nomtncy effes exiBtmaturus.Hac enim nojlra Mathemattca- 
rum arttum fludta eiufmodi funt^ ^t eos tjui ipfa ampleBuntttr, mu- 
tuo amore deuinciant. Quidentm \eritate, juam nos traBamus^can^ 
didm i ju<e maior adconciliandos animos yis effe ^otejl^ quam eius qute animorum 
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perfetuitdtemmdxime tepdtur .[cientia? Meminiego cfuum Mdthemdtici^ ini- 
tidrer {(juodcjuum tdrde fecijjem, mdgnd etidm intermij^ione.oh temforum meorum 
^>drietdtem V//^ [um) dc fludiorum juccefione tUd jcriptd euoluerem, me mdgnd jje 
i& dldcritdte fuiffe incenfum , ytdlicjudndo f?dri jkcultdte iudicio jcrihere liceret. 
Lihrum de Crepujculti dhs te diligentifime jcnptum duidtfime legehdm : ^ dlterum 
item illum, quo m nojlrum Orontium dnimdduertts. Qm ytindm tdm flaujihilem 
pr^je ferret titulum , qudm ejl Mdthemdtico , idejl, yero drgumento confcriptus.^ 
fedtdmen yeritdte iffd dpud fynceros dnimos nulld res fotior dehetejfe. De me yero 
quum dico, dnimum ^uidem meum tihi tejldtiim fdcere cufio ifedmterim mihifoU 
liceor futurum^ ytmihiin dmore refjondeas, ftmuldtj^ tihi innotuero :fcilicet, 'vhi 
frimiim ha noflra Demonjlrationes tihim mdnws yenerint. Islon enimputo te dnte 
hoc tempus de me dudiuijje, qutfdtno jermone hucufc^fere jcripjerim : cuiujmodi ^ 
^rs nduticd dhs te editd m tuorum mdnthus yerjdtur : ^lgehrdm etidm dhs te 
fcrtptdm dudto. Sed has ipjds Demonjlrdtiones Jtnemdionmece ergd te heneuolentia 
tejltmonto exire nolui. J4c yelim intelltgds.me nihtlmdgis optdre, cjUdm te meorum 
jcrtptornm cenjorem mthtddrt. Sdj^grdttd mdturo cjUdntiim pojjum [nec^ properd- 
tionem djfeflo tdmen) Idhorum meorum puhltcdttonem , ne is mthi peredt Jru^us^ 
quem ex "Vejlro omnium iudtcio , dut etidm cdjligdtione , cdpere pojfum. Omnino 
enim dliter fum djfeH-us, ^jUdm c^tert. Tslon me pudetdoBorum homtnum tudtctum 
juocuncjue meo dt^endio experiri : modo idtdndem in meum commodum reponere 
fjerem. Quodtnme cjutfcjue animdduerterit.idtn mdximo extjltmdtionis lucro de- 
putdho. Cutus mtht fdttus ef tempordridm idSlurdm fdcere , qudm perpetUdm. 
enim, in^uies.cjuid ejl quod tempons henefcto non yteris f quur teipfum in conjihum 
nonddhthes.morae pdttettd 7le[fe. Sedomnihus homimhus.mt TS[om,procItue ejl Vt 
, peccenty ettdtn Verttdtts Iuce,tn qud tpjd ojfendere, dUenum imprimk inhonejlum^ 
effeVtdetur. Emenddtio non tam conjldt tempore.qudm conjtlto. Conjilium )?ero 
tpfum dh amico prafl-dtur,i& dtuturnt temports ^tce ef. In re noflrd tdm lyncei ejje 
nonpojfumws. "Hohis pUne proutdentid tlU pr^fcrthtt^yt mutuds operas prafiemus. 
Selego longius digredtor.^d me reuertor. Tuum ertt, mi TSloni, non tdntiim dmici 
nm^ne {juodttht tngenud dmons profef?to pr^fcrihtt) fed etidm yeritdtis contempU- 
ttone {cjuo te puhltcd mlitas inuitdt) meas lucuhrdtiones, qudtenws ydcdhtt , exdmi- 
ndre. In juo longe felictor futffem ,Ji tecumver locorum tnterudUurn , communicdre 
Itcuijjet. Sedqutdlocorum mterudllum mthi pratendo i Imml ^ero , fdto quoddm 
meo neque pr^ceptorem in htsjudijs ,neque jociumynjUdm hdhmine in Callia 
midem nojrd. Meditdttone omntd jum djfecutus. Qud occdjtone fymholum iUud tx 
^ ^ ' ' • ^ u Tf.. _1 n.j^ ^^equipotui.ed lihenter 
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impertio. idem yero dhs te ettdm expeflo,mthtj^grdttf^tmum ertt, 
fidltcjUdndo intellexero tihi dmtcttidm medm cur^ futjfe. 
Quod tum demiim intelltgdm, fi mede ijs cjua, dd 
extjltmdtionem medm puhltcdm yti- 
litdtem pertinehunt, monueris. 
Vdle. Lugduni. 
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IRABVNTVR, opinor , nonnulli , cjuod in hdc Demonjlrdm'' 
num editione nimis de me ipje dtffidere "pidedr : dum eorum ad quos 
fcriho tam ftudiose ohtefiory^ opem imploro. ZJerum eo con* 
Jilio idfacioy yt palam profitearqukm longe ahfim ah eorum homi- 
num confidentia , qui amhiriose res juas ojlentanty ^ fari impu- 
dentia aliorum inuenta fihi trihuunt. Quanta cura , quanta meditatione fcripferimy 
mihi confcius fum : tjuid prafiiterimy aliorum iudicio relinquo. Scjuidem tn meis lu- 
cuhrationihus alijs, non ita fupplex effe foleo. Sedin hoc ^eometrice J^eflaculo, nohis 
modefiiit perfona impofita efi^ non oftentationis. Multorum homtnum cJr feculorum 
adtumenta huc conferenda funt, Tthi^erOy ^afchafi, id muneris prae cateris incum- 
hit , vr tuam in hac re , qmd facis , operam pmfies. Eam facultatem tua doBrina^ 
t^uamafiiduo fiudio fingularem comparafii ^ tthi concedtt : opportunitatem ahunde 
fuppeditat Jie^a illa profefiio : lUud vero in mea cauffa officium, nofira etiam amici^ 
tia k te pofiulat. Val^ . l^ugduni. m . d . l v 1 1 . 





